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第 一 章 “种 分 法 .直接 积 分 的 名 种 法 则 


51. MRŠ 


芒 考 时 已 熟知 :数学 的 到 算 常 常 是 一 对 一 轩 出 现 的 ,每 一 对 是 由 末 
个 然 此 相反 的 逐 算 组 成 的 。 例 如 ,加 法 和 溅 法 (+, 一 ), Hem e dh 
(x E 4) ER n RARA H XC In, 145, 

Jk Ah BER B o: IRBCRS RE RS E 
ERLER ACIE DERE DERE, MREUPREREE SC), I 
ERTR f EUERE p, 应 在 等 式 y=f(<) 中 将 字母 4 及 xz 的 位 
ELR eS), 然后 再 解 所 得 方程 中 的 y, ETH 
构 o 是 跟 / 了 相反 的 。 例 如 下 面 右 移 一 行 中 的 面 数 是 另 一 行 中 画 数 的 反 
mg: 


a^, £T, 
sing, Ste Sin, 


EE quEEHOR Mä. ERESTERRRE, OR 
常常 是 多 值 的 。 有 可 以 由 上 面 右 涤 一 行 的 夯 数 看 出 来 ,其 中 第 一 个 。 
Ziel, ARAMAM kb arcsinz, dts8iR NeEUÉT RON P 
的 数值 。 

GEET, Ee 

Zei, Ps), 

Are MERER AARE CRS SACER BMR- 
PEE). ERIEN. ÄRE Rat 
FG), 


3 Ei E E 


Gert DUBII EERE: 
fm f), HIERHER P) 来 。 
TERE, "T PALLA RESO : 
FB 
fr ARMENERE — -微分 法 ( 求 游 数 的 方法 ) ,求解 决 演 
EU. 
UT SUUS PUT BU PIER CAE AE DR ER : 
BOReERDAESE DO, Sette I SHARE Fo) 来 。 
i o HE DI Rb 
Zeie), 
IEN ET E 
Ri P2), RERET 9E SI, Buc, MERNE: 
BUDE RE SERE, 
RASERER EAHA E EENE dr 求 得 的 每 一 个 
BERSO, BIL IR D Co) Eu suen, | 


$2. 积分 之 算 的 多 人 秆 性 :附加 的 任意 常量 .不 定 稍 分 


UV DR BENE REI TE XE UR UG S DEED Cn) 不 可 能 具有 两 个 


不 同 的 导数 O), SERIES, rz SS, 
. 是 一 个 多 值 的 运算 : SNEER $(2), "RUBIA -MER 


*o2 € 82 b s 


LE 8 € 0 * 


STEE, drem d RAEN MEE 
TEM | 

mea QDSNONDSBCIOGOREADLORGTISGE VENDRE, RU 
ECH 

mem wem FCG ER [a, 0] Lë Amen à 
e De F O)=0, BEER FO) mp EROR DR RI St 


KÉN 


SS WAHE, Riet TRHERI 3 


在 该 粮 段 上 存在 得 样 十 个 中 vi Sr, um, ZER, V FX) BN 
数值 Foi 及 Pin) th Dei Bo, 
BFW, KIRE Lo, 24], 51H bc BA HL Sr 3E d, S3 IT 
f: 
Fear) Ries eame FE), 
sk £A Er PRI Nët, BITS C ERa, 5] 
mp — RI, ARPER ke 0, hie, EIER T F(xs) 一 
一 了 (zDD —0, RRE Foie Fo) FA. 
由 此 可 知 : FC) 在 穆 段 [4, 5] ER eh, 
现在 我 们 可 以 证 了 朋 下 面 的 定理 了 : 
IEEE fT RR Ur Bota zo RC ,出 它们 具有 同一 导数 。 
BER bs, REJ O —f(-0.XxXh CSS, 3 rech 是 可 
QUITE, HI f^ (2) - f(22 - C, 因此 就 有 
l af O) m ASE dC df(s) 
dæ dæ dr dæ ^? 


wes Eraggnnp S EPIS ER, 
vm pa, pe dei Zi. a 
dift). AF) _ df 8) o 
da da E M 


因此 , 按 上 面 澄明 了 的 基本 预备 定理 ,我 伯 有 ; 
POSO, 


其 中 CO 是 一 个 常量 。 

由 上 面 省 些 圳 明了 的 定理 ,立即 得 出 稿 分 滨 算 的 多 值 性 。 

sing (2) , 我 们 找到 了 了 它 的 任何 一 个 个 别 
KR SC), BR: 

第 一 ,每 一 个 表达 式 f() + C, 其 中 C 需 任 意 取 好 的 常服 , AR 
8:8 3X D(2) pue Gu, ARERO 34 Ga) c C 203€ 38 SSC 


4 5 A e 
Kb 

BIRR DC) 的 每 一 个 原画 数 P^ (n) , BRE 9. E 
LUE LUE Y RICOR EE HER, R CMER NA, A R 
HHJ O AIE), RS — 3$ 8 Pa, En S Eae, 其 
中 CAS WERE GI AEXID, Di f^ (o) mo) 十 Oo 

3B. 


Lone AA EL ndi Mo ou JUPE E so ee ARAUCA 


bE POUR: IT A AY EATUR. eb pL SPREAD ELS 


RT , 我 们 把 导数 Do) 的 任 一 个 求 得 的 原画 数 FC) , ARAR 
P) BOB XT BET 

RRE Dei, tO EE e EECH 不 
ERD. SEND SU BETIEIC IG , E SA 
C, HESTAGETIE SE, SKS RS: RAIRE CDL, "EL AIT e RT 
UTERE ältere SR Duett ER er TEE RECTE 
E. 


A B-p ÀA mm bc equi. Wi Gb os M A 
MILI DURS A or eg, gt C Gh CABIN RD RE MURS 
mg, Ca KEE En, 第 二 项 C ERARE CARATE 
取 。 

WRR RTENE D) 购 所 有 的 原 夯 数 中 ,县 找 莫 个 原 
夯 数 , 使 他 县 有 某 预 先 规 定 的 性 插 , 那 床 我 们 就 用 得 着 积分 常量 的 性 塌 
TEY. 

例如 在 实用 上 , 常 要 解 下 面 的 问题 ， 

要 渤 择 积分 常服 的 数值 ,使 我 们 得 到 一 个 不 瑞 数 , 它 在 拟定 的 to 
ESEUSTR 攻取 得 预先 视 定 的 数值 mw。 EE vo 。 
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Mi 和 分 法 .直接 棱 牙 的 部 种 注册 5 


解 BOO 是 所 其 的 遵 夯 数 ,fo +0 是 Go RER. w 
ZS 2 的 数值 应 当 如 择 得 , E A e So) +O E emo WEEN voo SÉ 
Ka, RIBA Fo --C y, E SEE S RE C. RARAC 
= fy. Blbiflisn, FEX SER RT EC 
f) - fto) Hyo o 
D Snow, ERE — 2 Bauere, 
m os RER 十 Co 现在 要 取 € ang, San ii CE zs? EAR 


e ERER RIMAP 


D c-r 440» 1T, 


Dën, C=13, di ei, ERIT +13 ERA KR 17o 
茧 者 应 该 注意 ,天 种 问题 的 解 ,是 唯一 的 ， TEWE TH, AAEN 
e P) 的 所 有 原 醒 数 F^ 中 ， 有 一 个 也 只 有 一 d LIBRE Fo) TC 
在 mo ip, BERR, CPI, RIAA HR 
MEERA O 的 一 个 数值 , 0= — n) 二 yo。 
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` Ss EH D (2), RON BERE SERV RS IB TEE 8 
RARA TEEZOSRES 


SEL, PER 

Ha EREE SO) Brei EOE) ap a, 5] Lmmgmp 
Senge, BUER rat — fi RRE LR BC Ee 
BÆ ie, b] ERABE a)-e, 其 中 CO 篇 一 常量 。 由 上 
MESA), eH A= R fft, 


O UNI GGDEWRESETRES, RR LERENI E AENEAN b RRE 
ETE o MAE, ARE EES ER, 


6 Ht a 学 
由 第 一 个 等 式 泪 去 第 二 个 等 式 , 印 得 
FD) AKE) DO — faa), 
Du, ERR: 中 数值 Senge, Gi DOSS 
由 此 我 们 可 以 得 到 一 个 很 重要 的 推 花 : 
Rous JO fei, Kommis eene 
E EE EE 
E kg ERRA a, MPR HR 
 WdRE fr) CEDISGE TELS Et Ba BUE RO RE RE 2e UU BLUR)  SETH I7 UR 
Rt DU) 4E a, b REDRE as, So WETE, MATH BOO 
窟 在 上 面 , 称 篇 上 限 。 | 
TREO, DIR THR D) ERa, EILER 
DREI EE. 1-12 A EAT mg ES 
常 现象 。 
a garnie, | 
ME Ee ZC, ER PM MORS POUR A, 可 得 Io 
EN 


1*4 
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4 4 4 


25 3j ， 
一 二 = E ee, DÉIERE ve 1] 3E 106, 


Sabse TERR L4, B] BERSE P BE, SL a 
B b EISER HLE ERMS, MEENA 12 DR BR P 
FFR RSR EULO ERR, TRH [4, PIR. RAE 
BE Im EUR b P — HERD. REEE E 
T. REHN RPA gem ILI ELO, REG bor, 然后 
REUSE e 需 上 限 的 定 积分 五 。 

GT ET KER RATER: 

并 一 KB 一 Fe)， 

sob f) 是 Bo) pp Bsp Stëmm PIR 


e Ga 9 THER] 7 


ELE 

Iief(2—f(a. 

Dn WE o IA, pg 
LC 


g=4 ERREKEN, H: 
I-—f(a)—f(a) —0, 

HAIETAN, BAD: REB I2, 是 OC) NEUE f E fo Ea 
EITE T — IRE — BAT E E t 

REA 

+0, 

《 式 中 C 是 任 章 常 最 ) ,显然 是 DO) WEER sg CEN, E 
IET 了 (Ce) 的 所 有 的 原画 数 。 

E OREERT +O RE Steen Omg, 


$4. BE EIBOESU 5. G38ntätAse 


TE MIB s 2, BERE OE) 在 上 下 限 a, b Däin SE BEZE 1^8 
R GG) mt BEE JG) ERR O0 一 fa), 因此 它 实 际 上 奥 
Pë EES, MR IER Lei REFR Ri. er ER E 
MU Ian DC) Rita Di RIES. Bäbb, ei 
Jt BUE SU E ST ROGERUS 

Ib-f(5) —f(a), (1) 

ERARO, 53 EELAREE Lë gei TELE, 

FERK, EREEREER Ud 9€ Gre s "E BEA D RR 
容易 的 , 因 篇 拓 只 要 应 用 拉 格 芋 日 的 中 值 定理 (第 一 项, $149) 帘 出 下 
面 的 等 式 就 行 了 : 


8 入 2 e | 
KD-J) = Q—2)9), (à. 
At ERRETA EE 


d 
EE — 


E t 


EE 28 T Act oc C2 ISI TBI D PURIS E e fi £ d 
gn, rm ES BEEN, 它 只 告诉 我 们 E EAA 
Bio, H REN HR EISE, 

alba SERB La, 0] HAREE  PUPUREORH AA E84 


* + E æ+ 


. + ORB a + 4 C o 09 X 8» — WO à 4 39^ *? ^ o9 


RER o, 5] Le, JUEZ RRE ERR 
me, po AR. Ga 到, IKK Rn en e op un AÈ 
"EP. STEE SR. Do RARR — H a, Da, d 
kat, | 

JE DERE Mr ELE EE Co, el, BEEN EE; BS MER 
Cen, ai 882838 ETRE oo, ce TRA — I0 s 等 等 , 依 此 类 
He, ADAK, REE o, ol BEER i TR ERI GEL Ee, 0] 
BORSE n—1 MRC 2 )。 


A i , Eos 
4 2, di Zin d 
i 2. | 
RE ERRE [o, 5] E, h a EE I6 Br, ERI n EEDE, ms 
EHE DER, 2E 2,4 — o0. RAECERETEI AER x SURE, dt Kg YA ao 
SZ: SLEG, 应 写 下 面 的 等 式 ; 


Ki 


MR OE REESE UR HEEE RT 9 


ui zs dEr (8) 
Ekia, 1, 2, 9 一 中 的 任意 一 个 数 。 另 一 方面 , x 
&i1— Ui BRARAS SERE [mi 2,1] HE 5 内 此 , de, 是 初 站 稼 段 的 长 ，40 
TS (Reeg, 4c. Rss Sepp, sr, 25 228 
Et, EREJE deni o 
FE "Pli EXEAT TWO Bp dest: 
KDEA: 
f(n)—. —fa)- GrP ™ OE) - Azo, 
Synt Ba: 
f(29) —fG) = (3-209560 - (504m, 

SMS RE: 

Jae) — foa) = {ws =B lé OE.) daa, 


CY PET TE 
Fan oS = Gua get = BE) 4n, 
SNC n—1 BR 
FD — (2,23) = 06 — (En) - PEL rms, 
式 中 £o; ĉis Edi WWW &, "in £a 都 基 一 些 不 知道 的 点 ,各 位 於 彻 寻 , 第 
一 :第 二 ，…， LIS LE:S Ao 


把 上 面 的 等 式 都 加 起 来 ,我 们 得 到 ;: 
FO) —f(a) — PE Am HPCE den t DCES) A p HOCE d - 
TecerRP, D Ama o (4) 


RERE EF), REPOEMOEAUESE E, 可 是 , 就 我 们 篇 计 算 
末 知 量 /(0)—f(2) ERR EL Bir, "ETC TO bett 
知道 中 值 名, fo fn Ern £i ERRER Lët. RS BOR 
3b (cic eb f EE ES e f T ILES. 


10 S a g 


FS REUS TE AMIR Et Ze PN B 9A a, E 
IDEEN SENE GEI LESER. EA Eos Eis Es ttt TELLS 
£, WERA ERE I UE EOS EL: 

(ES) Ans DET) Ami e DED Ame HOCE Ana CB) 
EBREO- Wo Bil PERI ARRS brenge AD) 一 
JC HERE, 


AUR ESSE 
LOO —f(01— [SE doo P ED Ami t ABCE Am 十 
TOL D deu]. ” (6) 
惩 ,我 们 看 到 , 它 可 以 从 舌 式 (4 OBS WERE SAC 5 ) 而 得 到 ; REH, 
E TER SERA 1 
[SCED— (£0) 3 Amo 4- --- t [BED — (£0) ] do 上 十 
T[9C5, 0— 955 1] Atat o (7) 


ATEHERE, 我 们 注意 : MA £ 及 E 都 是 在 
GER Z,,1] En. Dr dz) EREE [a, 5] EEM. P-E 
DIE S445 — TEE ECT KIEN o, 恒 存 在 得 种 正 数 ?使 得 , 当 不 等 式 ， 


(Graine, (D 
ELE. Feit DREI: 
Ieren, an 


由 此 而 知 , 假若 to, el, Dri, sl, ns D 51 RER h, 最 
d — fi zc Ert o EORR, MAREA C, MARSE 


Lë Stoen, | ar 


因此 ,就 必 加 有 夺 於 一 切 宇 值 都 底 立 的 不 等 式 
I9C50—9C2D)| «s, Or 
Drëtt Ur ën, FRRO ESHA BB EGET IR 
Bro sdri c rit edm br RBS, 1， 
DS AR SIUS ei hu). Zeg, "UE IIIA; SS 


* 


EA MAE SH EH D 


ETT 差 式 (6 ) 必定 是 个 扰 窒 小 车 , 由 此 而 知 ; 1(5) 一 f(a) 是 和 式 
CS ong. 

遵 样 ,我 们 就 得 到 了 最 重要 的 一 个 定理 : 

夭 分 学 的 基本 定理 。 BEA) LEMERE a, 5] LARN, 
Aën, ty Alal s |) RE — AR EER: £o, Enn Sna HU *» f£n-1o p 
ARET B EAE d T — 8L] ER DG EBORE GERE 

3/0 f ) 就 是 下 面 的 和 的 极限 : 
DE As DED Am DEL) a (5) 

438 I BED) REEM, Strapp REED II — AT ERIT, 

A1 RARE La, E OO) 的 定稿 从 D), 我 们 应 按 
TERESE, , 

第 一 步 ， 殷 穆 段 fo; AA n MRE, R REA o, Ae 
Az,-, (HEIE a Db RF), 

SE ERMAR E PERRE NL s Eiio 

第 三 步 Ss BJ Lë, ail, Abk — f Re d(22) 42, 
SEL REES D (o) 在 所 取 点 E RUNI SEG LEE An, DN 
3E n 个 乘积 都 加 起 来 得 : 

(£0) Au + EET Aen EE dE io- (8) 
mz Soen. EH des RE BEIS, 
E EH e 


off. 


$5. 238 OERER ROTOERED BOR, 
KEE , RUE HON Cis pr 860) 22389 Fil 2b E ME 


* 4 4 EC 


个 步 又 的 自 的 ,只 在 基建 立 4z ACIER o AU RER fio 


* 


12 1X Ld E 


EE EERDE AAE RRP RAER : 当 Ae At pr E 


fees ^S. ep, 


TE, REP- RER ARR: RER LE rg b 
落 个 极限 。 渤 之 所 以 不 能 指出 是 完全 可 以 及 解 的 , 因 乱 在 一 般 情形 下 
是 不 可 能 指出 什 床 求 的 。 所 以 , 在 后 来 注 微 分 学 时 , 我 们 用 20 个 法 则 
( 列 在 第 一 册 862 及 895 的 两 个 表 中 ) 来 代替 那 单独 的 一 般 微分 法 则 。 


车 二 十 个 法 则 比 一 般 微分 法 旭 要 效 罕 得 多 ， 它 全 站 不 能 使 我 们 把 任意 
BEER C) WI LC UE CAAA T OR. Lig 
许 许多 多 情形 , 而 且 最 重要 的 是 : 它们 每 次 都 是 能 把 微分 法 做 到 底 的 ; 
而 一 般 微分 法 则 的 第 四 个 步 又 是 不 可 能 做 到 示 衬 的 ,实际 上 ,已 只 是 个 
没 法 车 手 的 运算 , 亦 序 不 好 计算 的 计算 。 

入 分 学 中 也 是 沈 样 。 稿 分 学 的 基本 泽 算 就 在 从 求 定 积分 , 而 得 
BERLIAN MSE pN E R A K, 在 从 建立 和 式 
9 CED) deet CET dert Eden TEE Ut FE PERI SADID ER 
SERUIR EE Ae, EEE ERAEN. 

3E MA FORNE PCS RR , A DIE E e 
RER ZIER. TREA EIERE A F E 
ROEIETEIRREE. BEHE G RER CHEE, (089) H RH 
中 , AE E EI, MARA E p RRRA TA: 
Nän, EIERE BERIE AEN PC) gie 


本 


e as pp ss wee ses *?O * » sw 


gesch, EH Weg set RIVE HEURE 
之 和 的 极限 。 | 
Daer, BAERE LERA RUTGE BAI Ir 
ra, TATIR 
Rik, BARAT HIM: 


HR MA. ERAR AEN 13 


——— 


PCED) Ata PCED das + -HOCED dn EEG 4a (8) 
Sr, RRIETA: 


$—a—1 


S KED dan 


du 
MRB TER S, 作 需 求 和 的 至 算 记号 (拉丁 字 “ 和 "是 summa) , se 
DD Er ET MEDIRSESE WETIET E. 
0, 1, 2,1, n-- 15$. AMAER LEE IRL SIT TR e 
等 ,一 直到 第 ”一 1 项。 

HK, DC Ram Dn, moa] 上 任 滞 光 探 的 一 点 ,所 以 我 们 可 以 取 

它 租 在 端点 , 亦 序 全 安 一 my。 因此 ,各 式 C5) 可 窟 篇 

Kd 


fm 


KO MEET S ETE 6 uH o ELE CD SE RE a) m 
fd 4 fA CB E 09 RRE, eer 2 AC 5 yn ES 


S Pla dae 
PRS: 的 不 必需 的 指标 i, SX CS) ETIA 
S d(z)4x, 


LESE T DET ETT de, LES TIN ES 
Aer, RMA D WREE! ! 

S Fr) dro (^) 

Een, ERRO TEEN ES 

_ 隆 关头 的 字母 8 (summa) AEN, EZ CU MEKA 


TRIS Ju 25) db 3n. EE , or ac FE 


14 入 S e 


会 料 写 , 币 半 能 狗 把 起 个 和 完全 寅 出 来 :只 要 把 称 段 [2, 5 ARA RAA 
AREE e, cad DEER ER dn m za p de ERE ER io) 
YER ER DEAE NERIS x; 的 数值 , HE ELIGE SSAERE ØC) de, 加 起 来 , 389A 
是 和 式 ( 5 ) 展 并 之 知 的 全 部 形式 ,其 糖 写 形 式 部 篇 公式 (5*)。 


我 们 发 现 很 可 以 给 和 式 (5*) 的 二 限定 一 个 起 号 ,使 划 个 记号 本 身 


保留 该 拔 限 来 源 的 跳 印 , 亦 序 保留 (5*) 式 的 哑 印 。 久 此 ,我 们 仍然 保留 
C559 式 的 外 形 ,只 不 过 把 亚 眉 表示 有 限 项 之 和 的 字母 3 VERRE Bo E Lë 
ET TEE EE | 

因此 , 定 积分 I2 UR TC HAE: 

LO on 

EE 

EE T, E ZAR EHE 
"3p" AESE ALS ERE AIE IERA, ET 
了 。 我 们 不 可 把 臣下 的 “和 "与 和 的 极限 混 满 起 来。 

次 楼 ,我 们 只 能 写 : | 


| P ds lim § reiden (9) 
ER 
[Lade imt ame Ga) 4m ée Ode, (10) 
DS. T2 8 DC) SEE BURGI C) 的 数 
42736 /(0) 一 f(a) ,我 们 就 得 到 积 分 学 中 的 基本 公 冻 ; 
sae f - e), a0 


RE, te) Tei, 
正面 基 相 应 地 求 定 积分 的 实用 法 则 ; 


=. 和 


Kg 


Hi HE. EIRA ROI i3 


从 了 计算 定 积分 | (ds, KAIRE RAAT A 
ZER, . 

zz REMER DG) PE RSR AGO. REM 
ppm, Bus RIESS, , HRS UH Ik, Rei ärt E 
HER. 

第 一 步 ” 求 得 DC) RAER SO) 4 REES- 

RRES), 就 是 DC) Ao 4- OG en 4D, ta 
ZOBUABUR. RRK, Pup AER E SUB]; HERR ER E 


— AERA e M JO Gode, rir EI RAS TRA 
HUP Lg, Rb, DREI. WER 
e ATrHKoap, EELER, ZA 8 a 
ERER MARR’. DARC TEE DL E 
用 。 例 如 ,我 们 要 把 1 到 100 86 EL ERC, RAITHE 

1--2-4-8----- -- 100» 6050, 
ROUX IS PHI ERE: I0" KR" EP RI RRE, 


Ae: 100 
S de 5050, 


t=1 


WA, 6 RSR. M EREEREER, Disse 5050 "T iE 
WAR. SRIEIUUREELELTONUE EROS BERE , I BIRD — 48i — EN 
D'Enn, 因此 , "EE RT EUR URS REDI Xn j 和 | 来 代替 , 因 篇 下 面 的 
Ta Ties Soi dis 5050 。 


4-100 kelit 
EE , AS ke 5050, 


Zei Kl 


A b 
lr, 在 取 极限 以 前 的 和 ,SFCz)de at RE DS bës 


18 4 E) a 


OO RER TEURER BE 定 积分 | are we RT 


BARERA 
5 ` m 
facon 或 KOL 
ERARE [a, Ai, THES AE BEAT BU DAR , AAA OERKE RES TRE 
Mach 


从 和 (ee) Azo Lët den tH e Dr 42,3 的 极限 求 定 积分 值 
[Ode mag, HERR EE. pp, mg NAE ge: 第 
T ERREN PO), 或 从 微分 Diode REAR SI, ERR 
ERDRE RAM te) Arot ët den e HD En- Dina 的 极限 
| we)az, 亦 即 取 酸 限 的 源 算 。 需 了 分 别 积分 法 的 坦 丙 个 意 闵 , 第 一 
HANE RA TERNE MOENIE MA EADE”. 
TARMA TEE D En, 
TAR AS 


[ecoase r0) - Ka, 
所 以 , A T HOC OC) 的 不 定 积分 JC) d, 便 立即 能 计算 在 任意 下 
ERa X 5 ERRERA | oda, 

另 一 方面 , Ju RUP RE HUSIHACHL ER D LD o BEREE 
分 [ Lacon, 我 们 就 立刻 知道 画 数 Da) 的 不 定 积分 Dei CDR 
E ELEEII, RER +0 (其 中 COREEA RO MEE GC 
Pr) HRERS Asbest Lët, MAMB Pa) 


$&—35 SEA SIEHE RH S MERERI T 


EK EEN 


f Gast 0, 
HERRN 2c BOE GERE IDN MN en ab 
KOLI 


RRRA EMER C Roo Ete re tont [ds 内 的 因此 ， 
BEAN St | Greet, EA SIE Greter — IB UE 
RU KASS 404) Ee, BG, 求 到 了 不 写生 分 | 0C) 的 最 


E E ETOEBUL ONE IU BR 
EE | 


Ca yi tel o2 RARER | ads e C, 而 不 能 只 把 不 定 积分 
Raa at, 

Cb 3E toi eg, Bil | cosc dq sin zJ- C, 不 要 忘 刀 把 CO 加 到 
Sept. 

E UE 


$6. mant an IM: oce mol. 


出 前 凶 , 我 仿 知 道 ， TERA RAE BEES OUAY d(a)dz SR 


O REFER za, I SS SRINTCUUH II EROS AURIS UN Re OI EAS c) JUR 
ES CEBRAS e. 


15 S A S 
KE +O 37D 
f Gët sidëe PC) +0, (1) 
zem, 
d'Paien. (2) 
DS (2) 一 (2)。 
E 
dëse dëtt AC df) "de, 
Em | 
d | Ta) dr — $(x)dz,, | (8) 
另 一 方面 ,在 等 式 (1 DR Ac PR 2 ) 式 用 dj(z) FUSIUS, 
Bz)dw, 得 
[aft - (0-0. (4) 
所 得 到 的 等 式 ( 3 ) 及 (4 ), 很 明显 地 告 讨 我 他 :微分 到 算 4 与 不 定 
BUHE JI | 是 彼此 煌 反 的 洒 算 。 事 实 上 ,等 式 (3 ) 告诉 我 们 : in 
反 的 符号 d 及 写 在 一 起 之 后 ( 先 窜 a. aer f), 可 以 互相 消去 ; 因 
此 ,在 等 式 (8 ) 的 左 过 把 址 两 个 符号 直接 勾 挤 之 合 , 即 得 该 式 的 右 潭 部 
B. Ce, RAO Scis eS enc | a (E | , ama) 


时 ,也 可 以 吾 相 消去 。 因 而 可 以 在 等 式 (4 ) 的 左 连 把 它 们 直接 匀 掉 , 吐 
榜 就 得 到 等 式 (4 ) 右 江 的 部 分 ,不 过 少 了 一 个 附加 常量 C。 和 个 附加 
”和 常 最 是 不 可 以 记 开 的 , 因 篇 不 定 积分 是 多 值 运 算 , 稳 是 烽 出 附加 的 任意 
常量 C 的 。 

将 等 式 (3 RIA der, emph: 


Ste enz, DIE SE Bi 19 


ZS) dër den d. 7 (Gei 


DAM , S5 fk d f(2) — ade, qRASSEPUSSESLC OHER 


| ed 二， (4*) 
THERA 
[2462 arga) c, (4*9) 


我 们 看 到 , BREA 及 不 定稿 分 的 符号 | , 不 是 完全 相反 的 ; 
ES CAPE b IEEE MRE de Dd, AEN, 只 
JAHR d Ugo | merenge T. suae f. 

Po. ORRERA, ILC ELA IRE. Ao) SERA 
lode; 而 积分 学 的 基本 问题 , 则 是 从 已 知 微分 8(z)dz 上 潮 其 原 面 数 

f) C, RETA T TUS BU br 
Zei f ud 
Didde Pade, 

ERIE RAAR. AE G 
RGBJB "BONS REC ORRERI, PL BUR Hi KE Ca), 都 
可 以 微分 出 来; 然而 , 蓄 非 每 一 个 夯 数 PCa), EERME, ATIA 
matge, 

(e menaces seme [ eco FRIET DOOMEEN RER 


LIE LE h E a, b, CUERT TERN H. 因此 ， CHR- BESSER. NC 
ERRERA ERE, SEN do dp EE, Bän, 0 十 C SEI 20, 而 
BIC, BS CREER EHM, 20 QE CBEWEN, BEE sg PH USE HUS] C 来 
SCR. 

BR A-DELEE AO RR PR FUR M EE I OR, TEANA RER e 


ICRYERURTSZESEU- j Q(x)dx Ri, DEM RES RE C LASS ie 


"——— +- i — 


20 种 bey X 
的 一 部 芬 。 
$7. 关於 未 定 重 分 各 不 积 得 出 来 的 问题 


BERELEADET , 积分 学 中 的 一 个 重要 澡 题 是 : PHONE OG) 
Em ei, ME 

SEET DE RTE JPEE DC MERER RN 
BREEN: dg — E V RE Doo, 9 EE, 
RS fon. 

PRET: 

epps, b) EIR AR éi, SERTPUDS REALE 


ee 


数学 分 析 的 还 个 重 芭 定理 不 容 尹 有 任何 例外 。 每 一 个 连 粹 画 数 
65(z) 绝对 有 原画 数 . zc)。 但 下 面 的 关 题 就 根本 是 另外 -个 问题 : 

fe BIB BERE dii t ORBE C) D 

3 [E] 8856-28 53 /— oL; TEE 
Dx) 均 具 有 原画 数 f(z) BE EAE CRIT RISE : 过 个 原画 数 是 可 以 具 
钵 地 ( 即 用 有 限 形 式 ) 求 得 出 来 的 。 因 此 , 芒 者 必须 知 闭 :数学 分 析 的 适 
个 重要 定理 的 正确 性 , 跟 会 不 全 从 所 粮 溃 种 画 数 DC) sie B JI RE, db 
Të, ERR, 

MEREEN: 代数 的 与 一 切 其 它 的 有 限 运 算 , 必定 会 把 能 实际 
《 即 以 有 限 形式 )“ 稿 "出 来 的 那 种 不 定 生 分 ,也 就 是 ,能 用 我 们 所 类 知 的 
UD I na DIETE MITTIT. 
SEI De 


| GCoeide, 


AR, Lem RAR E RE 
Sa SET EEN, 8 EE EE Er 


第 一 党 SE ES A FERRI 21 


EBBER AZ LACE SEM BURGE BATES E ETTE ERE E, BRUT BH 
TDO nt D Rue deër, JEREGEBERIRT A BURGOS 
想不到 的 .站 上 可 能 证 RIERA RR E 

愧 如 ,我 们 求 看 下 面 四 侦 入 分 : 


Lë, ) E 


dr sins. 
sing’ j g 


RART WE CARARE, 30253 R38 :: 第 一 到 
hiy ine, ETARE sin c ET EARRA SS - 
EL AA EE EE E DEE 


上 友之 第 二 列兵 第 一 个 积分 可 以 积 出 来 ; 


Lë da =]n tangto 
aing 


o 


但 是 第 一 个 积分 是 不 能 (以 有 限 形式 ) 藉 出来 的 。 

可 是 ,用 积分 E 及 äisegen, Gren app 
数 的 数值 , o DRM NEE, KLER, 就 有 多 准确 ; 就 是 
说 ,省 些 而 数 是 用 乱 帘 次 简 单 代数 到 算 所 砍 定 的 。 | 

AUIHBE UCET ES CHILE A e Hs, JE SURE CE REALES RT, (UR 
E REGIE DEM Re ED D TB EURUB CBE RU DUAEURS 
A RS HE SCC, 3E B ET. 


$8. zm 


就 现在 的 科举 情况 而 阁 ， 业 分 法 在 本 质 上 是 依 合 更 方向 去 做 推测 
MERTED 18 T MGR F-R8ER RER RIEM — — ED Dr RR A 


22 8. A E 


ERAR. 
tt, SUBIERSEE BED H I DEAA 


i E EE nid 


微分 式 , 屠 麻 积分 就 求 出 求 了。 
FUSE EUN , 就 事 用 某 些 为 法, 试车 把 它 换 算 成 表 内 的 某 个 公 
t. WEM SEGUE HE ARET EREA , EL FUEL AGERE 
REREH, l 
El EE TEE 
的 积分 法 。 


CEA EE 
EEN 
IL [arca 一 a | fodde 
MOR OTO E OA CONA OLA 
IV. Lee, ET -1。 
V. [9 oe, 
VI. [ewit 
VII. fe dv- e" C, 
VIII. Lan sde- —cosv-- C, 


IX. EE v+ Oa 


HBE fNOPERLIB ORA D ARN] 


E 


SU ln WS ED ei 


xvi. | de e Larctan "0, 
a & 


a -r a? 
uh he d al 人 一 区 
EE 
TATTA dv i arv 
xvr. [2 us —i Intt? AC, 
P MEN 
XVII. [72 240, 
xix. | Vg notr, 
E uox |? QU 
XX. Lag dës A AH Lët sin — -FC!, 
2 3 a 


EE a p? 
XXL [ve doa kg Tin TN Ea EO, 


89. Zak TIT JR TIT, 


D * 


Git mm ERRAR: 4| aj) = af. prose a | 组 


， —— —À9 - D— RN 


合 中 的 符 避 8 与 | 互相 消去 。 右 渤 的 微分 也 是 AO). MRA 
ar 一 Ko - 0, 由 此 而 知 | 47(%) — 00 6, 

ZU emm zeg: dl f(s)dv=aflo)do, Iu a 
可 以 消去 。 XU o ER, Hie d (a | (Cod) = 
madf 1)dv=afC(Wdv。 由 其 微 分 相等 ,所 以 左右 二 党 之 尖 乱 一 常数 ， 


因此 有 [asodee [toam c, ma Ja freie Lotte, ` 


EPRE CIE, DE Re E A 
HT. 
公式 TI SIR: 
党 数 因 子 可 以 寅 在 积分 号 之 前 或 其 德 ,而 不 影响 村 时 。 
公式 Ur een ënne: 
datt 9G) CDs Dia - (9) - 6G) do 
e fG)dv-- OLOA 


E 

d [ [Gode 十 | PVI OV | Gy ]- 

=a fara py-a | w= 

=de toplo lg —b(v)ds, 
CHGAUHWGEUSGUTIBA, e gek E— DEG micat, 
SUB RES (3 RECS RE REA SEI x 
BA TII TAHRA: 
代数 和 的 积分 ,等 认 竺 分 的 代数 和 。 
$10. AIVA V 


Acl 
公式 IV AE HA G(i H0 )-v dv, RAR 
直击 D a a e (ER) 


BE MAE, BEEMAN 28 


EE 


SNR — hin aiit EZAMA ER, Fn —1 9E AL; ESOS. 
ES bDXSUEGENUSUE DIXEERRUSKST. 
ik. n=—1 DS. Bode ung ra V, GR BS, 


GT BER diner C) mS, Bip 
ES IoetO, 
q 
E-E UE E AE tb inr: 


PEMD LE EIN E HIA C0 1282 RS GUY REIR D UR 
烘 分 母 的 自然 半数 。 


Ho mo 
ge 
1. Jager En* 6-6, ft IV, E v—z, n—6, 


i a 
2. | /zaz= see LC EE oma am, 
Aë 


dr. 一 E SH 上 S 一 一 

8. ESE y= ES LCE IN, 2 ng, RB 36 

4 feraz=af ram S7 A f£ IDEIV, 

B. | 85-58 a [2282 - | satis [saos faim SR 
=2 [drs lee 3 | ard aläes BIV, 
— 21. 53 — 3:5 Q0 
= 本 一 -局 gH EC wI, 


CREJ MERE PU BUS TER UDSTEERCS E C, 2E, RNS bai GEESS CR 


O0 ERRA IEB EIS DE, DIGRE 


26 Le 每 & 


TEMERE a mul 
Ki Izeg TE jdr = [os ar- [1s da [oos dr= $e 
DTD? | pte fs ar= ít li 
4 í _ 
E atio te Lp Coo E Debe (AA 


T. fol ibam a 2 abi 一 Patat $6 . 

SS Säi bss, 

8. [erm dr = (ep ent e, 

s waerden IT M. 间接 用 om ede, CN 203 同时 区 
prr 4 EU 3 HAR I, BARER. SN, BR IV yi, He o: 
SE TH EE? doz:203; dr y 

[eos de t LI (at o8 ants den 


p 


= [4 creme ass d Lf (anb da (btts 


-tar tba) e [sl ie te æ iv]- 


Lepe? 
353 
[tk] ARER TEAME c REITER E R, ERAR 
BAR x ARRETRARE REUS EE BER Glas 1D ; 如 
MEARE MEARI, SR SOC AU. 


TO. 


Bards "n 
idi KS? 39 Lob J- chm Oe 
22a dr 
m Lë, Hi AI JA gig? - 5I 


nv en, EE Ger ENEE, ERAN ER RR LL MR 
SL. Rat V IBN, o= bte dv= otz dr a 
PDS HERENIT: 


ka 


WT Ant 


SS Sa, ES ero EE El 27 


f Jorde — sir ZUM 2rds _ 8af dz? 
| 94 m EES? pM "las" 
a ig — deeg _ Ze (abet em) _ 
O Bely bpe 3G 二 
= dr I gi 
E v e$, Int vi-35 logii c2) tE a 
+de g? z% 
10. [etr me monec. 
A SEL, Bn 
E 
. rr an SUE 


PARER, Pä TTE BE, 
11. [2 er— i eeng nrt) +C 


SS 

8b pue, Ziel, MARM 
S g 

Leet EA 

1. [oe tc, 2 [85-Lce, 

8. | vzat y0, 4. [ Tato, 

b. [de E io, 6. | tasego, 

7. pite, 8. [vian Sec, 

9. [Z2 ec, 10. [rn EE, 


11. [i-r nas =i gan oC, 


18. IS äer Ae, 14. eiis ZS Ae, 


15. Let A ge Sec, 


SS a E: 


16. [vT rar e E22" c, 


17 da PET: 


TE- Hee 


18. ff 本 + däs 214-0. 


Ards Brus 


19. "VR. 9 


L6, 29, [e-man (2 0, 


8 z — 2 二 了 EH 
an. hg art P Juge EE e, 


25. | 95 VIFO LHO o, 


4r de 


2. 了 


Ditt, 
à 
— x 
25. [ae name c ec, 
| l Yazc siga 
26. ID dëssp- 3r 43st Ea 


gr. Leo: BER ES SA, 


28. fonoa H Le 


7 
29. hog- aipg t. 


80. fe (2-a e CEU 


81 sir -一 "m 
(34-248)? WIS kd 


s2. fa - 50-323 Le. 
Su Qui opt 
83. [as len GOD qo, 


Gr-- T3)dz 
^ x3-p 2s 


$5. fy Er -40 - EY o, 


34. m ric. 


SR HE. AANE a 


on [+ln ride 2 Gin 
96. | E: -—. € 


S7. IE Cos sdz= [ Gin v)3eodgm dre (SB D Lo, 


提示 MIV, 4v —8inz,dsecoszdz,a-u 
D 


88. [sin 2x cos ge de Sr AC, 


2sin8 Z 
89. [sii cos Zänn E 
d tantar 
40. [tanan S Eo, 


41 sin äer  — 2,./B-L ef, ` 
DB EI 1 


p 1 
42. [CJ Zeta chte 


43. [E = 去 In(3+2m 二 Ce "m [55 ede 安富 = 


32x 
m (ZrJ-5)dvr _ ~ , 
45. T "ar Z e d in(Ss- TFC, 
4T. adt — — —-In(-J-binst) eC a 


[ENT CES (nr Db 


B 
as, [, 225. - giras, a. {2 Ant d e rin(iceeinz) Co 


sec?y dy, — 1 
Po. EES slntottban sit, 


1 [22i ` (e Une a 一 
51, [2524-25 D4C, 52. | Sxpus n srt 0. 


53. |2 d dre ëetëinte BE, 


r— 


25de 
54 f Tet) 85. Ian zie Ai EC, 


Fa, OPL SS 


Br dn 
5e. [ x Loud 


80 Dti Ei S 
dr? doch ` 
E SCH -4 A B 


NT 
--i[ (o7 552) dag See -A QGTA Om 


8 
T Brxy*-L06. 


pa 2-2 60-5irci--8 2 «(8782 as 105 de= m 
57. faze ss. IS, 69. [ 9821, 
$ GC adz 
eo. f ontas e, TZ e. Të 
ping da edr 2dr 
e. Is e, Je 


66. VE 8r. Iz di, 


es. | (77-2). es, IT, 

To per Wé | SE 

72. Leier iënée, 73， [G-iye. 
"4. Teen, 15. [59 tan as 
T6. [X 77. ] de 

78. E a 79. [aie DER 
80. Mie. - 81. fotita, 


$811. 公式 VIA VI 


ARUBA UT Wi Boh JC BUT s 
例 om [beds 7 C. 


SS mik EIER MEER 31 


——— ~ ——————— ——— 


s f bos dv=b at? dz(B ID, 


+ 


ERF YI 相合。 售 Den, 则 dree Adr, Hi dr, SERA ERR, 
a 
b IE dx =} Í wërëie D. H a3rd(2a = 


-|2 | advs 8" y e]-i- eg VI. 


E] 2 2ln« 2 
uw HH 

ARTES: 
1. [ demde ec, 2. Igel, 
8. | 号 = -元 +C。 4. (de ee 

ani ev? dz Hg 
5. [ova tc. RW [^ -2e 十 Co 
SE e), 

Zu? 2x 2E 
8 IGEL 2j der le? e 一 2z--C, 
9. IL dye Set 10. [eo sin ses em 0, 
11. Jonn cos 2048 =d annhe 
12. edt eU Y = amer ` 

[eaten I ee, 13. Leet iieri. 
14. Í = 1jert-irdy =i en-go o 
ebaz + 
15. f a m—690,. 
BUR THEO E EIER SE 
- L2 

16 |。 H. | see。 T8. {set ar, 


19. foa. 20. f (52s, Z2. Ig. 


33 加 AM 学 


z. IL, 28. HP 24. | 2eueeseezgag。 
25. | 二 ao ze Teens, 21. [eventa 
28. (ees, 29. fe- OUR 80. f (dejsar 。 

m. IE ePi? 


819. RA VIII——XV 


Sat VIIT 一 XI HEEN Re EEE, 
XII 的 证 朋 


ban age Etwa ..[ —sin vdo a -| 
cos v eosv cosy 


= ln coso tC 38 V, 


XII Bie Hg 
[ootw dv= [Svar = dein A In ei E 
sine "jane Oaet Sr, 
XIV 的 吉明 . 
D H 
Zr | 0. e "erg In tàn ZS LO 
sine Lean v 8" Deg Ee PES. 
2sgin 2 cos D) ian 5 » COS o tau à 
XV Bg BH 


dp do (o) al ER ay, C, 
一 1 一 Ontanl— 十 

cos v sino 2) drei zy ur 

pl. "enk: Jan Sengen — ZÉIT AC, 


AP mv 相似 。 有 + 二 2aw, 旭 dv=34 dn, fede MRSA 2a ARE Seit 


T—-- 


SS Gi ERDAN 33 


; lf. i : 1 了 了 本 
y =L. DH Se 让 一 一 H Yiil|e 
| gin Žas dx 2a ain as. 2a al af ain vdr 5 eos v-- C ft ] 
lr " 4.90820 
=a {= cos Žar) -p C = CC TC. 


$i2 EET dT: 
f (tan 2s=1}3ds = lian $5--In cos 2s4- 


S (tan2s— 1)2—tan?2s-2tan 254-1, 局 时 。 tan?262— i- 1, Hub AX 


P, PRS: 


1 {i ds 
f tan 2s- Unien f (yton Se )as- ( 5-2 [ian 25s. 


dë: Ass e, M) dv=2 ds, A4 X A XL RA T One: 


ds | 1 $25 P 1 de 1 =L 25 
Ip Ze 2) cos*(2s) [- a) civ SZ tan c] gan uL 


d Bä i e = 1 一 一 1 | E _1 
[ tan 25 ds | Zen zsa (|= | tan Dës * ln eos v |= g 1neos 2e. C, 


S m 


ZS Fa: 
"T een E - alg 
1. | sin -y da Zog 可 十 Ce 2. IET 8 sin SC e 


8. fton n do — — l In eos 2D --C , 


8 a "AE de — 1 Ed 
f cot * d6-2]n sin wo " 5. sosdz T In tan(2z4- MA 


[d 


à Ae , 
6. | "EIL schte T. E 20-26. 
a 


2- 


dz 3eot( z JEC, 


9. f see 38 * tan 38 dëse 3 二 CC。 


30. IE X cet A dy= — dese {tce 


zoti 
1 
sin — dr 
z coni cos zdr Ai 
n. [—2——2-o81 6, 12. Leg sein T mA 


13. fe fon (22) de = -去 mn cosis?) +C, 


ii. | — tot xJ-cs0 rti a 
EF H 1~cog x RATI geg TEA To 


15. [xu e ban pr ge ët, 16. IB sin sds 7 ineo 8) er? 
17. BE ia tan +0。 
18. Joren A 19, feint § eon domein $0. 
o. f (z— cos Zei drel (si sin Sei LO 
cos ax de = 
21. Visa? 1+sin w+, 
de 8 
23. | acht EC, 
TFAAR ab EL 3E HERRERT BIS Aem t 
23. [snas 2. [e 
25. [a eosb0 88。 26. f 9229. 
e. f cot syay o 28. [zx . 
de dr 
a. | da) so. f co 
dy ` tan mọ 
81. IE A 32. [enez 26, 
FORTIS A sins di 
83. IESSE s. f A d " 
f d. 86. To 4zeeeäig, i 
37. Tree siäie, 88. f tan $— cob s)? ds e 
de 
` Ip 40. [sac 


4. Je a p e 
43. i (tan z—see rj dr, 44 f EE 

a5. j egre 45. f Sc * 

ar. | es (z3)dx o 48. tapssin ar。 
49. f (2-2 jar E f (14-2e002.)'as 


$813. st XVI—XIX 


Ek XVI-XVII Big b RIESEN AU, 
Zem a 


d e are tan — Z+ C 


m" i+ vi arpat? 
T 
ESEE] | dv =L aw tan Dic 
spo a a ° 
XVH 及 XVII* KREI ÆRA XVII, hee: 
JI 24 
v—a vta Vg" 
4B: 4 „ifl _ 1 
由 此 ,得 : oi ai Dale sia]: 
. de — i( dv: ifd . 
BIA 5 Laë ah 由 一 在 -al 


EI 9 一 ai InGa) CL In $2 iO, 


[BLER SEEN XVII", 由 代数 知 : 
1 i: 2a 
aie en SE 


PTAR ERLER EREET a 


T 


ES Gi RRA AA MAE RU 95 


3 e S 
LAA XVIL Æ XVN" AARNA 
dv E 
wa j Aat . 
GE E DT ET E eg TE SRI MG 
Tl BKS 5f 
XVIII senn DS: 
d — 
d (are sin — Z+ c) (s a EI 


Weed Mas? 


d : 
| ermm arcsin 4 RO, 
XIX ARRA DS 


BA 


dDIn(o rv? a^] EE 


HEET EE 
Za dan p 
du + —— - m- 
= E WË, a 
via VENY a 


wn BEER Ql daf 
PERSCH "éd" 

. do v a?) 

所 以 [uiae mince 0, 

A RERS jz daro tan SI, 


BLEUS XVI, HAE, 4e =i, oa 一 9 NIME om 2r, 和 =2dz ge Dä, En 
2R de, BHEBOHION UR E 1, en 


1 EU A ER) 
je Ila GC agrong men 


v g 
ATAN: 


SS SA. Gänn 37 


dr _1 a dz 2 
t. | XH 1 z LL EE 
d BEN ds SEN 
8. [E E 4. I ESTE EDEN 
dr 1 Ze 1 at 1 314-2 
D 
ja vele (f) tee e. Liebe LEE, 
ar `) She / Bas 
7. Jeun ene based 240. 8 faq m Ee ee, 
i dr 1 
9. lg are in g GR 
dz 
10. | (tv 4524-3) Ce 
dr 1 eu E 
n. | ain § TO 
2 
32 EE vns B Aa ET 本 十 Ca 
13. ix -aretaner4-C 
ost — 1, /2-Lsint 
1t. IE uas nl See, 
ada 
15. | Rp iare in ec 


16.. + In (ag4-/ 了 十 6 区 二 Cs 


17. Ee sin ke KE 

RTN CL BUR HEMERT AS EUR : 

16. | ss 19. | m 20. [mee 
zi. [e 22. pm 23. [zi 
24. I 25. [i 26, E 


: d du 
ML MEI T 


38 a a a | 
ERAAN XVI-XIX 中 , ZHREBEIE E GLA: Een RE 
zc CHE AZ Ne. Eiser, OR 
38-EEGL Arg EE 
麻 我 们 应 党 先 把 它 释 换 假 焉 项 式 。 乱 此 ,我 们 可 以 把 含有 网 量 的 是 项 
和 ,再 加 上 -个 常数 ,使 它 罗 成 一 个 完全 平方 。 另 外 再 沽 夫 这 个 常数 。 
BEME TETAP: 
Al Bux , d 
[pamm tbc. 
Eb OH st ELS 3-241) 4 (4-102444, 
wa: Ep 
这 就 是 CV lors, ger DEP v=z-+1 A a=2; SERdoldr, BDUGHUÉERS 


|o aolum tan Z+ C= Larotan* 114.0, 


c2 are sin2£ 7. 


m [79 sc gi T. 
KR Sosson, EISE XVIII 的 形式 Rud: 


242—332: 28— LEE 4^ -(-1y. 


B ve " e, gidvmde, 


E 3 


=2are sin -at +0, 


Wi Sai 776 Sept 
5 Sar paz Te S( 4-07 1)- s( a iati a =3|(z EE 
Kin E spes 3» "SI =g at di X vnm 


因 篇 我 们 可 其 县 : E EI Sc? SW dv—dz, Wh: 


zë MAAE, Ei nE 


2 85 


X TAS 
L | TTA 


2 (+o 


8. | re tan Ge, 


4. Ip -ig are tan( 74-0, 


sj pub l (fa) +e. 


BEE 


ea a E R 
EE E (Go, 


Sdi 1 
10. Laser KC ease baal Set, 


n. Iren {aretan (oaHD 十 Co 


=t 


AIC sin (747 i 


2. Leien: ro, 


Ze 
13. Iess In (z-34-4/ TI 67335) ER 


dx , ` 
15. | 24, 


89 


一 一 一 一 一 一 


E Ta zac 
E la (e+ ic MM c, 


16. Í dr 
Keess 


RTAS Rer n ` 

18. | Er。 19. [ar 
20. [ zx. 21 lema. 
25. [ee 25. [acá 
26. E 3. | af rr 
28. [ratae 29. aae 
s. [7 a. [ug etm 
ss. | TAFE s. Lë 
.| A ss. | meme 
8e. Yu . 8r. [zm 


dir s. [oc 


Pianist Bn, RR, NEE, 而 
分 子 是 一 吉 式 , 则 利用 下 面 例题 中 的 方法 ,可 以 将 积分 交 含 表 中 的 标准 


S5: | | 
5-1 E 
Di gm VENUE TR gin Grp da L9) FC o 
解 RAA: ` 


8y—i1 Srdr dz 
Reese? ell vies a 
SERMO UAR IV 及 XIX HE, 


SS Ss Wb HER 


_2r-3 1 4 T IB ai g 
Wii Ip de- i dn Lo MN sl 30 op; s 
5 &srar-Te3[(s.-2y SL or 2. 


出 z=v-Ž, u-dz; RA, S: 


, - 2 EI N 
ic bs EIE E 
9 


oan P 
Y d 


AHHAR V XXVII, MA MI 


7" X 
RTA: 
1. (Ee LY inar) 4B are tan + C, 
z. f ul 7$ (id Line: DIC, 


Ki 


(ës fir — 和 
CC se (32-2) — Te tO. 


4. Su 24/3351 pln (24 S — 1) 4C, 


p. [CL er_ w l—ai—arcsin s+ C, 


6. Í EE. e B Ari 14-9 In Get S1) 4 C. 
(1I-*5dr 1, 1 
VVitag x» Me5nirBIA 1—433-L OO, 


f rz 二 de 
I SES. ner- -lx(£55)4 c, 


wi 


Kä 


(Get: _ In GB S) are tan( £T), cg. 


r+ 2+5 
1a (ze wll 
r434 di 
EE 
妇 十 1 


10. 3348 = ima- 6x 22) 十 


ZT Joe, 


n. (1-28. — Xin (aai as aide (2:71)46, 


dr — Ae 3 


ae 


42 S E a 


"ENC LET - a JR 3 十 1 一 23 5 
12. ( (S57 288 Lieu gegen In n (LÁ Gët 。 
13. ge ornament AE 
14. Gi e arcsin (Sue, 
二 了 2 
15. p MA dä aresin EHe. 
16. V Reus Ee H2 In LG Bim rrr ec e 
1T. e EES? — ls IER TE ES HE Daf 
- 2:—8 
18. [= Rm m —9.. 9r ArIeS +3aresin ^5 JC, 
ON EE 
E HA s (z—3)d» 
19. f g++1 ° 20. 有 一 二 
(7 7 32)dz Bz- (äs 
8. 天 这 o .| 
(94-2)dz (2z--3)dz 
| verit mn IS, 
(6—2)dr ir- 6)de 
25. SE 26. SERA 
(3r— Eër og. [ (Se—3)dr 
Stär 20? tj Be 
cda sdr 
29. | aF Sec 
Sé (4rJ-i5)dz 
3L | /ae 82. | 7 5-ds- i? 
(r+ (ie Dde a 
"Je 54. ' 


DEES EC 
$14. Ax XXE zt 


4S T SÉBEBGE EE ERR DAMDE". BAAK 
E SORISEUMENCTHEHRBI, ME 


AR MA. ER as 

ENER | udv, 其 中 u Z o ERMAR 

Damp: 8, DEER RER u 及 o SIE, 得 到 的 积分 
| odu, SERE RCRUM, CRT, 

ERRAR ERR ARA, AL AH CI GR EO — B, 是 

Renn. DUS GEB RS GG ESTO EPIS RD Ri Siet EUR . 
nh TERR ER 

AY AEUUGERU UR HUE EZ: 

dua) «udo + odu, (1) 
EMA: Joren Tue? [ omm. 

ERRA REDRA EAE, R w, 我 们 用 不 
Am BIER w 上 去 , 因 答 右 加 有 贱 个 不 定 积分 , 它们 本 身 就 
包含 了 南 个 任意 常数 。 因 此 上 面 等 式 可 窟 需 : 

EN IECH (2) 

RART IR NEE 2E CRGA wo 

tussi Enn: BER EEA EN TE EN 
[ odu, IERA — t | ww 就 可 以 求 得 了 , 因 仿 从 等 式 (2 ), 我 们 有 : 

XXII | Way «us — | vdi, 

EERDE ERS UR OUEOBIS ORE, "EROR "RERO URP", 
EE X BEER rS, 
XX MiB DAI RAAKAA 
I- | M dÉ dv, 
POTETE f Hb 


a ei aê dv 92 do 
ler | Loës, ai 


2 . 
| A == are gin ZC, (4) 
Sa SCR MA TRE. SUCRE AA: 
q? de ei — 2v)dv vala? — y? 
[zx Eon euo Jum 


[利用 分 部 积分 法 ] 
SoN SET — Í Venda a, (5) 
以 (4) 及 C5) 代 大 (8) 中 ,得 : | 
T=a?arc sin is, (8) 
EID ELECTUS ILE Bien, 困 a 兴 了 工 中 已 经 含有 了 。 因 
此 ,我 们 得 到 只 含 一 假 未 知 最 的 一 个 代数 方程 , 解 册 来 , 即 得 ; 
| 21I-a? arc sin uova, 


—L—-——— 2 
FÉ: 了 a AES. arc sin 1*0. 


XXI 的 长 明 HIRKA: 
I- | az。 


SEED era), RE V xa). ` 
[ vta? vidu +a? d» 
| VI Je ee M 
KEE Ce 


f Leide dv - 
| Vg c mJ yagan inne Eae, (8) 


[EEGIDCES 9 I ZE. TALR: 


Së AFE, Gänsen 45 


一 一 -一 一 一 一 一 -一 -一 一 一 -一 -一 一 一 一 一 一 - 一 一 一 一 - 


Ciy — ( vadv _f odota) e 
| ~ f Zi i-a? | NI zi vdv e xa 


[ 利 骨 分 部 积分 法 ] 
ev ET — | Eg v EFI, (9) 
JACS)EC9DIN ACT ip Bp: 
I= xa? ln(e--A*a*)-pevowra —I, a05 
(E 5 EL CIO) mats I 25,089 
I= $^ V xs x5. In (v Ea?) C, 


ei mu Lutgen l 4-98 arain T eC, 
B XX EBE d=d, v=3go Wäer, HD 
[ve /~ arr 


引导 公式 KA, RA v=3r 及 人 2=4, 他 得 答案 。 
A2. | FE geet E - 


225.78 
18 


In(32-24- ~ dr FTH - 21) 4C , 


L- Star- Te 3 [ (94-5) Lien an, dtt eme Zug 9; Javad, 所 


f Bii yas de f E, 


利用 公式 XXI, 不 代入 v 一 z 十 可 Jac D, DUGER, 


S a 


1. Luten Tä lares 3240, 


2. | Ep id= IT tins /TF n0, 


8. j £- idi 274 -mirt 38-4 )46 e 


` — onmes mcm ` er — m 


aë S Ei 学 


t. IE 256—925 drs g 25--9rt +2 aro sin Zo ` 
5. [VERF a= TREE In aee ES) HC 


usa TU. 


T, Los: 3 一 NEE 


6. Lo: Ze Zä 884. 


8. [^ b—2zrj.r*dr— LA x -+2 lniz- lp brpa) tHE e 
9. [8 maet var aregin(z- IF, 
10. [三 到 dc- dai dp PEL 10— 4z--ixi 十 


+n- 14. T0 iz Ei) 405 
算出 下 列 咎 牙 ,他 以 微 牙 法 葵 党 所 得 车 果 。 


n. Lige 。 19. AES EM 
13. [A Tar, M. | -mar 
15. EM 16. [^ STE dr, 
17. [VAr ar, 18. [^ CECR 
19. [4999-99 Side, 20. L IST de 


$15. 三 角 面 数 的 微分 式 


HERAA mae, HARME Em AREN 
EKAR, ATTER 3 — 25 — ANB. 
l. dë | sin” cos ege, 


假若 m 及 ”之 中 有 一 个 是 正 的 奇数 ,同时 另 一 个 可 以 基 任 何 数 ， 
MHARA): 
opt 


IDEE Yi 


+0, 


$—1H* Gär BOREBDU f RE UE UI Eri 
AUC SUE MIRA. 
BH E, EIE sins ERR, EST T IUDA: 
| CREA oun e dr; 
BZ cos Pü, EATE: 
| Qtr sin e Ecos a de, 
EE ERR, 


HL R f sins eoss edeo 


F 


E f sint a cos s as= f sinta costz cos s dz= f sint ett ~sin? #)? eos z ära 


. n " in? v EES int H 
- Í (sin? z — 2 ginf z4-gin8 x ) cosa do HET. Re LEM D 


az Eloge, ) 
A f eost de. | cost cosz as= | (1 —sin*z)eos r dra 


= feos zdr-— | sinas cos z dv=sin z~ A——— 


ke 


， [sius ds Leosta- cog £--C e 
2. f 59520 sin 28 d= Ee, 


8 [cota densi r Zeie w+ Het ac, 


eos! zdr ` _1 
4. [ 559 298 e gem eee. 
ins 
B. Eins d d seo a--008 A+ o 
an? og cd 了 si E T si S 
6. | sin 9 cos! cg P= Ton 9-359 4C, 
$1n5 y - 2 1 
3. XX Bu os y (1- cosy+ 5 cost y 4Co 
cot tdi a Wi i -a 1 D 
8. Jani F sin US sin WC sim +C o 


48 ' 种 E 8 


2. * f tan" z da ii | cot" a dæ , 

wE n 是 整数 ,省 种 形式 很 容易 积分 ;其 方法 中 前 例 略 同 。 
e R [ tantzdr。 
P Í tans T] tan? iesch z- Dds- [ taz? e sec? do Í Lan e dr 

l =f (tan x)? a(tan 2) -| (secta. Dar= P2 — tan SE, 

a 求 Lee sde 或 | cse sa。 

如 果 m 是 正 的 偶数 , 道 禾 形式 很 容易 种 分 。 
M 求 | soz as, 

e E] (tan? z--1)* secta dz 

el tant z gec? e dr-2 | tan? 2 geo zas | Jec? x dr 


e BE pin Flan T+, 


4. d Í tan" e seo" a degt | cotrzosor zde, 


/ 
E KS 3 i DERMA, 
AL. R |iantzsectrde, 
s [ tanë a seet zé! tanë x (tan? 2-1) seo? z de= 
-| tan? e gec? e Zan ftant sec? g dr= ERE eT T LC, 

dion BERT WER UTOR GR, 
az R f tand x secda dz , 
m f tans zaoo? s dz= | tant s aog? t sec 1 tan x dram 
=f (sec? x — 13 see? x dec z tan z de= 
=Í (ege z — 9 goci zÄ mark z)soo r tan + dra 

ec?r geg B 


Li 
= 了 7 5 7 . tio 


rE ra a ee a i i 


BSE WE AED 19 


S 题 
了 5 
- tans zdr= «C 小 In eos z--C o 
2. | cot? g dix PZ Sin £4-C g 


EN | voll 7. de= — oot gt? eot get Cs 


3 
ER aa aaa= -1 cott el cot? a4-In siu aC o 
5. | sechs aue RÉI ZA fant Ae? retan Ste 


tan 


e. | tant o sect gp d qz m Zu Ze, 


z. | tan? £ soos 0 dba Lon EE 40, 


B. | ot a cset ege -te eoe e, 


j $ 
. | tan? s sect v az= Zini y Pur Ze 


io. steel yay=2 sec! y ( SEINE. e + 


11 T 
ii E 4 30. tan «2 0t a— Së: 十 Ce 
tanie 
12. | (lan? z+ ban z) dic lent s+0 6 


13. [ (tan t+eot 05 dts L(tans1— cott i ln tan? C e 
7 2 


b. Xm ni BUE S ERG, FERAM | sin” c cos" dr 的 


最 简捷 的 求法 AGES lte, Zum EAE ERE, Ry 
KEE EE AE SR CAS 8s EAER, REN 
BUM. ATARE, TATAA: 


t 1. 
sin u cos u= -5 sin 2u; 


b 


Sl. R [eoa an, 
1 


M [ eoa ass [人 + u cos 2z) =i fapt cos 2e di 2 sin fom C o 


P2. R [sints costaas 


和 解 [ sint a eot dz Tag äege Al EE Achse, £d sin 4r a 


$3. k f sinta costear o 


NH | sint #0os? 4 az= f (ain x cos x)? sin? zar= | 十 ain? 2r (4-4 eos 22) dra 
SEI eos 2y dy 
SCH EE del jds- [sint Seene Sege AER HE, 


Hi. 求 | sin mz cos mdr, | sin uzsin ng de 
f eos ma cos nado, XE men, 


ME sinmzcosnr- lsin {m+n} zLIsin(n-n)s a 


Sg 


[sim mw eos nw dei fein (m+n) sde Zi [sinc iz dr 


eos(m-Hn)z —ecos(m—mn)z 


TT77*08is) sm TOs 
RIR aR 
; : = Ein{minje , sim(m-mx 
f sin me nin nr dz= + Sim-m +0, 
— SlinCm-Lain , sin (moin 
f cos ms eo nz ez Simt | 2(m-m) tO. 


1. IE dei Sins E sinde LO. 


CTUM rmm acera quum «in ooi ro PP PT E E apum on ce 


HR MA. BERABER 5i 


b 


n fk :  ami So, 8 
Jeng e ar =i, (Gr+ asin2r GE ET sn dr)+Co 


. I f, in Ae L Sin BE 
e [sintt eos t ar=- (or sim. 4p 4 SD C, 


; 1 
6 ; E 一 一 一 -- 
f feo x sin? sdr 128 


Ki 


Wa 


(5-2 sin? 2x —sin EARUM 
b [sin 5e sin öz dz -to 
6. IE 4s cos 1s ds L8. SR e, 
1 


T. EE smt TT 二 一 geose+eoskepe " 


$16. JH-fSIM SC E IRGEKRPURHIE AUT 
v/a?—a? Wi xia? suut 


ESEE MAREA T ts EU 7p 2A ELECTUS EIE An Eër 
ide: 

如 含有 一 从 WAR r-asnz; 

Anc a rz, HM tan Si 

如 含有 a^, Rp am, 

电 可 以 耸 别 而 用 下 而 的 置换 : 


bi 


m-ucosz," meacobz, æ= 


sinz? 
[te 07 
MD 4 r—-asins, DU dr—-acossds H 
| T =Í aaf z =htan “Ot 
[as Sin gr Rü tan a. |o 


517. MINHREXESEN 
CR CHBL T] —RRE BUM TE EE 


T 5 "n 


REEI ORED RE UR SN FEE ERE I EE ELA BIERRA 
AE. RUE SERPILAS SE P REASTEBCHGRN XE. Lët, 

SE SR — 8 B5 ROG PIT : 

| sin 2z dg= -i cos 24 十 C; 

吨 一 方面 ， 

| sin 2:de- 2snmecoszdzrzc2 f sin zd sin c—sin?c4- C , 

FEK, 丽 个 答案 是 不 同 的 。 

本 实 上 ,答案 煌 是 相同 的 , 天 而 .上 不 同 的 答案 、 稳 是 因 汉 种 彤 形 下 
有 不 同 的 任意 常量 而 引起 的 , 汇 些 任意 常量 跟 然 不 同 ,但 它们 仍 可 用 同 . 
— ECKER. l 

ETRE EP PAR IH ARSLER Eh — f Rh, RC AIRE: 


sin?zc A -.l. cos 2», 


2 2 
Ioco em Ge scies d ) Meene LAEN, 


RE DO 06 6 
本 积分 表 中 ,同时 有 : | 


D 


dae 8 . C 
| I 78r sn ga, 


E l- —arccosz+ OO, 
(RRE F3 RR 
eos (2 —y) =g 及 sin äs, 
我 们 知道 可 -9g 一 arcoos 及 y-—arosino, 


pm DEn. arcsin z4- arc cos =F 


Kee s 


Bp S FE TRA C, eng RS 


2a —. . 
1. [aes iz —a are cos C " 
2 | vat ids Su TR- SP S are sin to, 
3 a 


8. vri Nae =]n (sq SÉ E, €, 


gli 1 gaf l-r 


Ges 了 ri TO. 
dx — _ {2s Dw tl xri 
I BKS mi tea 
d af Sta, 
lee E 
818. SENE 


如 果 % E Ja] pas, DE snran 3 kd, 我 们 


dlu udut odu, 
Alb : x do ap) —»du , 
DIDI XXIL. | «do—w- fode, 
38 T SACER IA 


Pampa do 及 vdu MEK IMEA XXI MA 
使 我 们 把 微分 式 wd Bt, 

道 伪 分 部 徐 分 法 ,是 祝 分 学 中 宝贵 的 方法 。 

需 了 把 过 个 方法 用 到 任何 已 糙 的 情形 上 去 ,我 们 赚 续 会 把 已 d 
AN En, AER dw, DEN. ET E 


Bi | ik a E: 
iM EE ILE BEAR E 
(a) dr EES dv 的 一 部 分 ; 


(b) MERIR funt do 积 出 来 ; 


(6) ERRE A A A ers SERERE , UL EOF rent TIR AE 


Ai do 的 部 分 。 


下 面 的 例子 ,说 明 怎 檬 具体 窟 用 分 部 积分 法 。 
ai e Í —Ó 
E oat 

fe 


u-r H dv=008 zs, 


ducdr H v= | eon 2 da sin wo 
* 
ZA XXII, i$: 


u dy u v v du 


P ems arie, Chen ont e 

] xr cos g dr- z ging- E z dr=x ain s4 cos GL a 
42. * [o1 27, 
D EE 


u-clnz H deczrdr, 
ftus 


i = — E 
duc ds H ez [adr 2, 
RA XXII, 2$: 


— ro ade e - 2 
[222-1252 Se erg Ing gte 
B. R [sends 
S s 


Wee H tr, 
GN du-2esads H ees Jeder E, 
RA XXII, f$: 


Las X [c LAE oe ' 
| ame E | Z es aaen E - 2 fazens as, 


SR, ccn dz 比 orc dz SECUS UH ET pen RTE EN, RES 


w= H decemdr, 
fe db 


du-dz H zl ev dac D, 
代入 XXI, Em ) 


H AAE, RAR Bu 55 


itu 


Ry 


Rij 


ED "E - [à ans ae e= r-t) 


oi m 


KEE E A E Ir P Kl 
684 R E dr. 
5 og nc Ho doc dro 


duseizdr H v= | enden € 


ZA XXII, az: 
Tee dre i T — f asar- XT A Ier ée, (1) 
ERRAR CELA RAAE RT 


In 2-1) 
KERERTCA CH), 8: 
M uu fe (s 


a a? 


| oe ër ETA 
LIMES 
IET dal seo z lan z 十 去 in(see z4-tau £)--C à 
H B =s H ducsect?zdz, : 
ducsecs.iangds H  v-tansz, 
TA XXII, 48: 
[ sec z de=see setan 2 — | see stant ed, 
DL tan?2-se0)2—1, A AGMBUSUS m RÀ: 
| sec s de=seo s-tan s— [sehe dr lnsee tin Ce 


RRRA ER 2, U ERRE 


$e. G5 
` Uia sin am tos na) 
en sin nz dn -— Vu 小 Co 
E e =e B de-sinmardr, 


guma dx H ym e POT ` 


e 
T 


代入 公式 XXII, 4: 


Teen née m OENE A 4. f gat cos nnde, (2) 


n A 28 E 


SII EDEEJH— Icd BARES. ud: 


ume H o do-eoanzdr, 


in 并 
ER ds omg dr $ VUE, 
d XXI, 得: 


Ol ei , . 
[e om mée sim m9 f ea gin vde g (8) 


方程 (2 VANC ERE t AREER ge E | otsin ne dr, 
及 人 err cos nz de , SUBRIERR TS ^n RR TRUE i BIDEN EE e, ME 
BEJ R48, RARE E Í er? gin ne de 及 f ep cos nz dr, RARA EN 
"8I" SER EES ALERA ae, 
CY BIA REESE tg SEO IURI: 
Ca) 微分 中 包 合 张 稿 ; 
(b) Steg: 
(c) 微分 中 包 售 反 三 角 图 数 。 


S HH 
RATAA: 
1. {ssin sdr-sias-secosz 0, 
l ER f sar=sdaz-D+c。 
ER J «5» 2r dz -ta cos Zei lsin +C e 


4. [7 953r ar Fs sin Sei Loos 3r. Co | 


El 


5. Í x geci är dr = 1 vtan Set 1n cog Se-LO- 
1 


in? dr ll -1 i -1 
6. Teen Ze n g7 Sim g 到 208Y 十 Co 


wi 


。 Loss Dr de ient ls ain Get Zeng rr-C., 


e 


. IL z cos 3r da= $ G sin «sin ge 十 coszeog 8) LC, 


Sr RME. URRA GER 


r "EU Ya 

au je 2 {l -- RC 
9, Je In a därs ril meggy) tC a 
are sin 8 de 3 ars sin spa 1—:7-L6, 


are tan t ar=g are tan FC—.. Lnth + Oe 


i2. | are cot sr dymy are eot EE 


3 


$ are tan di Lea- Dare ba st -Eo 


j8 


x ar: tan x 
emn zë: Kaz TC. 


d 
13. | T 3 d 
are tan dr ración — ne BCEE 
DEMNM SEET 
AM 人 一 一 "3 H H 
LES ài L ar (aè Set Se 
15. fe sin 1 dis. 7 (sin t—c08 0) € o 


19. | e cos d$ (sin 84-08 0) C 


20. Snc dd. Sinf tes T c 


2i. | € oos 3i Ee sin 3i-F2 cca 30 4- C, 


29, Í «^? sin 30 d£ — 77 (sin 30-8 os 2) C a 


23. | eiue. 24. ES -S++2 A 
EM E EE 

25. [aestas ac, 26. fretar ` 
27. [2 geg Ze, 28. f sin 3 coss dr o 

29. [sin 6 sin i620, 30. [cos cos 39 ds。 

81. [ are sin Br di o : KE Jane wn Ze, 


S83. | wosin Eas 84. | aresin ds, 


£8 "m 2 党 


x arce sin dr are an s’ E 

y arc sin g | [ are tan w^ T a. 
as. [me o, | etas, 
87. frea a8. [ enema. 
39. | (2e 252 dr, * a0. [9s 2a. 
4i. f e$ ein 2t dt, 42. fcsta o 

"M i 
43. IE C084 di e afe cog t die 
45. j sin tdi , 46. T oc080 db, 

$19. 一 个 黎明 


A B EUIS WEEE. SUÉ EUCT NOE TREE, 
| zw ée sin wdr, | 


初 丰 起 来 会 管 很 简单, 但 却 基 不 能 精 出 来 的 , 因 乱 消 不 存在 居 重 初等 图 
Bt OB REO TOR IER SE LUE CA ER cO. KERGER), EE 
ERV Tsino 的 。 PRHE RER, ET 
SI RBS, SEIN. RR AE 
Bde. EEN 
的 科学 油 题 之 后 的 结果 。 


* 


Se ”积分 常量 


820. 由 初始 条件 决定 税 分 常量 


根据 3 2 PR, 积分 的 业 果 包含 一 贫 任 意 常 量 ; 就 是 说 : RETE 
E39 EU SEE E POS E SUE, 可 是 ,有 许多 财 积 分 医 求 解决 的 间 题 ， 
BERBETA. HSA RMR ERE — I TES E, 
BAERE KAE ON BECA PARE, S Dez EE EC REI AB S 
ZE EA, EREDE, iE pubis SEN EOS Sie, D 
HE, 299, Ben POSUIT 1161 8r EE c t RA 
例子 来 说 明 。 
DU ëss 322— 2r--5, DS z— 1 H, RHR 12, CRETAE, 
前 (3 一 2 有 az TA RIRA EEIE 
| (321— 8-6) dz ad SÉLbrLe, 
xh RER, EUNDEM Ue t m I nb, LEES, E 
i2;21l-1-q540, xk C=7。 
EI, Deeg a9 — z2- Fx a 


$21. Hors Bog ES 


SACHE DUI Y EEN 
fI. dien e, ELSE HIR TE ARUM E Ze, 
E pri Seat, mme, aca A mte, E dye teda, 
SURE: 
ys 2 | sas, 或 elt, (1) 
dp CIO. Rëm 6, 0, 3, 则 方程 (1 HANT 
get, y=, y=, 
DEMULIE, BEEE e OY WE, ERE Ol ph Laien 6, 0, 


DER 


—— EE ——— M — EEN EE 


BARRA CHAR EAR) AER oan c cilc, D BERA 
AES P389 77 168 Cor PIA OR aO. ERR zc ECERSHE DHS S Hrs 
Ej, FI RU Et CERERI GU RE AUR OT AERE Mi RUDI ELTER ` 
EERE C, BAI ELO SUPCR PER, 因 震 在 泣 笑 情形 ,5 ETEEN 3)。 

Dë ttc, 3 EX DS Bb, MATRA CL, 4D R5, MADA d HER Ay 
FECL) ,由 此 而 知 4— 1-0, 或 C—3., Da, EEG BUDE STR ORE Ene. See 


yat. 
Biz. -—uünisiktz— 2058] UI ERAS, EROTAECH AUR EEUEAE LIEB ELUR ; EAR! 
方程。 
$a RABA eeh TELAT mihi Rio eb: 
dy a 
As y? 
AARE E Ga E E H 
y dy= — a dr y 
aEiB. 
AURA AD f--f4c 
Ep apC a 


ga SA 


Ce KEE e CHIC, "EAR 
E EE ET 
. 9-F16-2C, 
Elis, ne PUB TIERE T RIDER 04:225, 


SCH Sam 61 


822. Sagan 


Zimming. 
GE 
& agti | =F a a name 
Z =j, m de-jd, 
EUM IS: 
EE (2) 
1 TEE C, ARIEI vo, MRED (m0 Rp, em too FRA C2) ,得 
to= 0+, RB C=t0o 
[3b 8 (2 ) 80 
ve jt--s s 5) 


BIB “= S5, Bus mof 


Seite. R dseildtpndt, 
RA e | 
EE (3) 


ATIRE C, BEI EE REO EE. (BD 了 = 和 BeeS EBD JS co, 亦 部 向 If DE ze än, EA 
«SD 
Sp—0-FO-FC, xk C= 
国 此 去 程 (3 ) Hes Mett 
$ ëmt Vot --50 o Gei 
Sieg, Tore 59—0, ach, BUER (2) RUD FEL IR REB pe dE ASA el e, DN 
Gi RÀ E ' 


Di. GetLokt vo HOS, vo 
EE EI 
TERE 

E EERE XOY Ept 
(I 5), TEE Bit, EMELE 

REEA ERI LA, DP, 


62 Së E SS 


It EE TG GE 
Se si, 从 趟 45 得 


da, e, 
Zen $ 了 一 一 
gi? di Ze 


Tio. LL IET A Uy git Ch. 
TEX 3C EC SD COE REIR: DI RS ES cose ER vosin c, &E (ET 1:50) 


C= tota, Ca=to8in ta 


ru 
Vac Cod, U,— — gl -to8in a (41 
ee $112, HERE IER ud 
in ri , SA 
Bec, COMmT: 2. ams, Sy gtp sin Xo 
dt dt 
或 dr=too0s oadt, dy= — gidt- v sina Ali g 
232, 28 | . 
3 一 加 0084 * id-Cg, Y= 一 去 ge+msina "十 外。 (5) 


4$ Tur C. 与 Ca, RIER, E f=0 BR, +=0, y0, EATE (S). 得 G= 
C4 二 人 0; Së: 
二 odo9 计 :+ yc — Lot tsina .to 
HART SEE MUT ERSTE AREE LAHE, ERARA rcr POSER HE 
SECUS qo. ER E + ORBIDBDRE, 


ga? 


së ban ^7 Wi costa? 
C PPTRTR TAR DE Sou E n be, 
9" H 
L go, E peii Ar ER: 
(&) 3 十 5 一 2 2 x0 B, Egg — 200, E; 1214-324]. $- SÉ 
(him, X, y—2 Ep, ARER To S Ly DU 29a, 
(e) sina-Feosa, X. al Kë BEER, ZS osina—cosa-J-1, 
(4) EE EA A € In($9r-i, 


BOE Säi 63 


(e) sectó-Ltan d, N 00 Rb, RERS o S tanó—Ineosé 5, 
2. sRHBESCA ER, Maga B MEOS 24。 Tac EMA hg E L 
LIEU PE CE 
3. ëng, CCKRUDRSOEBE, Dap o, Ia aen. Ai 器] 


ZS 曲 禄 alnp3y=z+eo 
LEE TI px RU ui pa 3E vc, EES, 


5. REHE AEREN Cm 10 UB yn RR, n0, TS Aer. SE 
3t m IER e HEEE, de= (Wa) vds]. S IL RA 
6. AR, HEEM ASSEN, g emm, 


T. WEER fe HRS SER OLG, SEE A 11871, 
8. BOB], ABER REG, EN BOR RARUS 


dE AP ve 

10. RHR Hoe SENPOE ILS B f BERE o 管 p-c—acos8. 

11. Sg, Rie ME Je e E E verte 

1z. 3R BEAR LH UI PEGE H a SE TR 答 oc). 

13. ën, Arie EA, Rosado. [mi o eset unc 
的 角 , 则 tan yp : 5]. 答 pcc(iccos8), 


i£. RE (t—0 时 ,速度 voip E Dieses: 
(a) T b)RE j, (cati, Rat Rem, 答 (8)v—t; 
(b) vm jt; Ce)vm t bat E Zä 
lo. top sf, Es EI OEISCHRTR, Dans EAE 2o: 
(8) SR ag, Cb )m- pnt, (6 )3-p21— 8025 
ZS (na)secug (b )em mt Lut; (e )azBt-L 12 — 1, 
16. —&vuBHh SL PR ieren, TE | picks, JEanpE A DU E AMATERA CRE 
Wow? (bYygpEEU HERES GET 3600kix (MEIDGETD 答 (a)452R;(b)G6 £h, 
iT. EH O SEHE. SE, EA 0X F isisi 120, 在 OY (ip DXUIEHE 
Gus 4-9, xri A BEP T 275 I DENS B BRE 
ZS r=; y-$s-w; y= (22-9) 4/2, 
18. — Hina, 其 在 OC BR OY Ge, 84S rN Ky. EH: CEU TE OA 
OS, 


第 三 章 “ 定 积分 


$28. 定 入 分 的 概念 


读 沽 必须 温 居 第 一 章 第 三 四、 五 各 节 。 在 继 训 我 们 关於 定 积分 已 
VET EERIEJELES , 35 XE LA (8/8 HER — TEE, | 

E, FERN DC), 都 具 有 原 西 数 Ko) 就 是 说 ， 具有 各 
MER O, 把 它 微分 后 部 得 名 (z): Peien te, RERET 
求 得 出 浴 个 原画 数 , 伏 管 兆 个 原本 数 花 至 也 不 是 粮 能 用 初等 西数 表示 
出 来 的 @; 但 是 不管 怎样 , 它 先是 存在 的 。 

SEIL. Heng DO GR Pr REISER 2), EARS S 
AR ER ERE S ELE E CH 

LENETI I 4 o Song b Ki Tren IB DUM, 


= +» 4 $9 e 9 ù $9 * 9 à a a —Q^ * 9 c» y 9 4 $4» * c * 


LR o£. a 09€ 8 08 €.» & Ü'Mmm a4 o» & a. — 9. à 9 à € o9* c 09 00 


een PERS LRH BENER Loan DEIER 
Di FIAK a BIEN, 

ip Eë reel e EE Reng e 5) — (a), RRE 
BA. 

SU B cue ID Wer ER TESE, BIER Rf 
数 。 | 


824. 定 积分 的 理论 人 针 算 法 


ener arare ën 


duke "" 及 ay vò 2 出 n ZS, DERAH, ap es ER 
EE — HE 


*o8 r 9 0 9 09 9 


1 


-可 ”其 重庆 极其 简单 的 男 数 D), Mi et s Teine, Lio, SBE quip, ER 


nz 


CUBES BB CEDT EISE Hl RCAESS DIEM, 


i + —————————ÁÁ + e 


SS ez 是 


KADAS pu duc ZETA 
第 二 步 在 过 些小 烙 段 上 ,省 任 取 ~ IER BE, £r, BC EE Ee 
第 三 5 ns EAR ER MERI DE) Ae, EUER DC) 
FERA RET EEDHETRRSEN C; 不 的 数值 CH RHEIN ES de, 18356; 
SEET NS 
Q (55) A BED Aen HOCED dorto OC ABni o 


Auer e Sr P a P in neg ante 


所 作 和 的 极限 。 造 侦 极 限 , 就 是 所 要 求 的 定 积分 I2, 
$20. 定 积分 的 实际 计算 法 


Rassen Lite, Gaas LA ge stra 
REKK. DST LS URP RCEL FI RATAREA 
Den, 因此 , 实际 上 我 们 恰好 年 反 通 来 做 的 。 在 宝 际 计算 定 积分 
We SHOES UD EHI 

EETA ERHAN TF: 

Sr RARER DG) 的 任意 一 个 原本 数 代为。 得 就 是 求 不 


Saa Lë REITER, DR OE HT DEER 
EES DEER D (odo f£ ARER RAT O2) i8 


任意 一 个 原画 数 IL RER (0) — (a). | 
SR SO- 就 是 定 积分 L, BREME DES) Att 
HOER) 42... KRE, 看 得 出 适 个 极限 ,一 艇 说 来 甘 没 有 其 他 的 方法 ， 


$26. EMPARA 
PERS T 当 作 “和 ” 


53 Et E Pé 


TE Arot PCED dri Me DUE D) dta 
OB. 骂 然 没有 查 接 计 算 适 个 极限 的 任何 方法， 因而 不 得 不 满足 图 用 


ger Roe iB Lf EA | Dode SSC, PIT i 


ARMARRI RAOR Sgr SEXE BRUT TRUE BI 
Daa Le, Eër ED, 

Did. fei e EA Te e EA EE 

ERRAN, £o. £1, os. E RE, ERER a, b] EDIT) 
zen np LES, PRSE, SR TIC PERIODOS SEHE ER 
Lo, 妇 时 所 用 的 n MAEN mo, 2i, ma. cr Sais XE BIS T A RE Bé BUS 
5L. on, b=, EARNE T, ET Ss 

. Gs Arot Diap da, o pn de is 


GE EK E 
' pud 


S 9()4an, 


aa 


其 中 O2) 4, 是 和 式 中 的 一 般 项 , 当 和 式 中 所 有 的 项 一 个 一 个 写 出 来 
里 ,其 中 的 六 点 从 zo 一 4 取 起 ,一 站 取 测 李 其 接近 於 mw= 点 的 最 后 一 
点 wm _:。 因 此 ,上 面 的 有 限 和 (通常 大 需 积 分 和 ) 可 窟 坊 : 


b P 
Ka dr SE 28 3428 5 Da) An 


TESI BO SERIES, tms ie e S 之 后 的 字母 o, C Rn 
EHAE Lo, 0]. Eit PEERS PD at La, 01 9-25 REA A ERST AT 
HOAR. TEAR AA 个 ;从 oo PRS, 
作坊 有 限 和 Dos) dto FO (a) day do 4D A Ataa 的 禄 限 的 
MPERA Irene 
Tories, 
DCS EA a a F o, adea 


第 三 章 Sg e 


必需 一 再 指出 ， enga 12 ëieide Mr RAIER EE 
的 极限 : 


. f $e) dw lim S ten dy 


$27. RS GUI AIUAR COBRE GU ME TE 


e ERST ERAT 及 ~ | Dada Eggs JC) — (0), 所 以 

d BU RE ARI EE 
XXII. f. Fr) dr — (5) — f(a), 

STRESS 

ep [a, D) EXERCERE Oo) RREA abt DC) 的 任意 一 
ERR Cr) ERRE a, UT BOREAM D 一 Ko) 。 

XEBEBE ELA AIRE PUEDE B UH EE SERRE x 
lt Jedi Fo) 246 , URSUS OLR F(a) MER LE (2)15, 

过 楼 ,我 们 就 有 


Lëtz F(5) — F(a), 
^o Bim GET REAPER ELS AS 
XXII*, J,ecoas- [ | eom Greg, | 
EXE Wine SL rh E D Sien. 
SC KE EE 不 必需 那个 任意 常量 的 选择 来 操心 ; 
EGRE (838 8L LE RE E o IRR n i BR TUI 


g3 fad E S 


n D sinwas=| — cos elt (-1)1-(-1)-2, 


a dr 
钢 3. ae 
NEE zj l — Late an Genf. Den y 
t LZ eretan Sh =t aretan ang an "s iz? 
z—linsz-0.1834.. 
gua. * [ts q5-g" 7 dyms- 0.154 
f$ dBOIXVILZzE XYI, gesit, drai, dv-dr, 
"E LE 
XVI 
Fay sët fe I 
z D 
dy --f dx 84-2z att 
fL Axa T a piesta ST, & XVII 


REEL BAR, 而 不 用 第 一 个 . DERE WR TR Een, MMA 或 
XIIV*, 郎 得 党 案 。 


在 菜 博 尼 苇 - 牛 懒 仅 式 各 和 俐 最 重要 的 公式 中 ,有 一 押 很 重要 的 假 
定 , 就 是 西数 OC) JÉEGEAESERBHSRER [e, d] 上 副 粮 ,没有 任何 古 豪 古 
怪 的 和 情形, SDK STT let ES ERC. 一 般 裔 求 , 也 没有 任何 
DES. 

VE Ee gg E Est DEE 
地 做 起 来 ， 那 未 ,在 拖 粹 技术 问题 中 ， TUA RUE EEUU RR , 29 
TERRES, 

pang Grapsgzl ., 但 浸 有 注意 到 , WAJAR Giele 
—Muigy ERR, 3] ERHURRECKHAUMDE. ER an geg Giel eo。 他 打算 
IR 3:1 JU 3E FAAR, RETEA kE RIGB e RRR 
/四 = Xi, BA: 


3 de —- a.i 52 d _ 1 
IR A r 1 


Eu, DEAH, Ss DOO SOBOSARESEHORGIEEng. B, "Ren 
id drett (3) dert t Gra) da, 在 eb RET, MES, IB EA 


Ee mi 65 


SREL RENE, SRRUOKHE D 
ae, Ziel TEAR. OBERMANN, AMEE 
pat Zil Re, 01 LRN, 


$28. ZEB ECT ERE AMR 


车 已 知 不 定 积分 | PG)dem fG) +0, WREE ETRO Ra Z 
BIRERE [Doda 的 数值 就 很 容易 求 。 菜 愤 尼 付 - 咎 刁 公 式 就 售 
新 我 们 适 个 数值 的 求法 : 

XXII. [ec)as-f0)—f0), 

Eë, REER EFIR DR a ZEBA |’ Ode ep 
MER B, JU ALS ET RR PARRET ERA 
OLF 

事实 上 ,我 们 要 是 用 别 的 字母 如 t, KEREM [^ Pade 中 的 
积分 变量, 划 可 把 荣 博 尼 区 - ARA: 

l'acoar- f» fa). 
BUS o (CHE b, 得 
l'acoare fi — fa), ` (0) 

PUTR a MERRER? EHE BERE RIRES) 

än mm. HESE ER Dr) HERR ARRIA: 
Märei, (2) 


€ R, 也 得 
BAHAN. SARE s= RETER, 四 "一 4 时 我 们 得 到: 

—-1-214 2444 8-p 16 
ube E E ED 


Gi 


70 T E 


故 将 等 式 ( LOIRE EON e Ga, En 
XXIV. | dodi 9G, 


由 此 ,显然 可 知 ,把 | BCDdt im EIE e C zoe EV 
Giel 的 不 定 积分 , 丈 朗 我们 有 等 式 : 
XXV. | Bade = OLARA 
3E RE HC Ios, MARA: 
TOERDO SERIES LCE TERRE BEAT SERIE IET FE 
TEREM, 


$29. EMARTEMIPHMIRE 


AE ABUS CS 
[scd A KOLI 


ue MARIRE > MARRARA, BE EARBA h, Em 
_ 作用 是 不 同 的 。 
在 定 积分 中 , EAR mmm bere DS äi 


是 < 新 粹 是 辅助 性 里 的 ,有 各 我 们 求 整 数 和 ,了 一 1 十 2 十 3 十 … 十 
[71 

十 100 一 5050 Bes RE i E, JERLAIS— RR Farm 

DER. DUC EMIL PITWUD EET PUR ACE US EE, BE R 


们 就 有 : 


| ECoydr 一 | sa- f D(z)dz Ages, 
ZE, ; PUPBEIIS GU SUD GERLPEURSUR R, m 


站 


eg und oi 
| ezaz=sine+c， | sessa=sintt+c。 
Jeossdz- sin eC. 


830. 283 FIRBSSHEN 


E [ads f - f, 
及 ëtt Ka) - t) = -iSO -Kao 
gig: face - Sar, 


Bëss, bis: mz ER, Ad to ED EE 


$31. HZHRETÉUTET 


RERE o, 5) E, dAPIBEAO GEI SER GERE DC), SREM 
Ca, 5] , 丢 其 内 部 某 个 点 ARA, dl 及 Ee, EI. 
我 们 有 : 


| de= -Ka), l'ocas- fo) -e)s 


E 
| LOT EORR (1) 
BRER MEAK, f 
KOLSO reo - fen. (2) 
kt: 
f reide f reide A f Dde. (3) 


Ste: 


72 Si ES . Si 
RER Le, b] ARARE MERMER LRA So 
ERNE ES B2 300. 


892. ZEB SORIA RR ES RAIER 


I、， 西 数 和 的 定 种 分, 签 锥 各 了 醒 数 的 定 积分 之 和 。 
np ARNA: 
| Cibo w)dz- | udet | vds- Tode, 


由 此 得 : [| Gero-w)aw] =| [ua | vas- f man] = 
ae [foem EE fwa]. 
HARPE: 
xxm. lscas-[ ECOLAN ， 

D? f. (uo) dz f ude+ f ve ode, 
2， 党 数 因 子 可 以 钦定 积分 号 内 拿 出 来 , 放 在 千 分 号 前 。 
MU) RIA: 

| | eite A oa, 其 中 AGE, 


wn: [pene [afe oa fn] 
Hk XXIII*, 得 知 : - 
[auda A Tage, 


O BET, AASER. WESE c BR E TER äs, ERR 


Rith HRED T, MERCI OC 2 ) 依然 成 立 ， 睛 之 ， 由 它 丧 导出 的 竺 式 L8 ) 也 成 
ks 


Zi ez 73 


83. 定 积分 的 分 部 入 分 法 


RAE: Ow) 2w tue, 由 此 : 
f (ua! + uv dro [uv]? s 


es [wis twat- f eu de, 
又 因 vdw 一 dv, w'de du, tB 
XXVI. uiv Dot - [^ odu, 
过 就 是 定 积分 的 分 部 积分 法 。 | 
VERRE: 在 上 面 最 后 一 个 公式 中 , Em | udo 及 | odu pg 


Ss adiezse, LEES: 的 上 下 限 , 区 不 是 变量 "及 全 的 ,所 
DSASS | 


Tosch utb) 


sie [on m fem fet 


—— v(a) E v(5) RRT AR oe) 在 esa 及 2 一 5 
Bud." 


下 之 


$34. 定 积分 的 多 量 姜 换 法 则 


TRANE RRR Au, 
发 JSC ERR [a, 5) LER, 
. - gp D 
其 中 国 数 g(t) WE T MIA: 
Eo ARo) ERE, tli RARR ER 9005 
O TERREE Dis t LGS Sei BEER, TS EEHERER L4, B], 
B a 及 了 RRR pG) EARE Us, tal WIR Saana eg, BU 
ücg(), boh), 


了 4 


o 2 KC 


TUER: 6, 051 ENA Etangs pCO , RPA TEZ 


LARKA IER UL LDTASGE PS BCHT EAS : 


xxv. [ronde |" stocn-o codi, 


EIB MD IEBOULSE MERC Ee TERT, 
AH ZERURSEGBH AT : 
ARPA 1 IEEE 


人 fa RE Flo], 
JCRGS ABER RUBER ern, Rate Ee 


pm eem, 
3 微分 鳃 ,得 


O d GAY a. 
47g E XXVII- | 


Or teren, 
将 第 二 个 面 表 六 + 微分 ,直接 由 公式 XXIV 可 得 : 
i], flee fte O. 
ULP, SERR DECR HORN HER i lët, Sg 


味 着 ,在 近 个 镶 段 上 ,十 醒 数 只 六 差 一 个 常量 05 。 


RER ERR LRE: 
MEO (1) 
ARER O, Wiii, 内 是 有 
| rode ftp C2)] o Gode 0s, 


e -一 一 一 一 


Bm TERRA 28 


可 是 posa, MISS ETEUESESY mee CIE 
L fG)deeo, FSE oz) en0。 
由 此 ,于 小 LT 入; Wi E ens 说 :常量 Co=0, Du, 
CREE T C JR tEh, £3] ERAR: 
pO D 
[roots |. Ster! ees 
B et, WE 3) =b, KORR: 
XXVII. | fonda | fioCt)) o (Odi, 
SE IER Io HIE AUN, 
BT ERR EAE a zk, RAe 
ein 
D'RE X XVII (HERE ERA: 


MOCO 
ee leese oG) 
ze, 


故 可 将 等 式 久久 VII Ge ERES 上 fede, Hie Mmt XXVII 
was: 

b fs 

MIO (2) 


EXCE MOT. EBSA, Or o; 因此 , 7c 
Sënn ET DU, DE SLMHERES c 的 界限 。 在 谤 锋 式 的 右 
加 ,积分 光量 根 不 不 是 变量 c. MERE i, 因 需 字母 x ERT 
ERER s —e CO; lub DE BEA AU ETUR OPES CO SERRE t 的 
JE, 

JE XRXÉT OEBEAREHEHRIERI XXVII 之 要 点 的 等 式 (2 ), 麻 


"76 | SS a a 


Santer | 
TE EH 


e Weien Ey | coszaz=sinz+C, 赦 cossdz=[ sins |f =1- 
o REINA ze 46A HESE ES dro OAI. mus [^ 9t cos ttdt zs Ë cords 之 


EFR 5, 6, MRR TR OMES 670 及 noy Eo ARESA 


t VE 0. 
eosrar= f. Boos tX Q9, 


S A 
HERRER ra 
i. f us -4-£2|n3, R r :so 
a dr 元 
3 «vr EE Bx rcr. 
zdz 
e. Län ETOF ez, 
s 1 . 
4. ADAM KEES 
x . 
(sin6--cosO0)d0 . li3 na- - 
5. |, Sx sin 98 doe sind oos, 
6. he tanei, | 


-—— 


O ERER =p) RAAR REEE IE i A i EER. HRS to 
TER. Dn: EINER A8: 


Vi . 
Í , 0092 人 一 多 B [ooscdz mein 6, &k 
Ki 


af oc E 
f. eosz du [ sin « | zi-í(-1)z2, 
和 E 


AER c-r, "IHRER ERE t E to Spa tk s: -f= M. iE 


BP, fo (iaa Rue, EIS fo dg KRAPPE ETE BUR STEEN. IERGERIB UO EL, 
RS REESE o DIS gon Do GI AATA to 及 机 。 


a dr. 
T. rcs Ehe 
sf GA -84 3. 
Ge 2113 


e 
e. | SEE e, 


t ydy s 2347 
10. LA AE 


EJ 
i. DE — =- uU BP 


13. Bee LU SÉ, Anr 


a ue Ud 
13. fia gem, 


ak E 
14. fes, 

$9. 
16. [onm PFI d= E, 


1 di 
18. frgmt. 


E 

20. Lara: SS, 
E 1 E g 
22. [viin Eo 
24. freate1, 

4 de 1, 8 
?6. fi SE Bingo 
28. [re tain 20a9=0.429.… 。 
ao. Denn? - 

1 T 
ETAR EM: 
3 PTENT, 


Ze 


84. Las seas. 


Hp Lo nem . TT 


E SIS a 
f c-2-2:3, 

ES ernis a 
RE 2 十 4 一 和 ee 


[34 tan $745 
Ry er— 122, 


KR? y=? o 


15. fu Baro e. 


17. IN 


19. KZOE Mad, 


EN f EE 


de _l1 
23. | 


25. [Tesineat - XD. 


27 [eoo E. 
2. eT e 
81, [n o 
83. EE qu, 


1 


85. [rae a, 


78 ti A a 


e, f EA E? Le Zag ` 
8. [astute ocn ER am, PA 
40. forisque 42. [re 
$36. 中 全 定理 
E LOL o, 加 上 是 过 各 的 。 又 设 jz) 是 6(z) 的 原因 数 ， 
fG)- d), 
TERT | 
Jas t — 60. ` (1) 
帘 出 微分 而 内 的 中 值 定理 (水 邹 补 客 谢 日 “有 限 博 量 "定理 ), 可 得 : 
f(9) Pied fei (6 —a)9 (o), (2) 
Fp e EAA a Fe b RIE 
比较 (1) 及 (2 ) ,得 
O OEO (8) 


BREMI EH EEN, REGERE, ON Er ER EE Lo, 0] 
-Eftg 3i K tbi ii zo E8185 e s e . 由 (3 ) 式 可 得 


(b—a)m« ['aGodss Có at, (4) 
数值 
yis Tiens, (5) 
See TERRE. Egger, 
事实 上 , 由 等 式 (3 )， EE ET 
eCosze b) BIB S BD HER Bien, 


第 三 章 Wu 79 


$36. Sa3/kR 


RRE Ce 
y=). 

WERE AD (EJ 6089 
方程 

& CD SISSE BRE E ER, 而 
PM REI. Fuse OPMD 
的 面积 。 当 x 得 到 增 量 Ae pe, u 
SURSIS Ant — PP'M'M 的 面 
Si, PEW PP'KM Sa 


EE PP'M'L, RIAR: 
PP'KM WU -PP' MM 的 面 稿 <PP'M'L SB, 
或 PM Ae < du P'M' de a 


由 此 ,以 Ae Ek: 
PM«cS Cp, 
Zar 


SUFERE o DE, lët Pd' REEE EMBAR PM, 
In DIS y E e 的 速生 画 数 )。 因 此 ,我 们 得 到 : 
Py(= PM), 
R ESP: duy de tr dr, 
KREE 


A BME HE n : Bp dr BESSER uo CPMD E SE D) Bg gsm Ji 


© Em PA pP; hum PH ik FM R BERTS pte AAR E 


so a E e 


ER AERP dër op E e 
| D(z)dz — Pan --C, 
我 全 应 得 : 
CPMD-—u- PE 4- 5, 7 (1) 
其 中 0 iu CR REESE CET d SEIN 
ARE Co. BRAHE: Fi r= R, CPMD ëmge, D 
HEERA H, AE c a, EDT: 
O= féa) --C, 。 
BER, CG 一 f(a)。 因 此 ,等 式 ( 1 ) 麻 改 帘 篇 : 
CPMD= Pia, (2) 
BERRA BAA e ih 
y= P eiA EE 
CEFD (E 7 ), RUF.EEdESSSR (2) 
my vb, 
TRARA: AAD 
CEFD W= — (a), TI a- 


BABÈMA | Ode 是 正 " 
BERSO — f (a) 的 ,所 以 最 后 我 们 得 公式 : 
CEFD 的 面 入 一 | ods, (3) 
用 新 求 说 就 是 : | 


` b 
E E Oo) tsm RAOLA ALIN ELOA 
WEET OX, E WiREISEBEs—a 和 2 二 5 所 图 成 的 面积 。 

[RE] RER ACHIE SEHUR GE, t: RET ETA. HEERA 
ZE RS, TOES PEL ANS Et, CRS ENS, TAERE Ei T , 也 就 
Saba AART EAE RER, des, AHRR 


定 了 。 


Y 


——— X 


coc 


帖 


ii 


HIE ua DI 


Un c Xy ke eng bm noo: ie Senge, 
DEER e ARCU, DG) BEAT, WIEN y= DO) ENTRA AERE RT 
great A Barnes TARRA, Ska EE, H, EN 
mte sexy [nde Gier E Egon, ORE. Large eng, as 
POR We TEE GUMMI. WS, REEN I y 
W3PRK VERE, gene, EA LH LR 
在 基本 公式 : 


b 
Bist | yde 

EEN 
ERMET ek, WI N 

gum. o2 b, MEARE. 
fei. SIMS y= DX dB. dE 0—2 2-4 DES 
Erit 08 EAN 
解 AMARAI & 5 


Wigs anas [£958.55 192. 
ABDC mg lona [ST - S E 


92. RA ta, OX M EA aen -3 XE 4 
Let OC 9 }。 
E yav, pus, f 
go [^ iEn 


A 


， D 
一 后 ~ EE tare sin4 | -8 qu xXx) 


加 25 "ES Sp mí 353-291 Wu 
—6t--aresin---6 对 aresinf 5 一 31. 


B a E ,的 一 39.6… 相 比较 


$37. 用 参量 方程 者 示 的 曲 入 下 的 面积 


发 所 答 曲 糠 方程 的 形式 需 
$90). yt) 
宙 此 而 有 gtt), de- g (1036, Bed: 


ez Gi E 学 


面积 = | pire fior tnde (1) 


其 中 ， KEE aR, t= h: LE ES. t= ts a 
SS OGRIRIEZT WDN2ER ROS RE: 
2—acoso E y=bsing (W 100, 
MP uEXu-basng,dze--—asupdp, 
E =t, eI] XE rab 9-0. RA 
方程 (1 ) rh RAMAR Rh EE: 
wi f, vac - f absinpap= Ei mob 


LT L-beez]. 
mn, ERR x ob 


$38. ERAREMA 


想 若 不可 能 筑 出 镶 分 | reide ERES, wat REISE, 
UR IBURE FRI S TAER E3RZROSZES [UL Hb 8 d f, BE PA HE 
DEES RR, RUBORE MG IE DAE R S, 


em 梯形 法 
mm y= fo) NARRER, 可 以 用 一 些 内 楼 梯形 面 稿 之 和 来 


代替 , mEnE, W Or e 
Lä r=a H r=b SJÉRERASOS n EAR, 
(MA Ac RTR (RI. D 
E ge WEE 
[NU «m 


EH 3 Qe 4-04, 


第 二 梯形 面积 = T Fg) 4n, 


TTT 一 


- Hs ME aide, 
1038 eB RON e fR: 
EEN E et D Sya Hy) de, 
E TEE 
4n: 


MAC 


S= (4 Vea ye ea edt e ( 1) 


EUR, ELE PHIL AE BER LEI a, 0) CHE EUIS 


E, ER A ER Aë En. DRE RES cR B E S nr RC 8 ETE EEHREE, 

例 wäers as, 

EWECH E EE 

f b-a 13-1 
H Ji 

P Zéi Er EES EE pep AB | E qul, 2, Ep WW 12, RAFE: RAR 

Eie pys 1, 9, WW id. Dä, Hrs l ne 
s= (e+ 16 十 站 十 36 十 各 十 全 十 8 4-100. 1214-1144) . 1-5. 
TTT Kat e CH 


f aar=| F] =5752。 


Bp ETSETE D EEEN ES BE A gm. 
$40. ZE le SE 


BT BS o PCI DERE, RICK ert E BT E UR 
BL ERI PES PAR. Lo A BEDEREN Jp EU PRU AE 
Er EE en, PCR BER BIN CRI E. iih 
上 任 富 三 点 , WARMI ARREN, ERAR 
E, Eat BR EARDER UE MBUR , 2E BICI HGB 


imde. 


L—o 


现在 将 OX il e(t oma lee b --OP, Val ELA RAI C 
Y 2. Ap. REES Ae, BANM 
ABETE SEE Mo, M, Ma, Mg, Ma; 
PE AERA EE 
【图 12), ERER: 抛物 粮 梯 形 面 
fü — Ho md P,MyM, P, + Zär Sp 
RK ZS X 形 面积 MoM MW; 梯形 面积 PoMoMaPa 

图 12. -i (Yet 92) * 242 (go- ys) 4, T 
Bos rees MMAM, = Zee —ÀeBTIUGIBGEQUEE MMM, Mam 
SCHEER (yot+ ys) | 242 2 («yi yo — y) dt 国 些 ， 

SS BILD ERBOUEIBIIE eMM AE . 


, i 
7 (yo-- 2) de -+ 2. Qn — 9e 7 ys) di yet dy Lach, 


同样: | 
RRE MEET E Hyn), 


* 


SEENEN — 0 (y 49s - yo), 


LTL TTT ary 


um mem rer On 


E Ai ys Aye ua b i Duc Aaa Eg) 
因 之 ,得 到 幸 清松 公式 Cn IR, 
所 求 面积 = S =E (uty ttini uty) (10) 


rr 


A XE Za $5 


TEPSEDUUMT £5 23 më BIS SE RM. ` 
BU Boxes [7 ad, 
BR äre SIS. 
Um 7 d 


Fife Bit iE Sir guai 之 下 的 。 ELE HE ERE gd, l, By 30, BRAF NE mm 
HEIC GERBER y-0,1,8, 27, —. 1000, Fratre O0 38: 


Sz 1.044164. 108-1 193-4-8500-L452-4- 13724 1024-42916- 1000) - 2300 
Le ILI — $53 : 
, OE ` o 
sa" zia [2] 一 2500。 
En, RASTEM PRAE M E Ur SN Be BOE TRE BE US kt 
f): 
fi) axe Bri por D, 
s nip aceti m. 


€" Æ 


1. DB, Em 10 82, R RHÜSGONEDRMUNUM, f 2236 
2. Gw 12482 b eg TS, 

io BHEE 1.6182; HEP 1.60093; 
3. BERRE R [7 atas (E ui, 

2t Speck 9690; Mei ES 2600 。 
4. BERGER [7 Imosds (ac, 

S EE 6.0656; HEC IATiE 0.0806, 
6. Dtëasgng [^ 05 e n- 6). 

E Mee 1.0885; Rettung, 


SI LrLBRSSRxnnnm3 


PRERE, 484 LIZ BOE IR EG: 可 是 , SEE PE IAE 
题 中 , t HSERLARCHSSSURR IB HER d Reeg EC BRLRSEA, w 


些 情 况 - ,有 过 是 可 能 的 ,只 要 我 们 引用 下 述 定 闵 。 
EE Le, BIER GERD: 


[odo lim fecods, 
BET IRAE fi E AC RUE. HS CERE 

[iode lim [ots 
1E JE , PAPAE CI AE : 3E Ee [RF EI) o 


um 
si al ZS, 
Up uaria 
gl mfime- H]. 
+> Sgtdr 
m2. sl a" : 
+» gade || D Sad z z 也 
fa ò sipat =m o Esc -mh aare tan xh > 
= e Tra 
= tima [sas arctan zl ác 3 2ga, 
Salt ot AE E, deipom Te S £238: 
22 8s 
Vera 
et OABD Bt. dosarotan A 
"m Sen OABb LS =4azaretan Ze 


L 上， 
DI ti Debt këng, LARA ARAE, 用 起 近 论 一 定 的 属 阶 : 
m E arctan pje 


FEREENA DAZE IE PN AIAR DUITE EI T IPIE ERI RA „AEREO RE 
Bis. R B 


[1 [74 E cl? imn», 
äs" pg, In HEREKE. Bi, ERN, BHARR; Bo, 
eu EE tem eg, 
$42. EE E 


BUE THPUM Bh HIE URA HE SEA LEE 
RO (B PUER RS Rente, 

AEN GERPMOU BEDER dE IR a 及 5 LB ma z 
He MUR , BREAD o 

Sachs DER, 刚 我 们 取 积分 的 定 闵 则 : 


人 wepaz=lim (^. pda, (1) 


Æ plo) SAR =b Aen EUER M hor TOM UE 
48 


['eGodetim ["pcods, (2) 
但 是 须 先 假定 : & icons 得 些 标 限 是 存在 的 。 
ni [vim 


NR dng, i Gate, MEZAR) 
[ Us clim ac, dr =lim [are smt 一 
0X éi dÉ Q9 JD wO séi ab ` 


: - D ; E 
=lim | esin(1- £3] =: 125 
Zo ar s arcsin je 


TES 
RO s.a, Baier, Bon AR CL) 


88 SS EI SS 


e 
rare, Gär, 2 CR Tre ed 
Tc Eak bzh, RER eo) YE a, 之 间 的 所 有 数值 不 CB 
c0), BD XEESBS, ZEISS e 及 8 2$ — IER, 然后 授 下 而 的 公式 ,来 
eme ) 


N DEE lim JUNO IT ste o (3) 
HAARE: :每 个 个 出 的 概 限 都 是 存在 的 。 ` 
pia. el e 
9 (ee 


SE, Ep c; Lob dae (3) it 


fr LESE iim fag e Bede 
9 oof e jo Lea ` ele (z-ai 


sip [enc E nie em E 


il 


elim [3307 5-2 E36 tim [sw 三 -3V tem 
20 So b 


13a? 4-623 — 943, 

A TS HBPPERUISEH i5, 
SEINS REUS: 

2r 
?一 (x2 a 9 

(E 14) EB z=a ERER 

EX OPE- f Brdz 

(a*— a9) 
=3Y (5 

Kg EE e 
MESEBP (En e ESO , ETE A 
dEEAERDEERAE di urit — E 
ERE: 


lim| svia jia $a] - aa, 
dun) 


14, 


AIEO 定 禾 分 eo 
wuer EE Eer Sol, uu Rau OP, WER OX AR 
EI 
gus, 


Son 的 面向 = 一 中 和 AE 3 TT- 


gta "T. v 
TEB E'Q MOR E E ENEE 
TEE, oi, RER. BEER QE, CLE EAR. 23a 及 OX MIRA Sj 
Ak. WIEREN 0, MEAE UE z==34 及 OX Me 
(^ dr . 
B 4， zl Gegr 9>0。 


SS Ge, LEERI traue tan Bi, member 
dy qq fee dr : dz 1 
L (z—a)2 =lim f; 人 (MN 
1 we 
Ecke?) | 


e Um [- AU lim |- 


PS J0 Ss 


SEN 
reegen EES, 
än US (加 15), MREEXORSER, 我 y 
TATAR EAR PUE 818]. E TFUEPHHEL IS EBORE, 可 
REEMA p ELRDI STRE AA EL OR] 15) H0 
-E Dj p DRE HE engt, BENERE T, GAS 
Au. 


m —- * 09 


ar maa, 1n dE 
TAWA UE RLAMURCA HE SES I LM 
ATEA, RIAT AAH, BERWI lb is. 
dc emgmwum ëmge, DS DOE PRAEDI: 


[eT 


ET NOE RS 


* 


——— — emme be —— 


90 S o5 * 


6 Usch 
"Ja ator — (8—1)a"- 


3r de L—— 
. e ETTER 
T. |y "n ES E 


9 f rdr sr 
ley 37 


1 
2 Te m m 
11. js ln rdx ge 


a (82-1), 6. 


[7 dz E 
一» t Zx-p 


ro Er 
. L "Vx d* mdr. 


1 
13. fLinsas- 一 Te 


Ts 
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第 四 章 ”积分 法 作 人 需求 和 法 . RIGA 


4849， 引 于 


列 现 在 篇 止 ， UHR EUER E. St REDER — 
i. ER mm. H 28 EE HRES LE 
MEISTE REUS — IET , BUS SEE IRL D (B AK RA SE 2n E00 
SS. BUT EE IEUET dI RC CREE, EREE , 早 在 牛 
顿 之 前 CLA E ARG RRE ECHTEN 
E ELE SERRE EL CIS SET P D e ELO Ecker, B 
FÉ, 积分 学 的 产生 , Kapi 25 ACERUBUM C, 积分 学 
JE ECRORRPEUESN BIS JE IX HET 

可 是 , 稿 分 学 的 延 两 面 是 彼此 密切 器 速 着 的 ; An AC EO I, SE 
Sit Skier er ie, NON E, ERMETE 
ERR MERK. IRERE RIET E E ERER EREM 
标 殷 针 。 但 只 要 我 们 会 解决 反 微 分 法 的 周 题 ,也 就 是 ,只 于 求 得 出 不 定 


积分 | Dade, MvECRCIEIEDEUS. LERN DIR i noo 且 所 有 


的 de 一 0 时， 和” 
Qr) dts Ds) m + Oui) dx. “其 中 Tomt, Fa =b) 
DOSS 


[roa], 


“因此 , 知 分 草 之 所 以 成 壳 标 有 用 的 学 问 , 完 全 在 零 它 能 使 我 们 不 必 
EILER, ar | DG) do 。 直 大 适合 缘故， 初学 者 才 震 


O RAMZES LEET, FARA ANETE, 而 求 得 出 常 康 上 下 
限 之 下 的 定 种 入。 


n o omme muih pirk. ee am Mreta: aa E mt 


92 xi A a 


Sg Birch, Ee HR E Art O, (GERI 
EE EE EE 
EE e WE E EEN 
GT Eun Lk, 


$44. $85) LIEU R6 — IRE 


HASERA FIA REHE, Zn : BERI E m FCR, EDU SE 
B8 S8 EINE, ECRETZ [8] —RR FERE QUE T Un SEE XS EST, 

EE 我 们 就 把 它 分 篇 很 多 的 小 份 ; 

V=at+BiyT+ hs 
DEE ee E E 
(E 1) dea 
的 形式 ;其 中 (wz) KO ang eg, Tee [m a. md Ei 
XE 的 数值 :我们 是 不 知道 的 。 如 暴 办 到 了 温 件 事 , 得 出 一 个 等 式 : 
dE EE E EE 

其 中 zo= Zoch, cd, m, mui, So PERDU BRER, 3 38 rat ATI Eo, £i, 
Enc e BEE ERR URE V. Fees: 


V —lim[£ro) da t $04) dar Ae Em, dn, Al gi Sw) dy > 


nsum ie pk tron | Dde, summis oret EE 
Bt TNR E-ZAK ORUM BERE V: 
anc) 
HAE, RERO Oro) deiot DC) Ami kt, D) Am, a 中 


Q — GEH SEMI BLAXORAESUSR ACA HCRTRS EEE 
EA EREZA. AER EE IDE R Hed Ree SCHEDA; PERLE 
之 后 得 出 的 新 的 不 定 积 牙 , reen, DER SE CIR IU: Bera UTE de 
KL EE EE RE 


一 一 一 -一 一 -oaawr QE e 


Spe BREIE HE. BURSTHEUH 98 


的 一 般 项 Dr, ,)4r, 4, SUPCR D AA Dr) Ar, Reeg 下 cad， 
- AUEREEGEV KLR”, 

B EXESUS COE ARR ERU 38 EE E 

SZ MERE CEIREUBEEXUIEDM. 

St gRugEURUHAPRRDS ETMK V Karate, 

S (£o) Avg ZC ah Aen Tec GE, D Am, o 
HI UR RER rii, HE 
lim [BCE dro tE 4i = + DCE) Atas] =f Pdr, 
FERAE- PLE E : 


, 200 [etes rond. 


h $45. mra stimmesdia 55d t 


Tir US B — REF, RT EJA EHE D AD TRAR, SEL T 
Xt Rm T iie oci At, 
O BRATR, dm vie) qnie OX 及 在 za 及 
a=b Bui] EE AC 16) 。 


I NEL A 17. 
第 一 步 ep La, b] 2-38 n BIA, EAEE, E 


O SEPOEIQE .x EE E EE EE MI dooda, 


x 


94 Ki Ei 学 


gh. 我 们 就 把 所 求 面积 V JA Die MRR Lego 
Yo MOEH ARRIRA RIS dro. d2,, c, dr, CR 17) , 

IEO EREE [zi, ol Lë HS, 显然 是 介 夫 内 楼 及 
APE Din DEER IRI E AUT PS HR TE aere bi ER 
Dn, 鸭 -可 之 上 ,其 高 各 篇 最小 及 最 大 的 灵 坐 标 。 由 此 可 知 , 所 访 薄 -一休 
DARSKE, EA AREER RE Dou, zl 上 的 某 一 个 
矩形 面积 的 ; Been, Rëm EAESE EHE. ré, ma 
Erle, m H EE EX.— 
未 知 点 €, Omg, Ion, WEXESREE Ur, zl EPTERER DUET, 
EE E EE 

V= E drt ECE dn nk OCE 。， 


ZG x, Se Ae 6 


Fj 1s. E 19. 
SEP RERA 
V=lim[E odro t BCE den tD En) 4m, i] -| ER 
因此 ， | | 
gite var, 0. 0) 

NURSE BRER RERMETER E ERU HORE RUN. 
虎 的 想法 , ROBIN (EIER 19 中 KT BRNENIE 
Ti RIA y» ER dr) ERU ORAE EAER RLAR) o 


d e 


SE REIRHMEBGSCRO IE. HUMUS Kei 


846 于 出 公式 时 的 黎 化 法 
Lëngrëëbenst2 eat Bebe. RERO RETE Tib. ERRE: 


[23 $4 28 8.981 1.5... 5 122271 2E 532 
是 很 兢 烦 的 。 因此 , 当 事 情 本 身 是 大 而 易 见 时 ,把 所 求 量 V 分 篇 小 份 
B, 我 们 就 不 再 吉明 其 第 4 份 是 刚好 等 攻 OEA 的 。 我 们 只 取 
Qr) de, BAENA Dro An t P edet E, D dz, a, E 


gd 若 所 有 的 Ae, RIS, BERBEA V; ERE 
k 
B, 和 ,9 (s) ar ERR V, . 


RMAF SUP =o) Sp EEN OY 及 两 条 水 平稳 
y 一 ce，y 二 9 所 图 成 的 面积 V 。 E 

第 一 步 ” 作 ”个 短 形 , 如 图 20 Bir, BEERE R, 同 中 
EI SE, Erem V 
` Bas" SERIES 
p. 

第 二 步 用 a, Yas e SE 
各 年 形 的 上 底 汉 OX EBE, 2 p 
oo Aë s dya Zär, RI E 
EH, BEEREK ran, 
Pss Pho 

因此 , 88 à BE A E A E S om 
PYD 4, RE IT RER Du) dyi DG Aya D) ye e 

第 三 步 ” 取 极限 ,得 

Vlin [O 49 (ys) dyt tE) 4 [^ body. 


€ STRAM PERSETA iOS EORR, PUER SUI m, Eet 
Yid ots Sj LS UIS DIRAS Ro ant, Mia be, 


EE 
EU 


E 


96 LG X a 
因 之 ， 
maf = 各。 (2) 

RAR RRI 
Wy, DEN ES 8 
虎 ( 不 合法 ) 的 想法 : 把 积分 当 作 
RE = dy 《 亦 即 以 dy 28. 
e DÉEN zm CH 
215. | ` 


Ia. EK 


ERA 


à ， 
wi [vae | (1) 


中 , REBRERT <b, BDEDDGIBUSDGESUCORTS Yodtotyirde t = + 
Hyaden WER ICE y RAER , di IE SEP ndn BRAI, Dt, 
ZE, AX CI ) fsi re pen, Ku täëe zm 
IE OX phe TET, 


Hi. RER yasin e fce uu n 22), 
TE dE oe, x, 2x, -- BR, sin r=0 o fi 
:- ft ELEM . - 
mt 04B=[ year= |. Sin s dc 2, 
wi Bcp«[ yars [^ sin x rm -2, 
TP). sickuspins sd ay) du 
OV LETTURE voa, y=2a PiE A 
(H 25) o 
D 
H Hax ges dän, 
Hid Bu ENN i Béi dy den (4/88 — 1) 23.804.421, 


ZEISS SIE OLH Ee, 


第 四 但 MAHER RAE. dob OS i 97 


Ej 23. 24. 


UD. denk ven BEER ue ur C> O (IR 20:2 Hang, 


SS ARSUIUEQGES BER, RATER T r7 ARER o Aë eg 
ACT So, 2) Ca, ay, 


EE 24 m: 
EUR 4OCB- Wit DECBA— WES DECOA, 
"m" A Auen af Bade 
Di GE ozcB=2| gar eet, 
面积 DECOA-23x OgC=2f P ase or 


` Dem ganaw- äi 


SPERO RS, E EUA SAHA ES, SERE MÁS een, Ilan Eoy't Se 
WERDE AT gt UER RIS SUE 
由 所 办 方程 下 把 op D ez Gë 
UR c ATARE th, E 
面 各 40C5=2x TZ ocs=2 [F (yt — y jds= 

a (äi 8al ^ — x". 8 

=2f, ( ap 4g i5) tego (n $) 

SA. RUE 

gà an 
dfe 
DSTI o 

&oR8E— SLE i EE CET ED EC Zn. — CET 

Bes OAB (3 25), ETBURAS r=0, 2a, 25, 


98 | Gi 2 a 


又 wä, RAC: 


2b (P (ae darf DÉ te at LE i = sab -= 
ES oap- P. f’ Loi gu ars D (a3— x2) Ta aresin? |i = 479 


GES rad o 
" E 


1. 融 求 由 直 楼 v 5r, OX ES = ENEE, € 10, 
2， 坏 来 由 抛物 绰 vide, TRIER OA, Dem n4, #=9 BER Son TURIS 


GER 
8. ROHH vi 9r 及 y= 二 385 Emer men, ZS 0.55 
4. SEO =a, OX DEELER xa, 22a 所 图 成 的 面积 。 
. : KEEN 
B. ëm vin 与 0T 再 之 问 的 面积 。 答 103。 
6. Sain ve, OY MERER ui PUEDE TUR, 管 Gaz - 
T. RARA if i 所 加 成 的 面积 。 g Ze, 


8. gä ue tee DI, OX ME OY WM a 所 图 成 的 面积 。 


€ Zon, 
9. RIHI y=, mid y=8 及 Or 翰 所 图 成 的 西 积 。 € 12, 
10. RHH y=la e, OX ift, BREIE x 二 1 2—a MER 
© alna- l)+ig 


1. RAR(E (Z) s1 MERGER. — 答 Zei, 
12. RIHI yt ma (2a — 2) 所 图 成 的 全 部 面积 。 F ei, 
13. Eë siy- 6t) =sinz X 2xy-2sin Lä, OY. Gg 1 BID COSE 
ËCH E IRI (er Äer äer 6 一 了 =1,.553 。 
14. Xn der SOUNGEBROX Han, ` 答 Sec, CS 
1, REPÉRER hm DEE 020 Eë, T xat, 
16. gg rn 及 sh 2py Fang, 等 is. 


17. rg yi iz Be] ur By USES € ois latäin 


PAR MAHERE RANE, äu 99 


15. RER ai, OX Ah SSES, vi RER GERD 29 


ix. 答 DI, 
OD. RHETRESh OY MALEM 22- py 8-0, y= — A BIERG, | 
) F 4. 


20. DS zr cos 0, y=r sin 2 的 面 苇 ,其 中 0 SS. 
zl. ptskenitis s—a(8 —sin 8), wot) aos git Sa grenge, CS x ri 0 t 


EB Zon, d h 0 SEH zm]. . E Dech, WEPENER — (5o 
22. RER x—e(2cosi—cos2t), y—-a(2 sin t= Y 

一 sin 21) E SAUER, ZS irag 
23. RARR r—acos0, yzasintO (jiw 6 G 

HEDA ERA. 


€ Zo, e ELER. 


24. RETRA Spy may 所 作成 的 一 页 面向 


GER 
Maurer 则 m 2. 
NE ` Son | 1-28 
Ue CUm Ug, 
1 的 上 下 限 个 0X oo & $4. 
26. K TARRA SUR a EIS: 
(a) (y-z)m i, y-0, * e 
(b) G-p, Set, * Ze 
(e) dyes(i- d), y=0. € oic. 
(4) (14) m1, 2-0, won. 
(e) s=], s—0, S L. 


ETE TY LIII IST. 


RAR riii om (0) — 5:8 C 184538 o 8) 所 图 成 的 面积 。 
DZ Péng 是 图 277 中 所 示 各 图 局 形 面积 之 和 的 
SIR. 


100 ge Ei E 


B 27. . 
SZ Ee Aba, zd, d | 3 BA SIEERNC gos Qu. tt RHEE, 
RU BUS ZUR 


i pdh i pi 48, 十 …. yp, o 


EP 


(ARAKERE I PR TEL LU EES 
ex x Po eB —leiat, ns. -) . 
Nb Xung 


D . a 8 
F-lim[ 5. loty pi B EEN -| Loa, 


| 2 
e 
I E 
mp L^ em, (3) 
RES rk Rit, REAA dO ER RER, AO 
EB E dë o 


DI. REHM oma? cos 29 BÉISE, 
NS tg ue SEPT RE UR Ip 9, 加 回 28 pn, Gë e ba 
EK KE TT e 


Sam, SERA Oda e, Ann 0 an 工 RAIN Oda RS, SR 
GE 


Make 


AAR MAERRANE, HUDUUNEUH 151 


HP 
al EE 


第 一 步 lo cos 2p 6t ste Erg i atsin ett e 
(M Sea An REI) 
go re 


rt asn dE a* ain 2 一 d Ze 


答 PORSEHIMUEDMUS 4L ar—at, FTR 
Se Bäi, 

5342. EE p= alHeas9》 的 整个 面 入 (E 
ze. H 给 . 

a ies Berg. ER OABC TARR REH 
Es a P ACRI DURO, BUBACSOR . 


ssa" att ten DIE r (14-2 cos 0--cos? 0) d£ = 


et E sino. RE e = ae a 


Sinne, Gaga A (i 
ZS M 


1. Bagage Eug Här eme, $ Matan, 
2. FER ossa cos 20 ri — EROO RE & dae, 
9. MEUS, BAR p=a sin 50 ER, AERCH LEI RE HAM 2p: —, 
4. GHI poa sec -$ ROC At GATAR CR OE 83) 2 PAG IER, 


答 Zeie 
b. HEPR o8 a EE n EOS IDEE IE HIER RE TREE E, 
am A aa P 
9. RED een Der EES, F rd, 
T. Rih o—a(sin 29 十 cos 好 ) 的 整个 面积 。 ZS x4. 
8. RE oe dei 30 ERD, e i ca lai n2, 


9. Sp ven 40 RBE SS, € oc. 


102 t Ee E 


849. fen EHE 


将 平面 图形 ABCD Hà OX eeng, gy AEEA A P, 
Tilda DO $12; R& 3S: 
Cd GA 
SZ ERDI, pn 
mx ABOD, Sub n. fett 
X OX pM &— II XBTE RIEGO — 08 [] 
FERS 所 求 体积 VOAR oe 
BL ERE RC RR RR Cl] 30) 。 
SZ D doy, Ae, Së 
形 的 底 ， Vos 91, 777 ZE EE EE, EU 
AUD AEFD Bi EICKSIEUEEREREAS sylde, SOBBSCIRL E 
ar yero Le gë dan Lea Ae, 
SIM Hmm, 
V=lim [a giro. «oria = mg de 。 


FE; , TE AE [e lp DC dig OX noie atm Te o Pe UHREGO EEES 
ET Mna. w=0, ER z—b BRE z^ ES: 


Bios |’ wd， (4) 


HH ERR y fo), 
SIS 体积 元 素 是 以 y REAR de E Lens, ER 
Bary dz, 
EU BUR CD Gite 
| (0 &—-fKÜ. y-e(D, | 
UREE ERIPURETEZ SOR DI y =p, dz f' (0d: RA AE RSR A 
ETRU i Ri, Bea, t4; z—b, Undo BIZ, 


SUD  WESRLRTEGSNOHIE. 200 103 


GK RENE TR AUSSER (M 81) o 


81 82. 


fà EREADER C S1. dut s orc c). passage m, 
PER m f GO BRE, SEI TRATA 26) Deier att MARS E RR: 
His vid vato ARRESE SOUTENIR d EES REGIS 


dy EH (dr g 


P «Dy MRGRNUS 


DEET 


€ Keen? zubi ob, DOERR TEE ER NERS o Rg 
PRH Zug, REG ab, Däi PURA HARE OMA 
942. SEI OX HEN em 
Au 
Sange, | 
解 ena acini m (ln, agent m OY HRS Et 


Fem (a3 ETC 23 (ar Al gal oa) ar= E sat, 


L^ Ao ra 


wv mH 
1. ae Be, b) Biz ORBE OX RETS, DECUS HIR HB Ao DUAE RE, i 
E? melt, 
2. ERE 2 十 b)? 2 E OX Hiecht, ` 答 Zeie, 
8. EERE (0, vo BAD eb ERUE vi dar RR OX test Jee RSR. 
答 Zei Zmnën, BOOHEGHUEO o 
VE E 
9 
E iye 
5.， 坛 求 模 OX i bE r=0 rn Da RRR e-o maran o a 
等 lecas- 161n 2) s 
6. Sie OX en, Kess P n PS RE RETI RR 
(a tan cf y! nah, Eg z=0 X y=0 。 Ss SC, 
(b ELER y—sin z 之 一 波 。 E 2. 
(c HIER Aë der EAS Ad € oS. 
(d Eid umet A rmi, Mee E Sief De 
(e RIB yo X ym io € Ze, 
7. ARET aAA MAR EE PES ERE: . 
OX h So a 
(a) Y= z—0, yc0,- Ki Ze 2x. 
(b) geif, z=2, y=0o er -sz ， EA 
D 
(6) gäe d=0, x-—àg EET Zeat 
až 2 
(d) Zetär & 45m. HiT a 8 
syarat 3 o 3 ' 
(e) (2) (2) =le ZS gs 7095 e Lud 


8. RRI OX inii 2-0 gi 25, DEEN ue (55-7 5) prt tette RR, 


BER CXZRHRAPOSGUBBE. 358720 080R 105 


9. go fent sete mu 


2a- r 


DE EE Geng, 

10. Bán tr Eats H — vem PED OX. Spr OR, 

等 Zeg, 

11. Sen, ke AR 3. Mi, £2 OX ER a aUi UL, d 
BA atc. 

12. HAAMRI 

z=atos ð, y-asin*d, 

Ste OX ÄERER, sg ZS, 

18. BGRCIO BR OX ES, (2) 模 OY db, SES HE 

ya(8-sin8), y=a(l— on 0 

BrfS — ERES TRO Beau fb Gr. 

14. WEN HE OX ten Am (r-a) (emb), MEZER, GS 


x {iard In 2a) h , (sen, 


15. MR OX Gilet A teen, HLR F Erd, 
0. BORIS Oy UREAN LA, MAE € fr 


850. FRAU 


EE BERKER, Aik, 我 们 可 以 取 另外 的 一 
RERE, 作乱 度量 的 单位 , UPESRERAR EC EE RE MAR BE, RER 
TREAT. 

EARNER EERE GE E CER RE B HOUR WI Bb di 
"TD n E BEER ER ART Be a b E ee, TUB ARE Gr eC" d 
是 没有 意 议 的 ; 畴 篇 在 “ 控 直 ”时 ,可 能 改色 了 它 的 “其 度 ”"。 

Ec 2835 BERE SR RES RASI D £ 
iik. AMEER O C, D, EAs e 
BABIARZ, RERNE ERRER af d 


点 连接 起 来 《加 国 33 中 的 AC, CD, DE, p z3. 


EB), 
RET Gagn, AER REE 
A TAMRE TA 


3E RE HE dec HU ERU RE ER GE, RECS UAR] "EI, 

AREE AREE H 5 EG SIDE REC 2E" LIEBER SEES] EE EAS 
RARD 1E 45387 DT )8) E E SEE RAE EUR DD IRE RATER ER. 

ZP ERASER PEREN. WARTA, E 
是 怎样 用 的 。 


$01. rA SEP BIS 


REE And i yf) 

及 其 两 点 PCa, ei, QG, d), SE PQ@ 驱 的 其 。 

SS “在 PQUI EXun—1 Hep RIS M, Mss es, Maio PE 
PORRA v» A UKEE PIER PT 81 Ek, BIS 
的 PQ JC REESE Ed 34), 

y 


dl ae 


Bau 


J 


WM 
图 24. | 
HL Bären RB n PM, o SUUS S Bu 
示 A 器 的 坐标 。 优 了 使 有 对 简单 起 网 ， 我 倍数 已 = My, amm, y 
ROM bag days XI: 


mag DER, MAIRA 107 


-一 一 一 


PM, MM em Cd) Cu! — ie (Amy dto o 
按 中 值 定理 ,可 得 
dës fro Azo) — apos FP (£o) d, 
Xp £o SR BR [o id Me ARa 35) 。 
d ' . 
因此 TE ee (5o), lik: 
PM,— MM, —^ 14 ZC Cal Av, , 
I, ARRES USE: 
M, M= ESO &) das, 
II 一 if ) ds , 


MIDI 


Tat rs BEER TUE ERU: 
VITFNE) ane TT PIE) dta o 
BID RERA 
lim Ev 工 二 Fe Aan pa 工 十 ZC zm, a] = 
Jr f de, 
PRS. Els Stk POOR, BS: 
ae [ VTF" as, (8) 


其 中 的 导数 y 5E JODIE EUR DRE ym FC) s Moe. 

由 人 微分 部 (第 一 册 , IER DEIER de REG, 
-WARR EARR. DES LEE ER 
ds—~V 1} y? da, 


gr s- [| rete] - ve。 


108 5" A. d ` 
ID. ag PQ By ROS 
mf, 
Bi E-3tsfe zx D ër ed 8, (SE DI DIS OX Sag OY ep 
ETEME, puit SUPER T: 
age uer? dy. CM 
li PQJLH dd EE BE: 
ost, y=p0), 
DIS OX 及 0 了 MERHAR: 人 ?一 dd 3 
ds—~ da dy , i s= [ rara FA, heii: 


ass | varr, N PO Td, (5**) 
LER de — f'(a)dt, dai Odil 。 
REE MEREN de 及 dy 283838 rfr fs POUR, 1 
IX NOCERE, PHRES 


~ Lët Léa, 
SL. RA S Tr ES REC 36) 。 
LEE CIO 
` dy. e 
dr y? 


t 
ek ew e MB 
E 


-一 一 . 


TAR Zeite, Gang 109 


EE 


EL 


Lab tes Deg ric ri, 46 A 2 BLR y 


dx r 
出 此 BA s= f Jpeg =Í arc sin 2-5. 
就 国 同 是 等 其 Ser 。 
R2 S = 
Hj r= rea ge 37. 
M 第 一 步 NL SE Lenz lire aur 
D y= +e 95, Zeite e? 2, 


E 


Ad) = "n ef e$ rt 


H 
S» die "one 


o, -£ 
g 67-9 0, 


GERD Ant) 
ezp wm [pe-e] emg e] 

w g 
dE 
2. RARER di Sean, S Ge, 

9. demm viet Die nt Ee, MER, 答 Zo, 
4. E, Out pi So 出 gent E ze Dn MM 答 2a To 
rad "— 
A E PALIN : Hab) 
STEE EE z CS, 
答 


6. uh za Nzebi BEER, 


7. TT eg HS UL EE, SS Ea. 
B. GIN x—a(ocs d Lë sin 0), y—a(sin 0— 0 cos di 06 —0 SS 0—6,, zT] 


RI € lan. 


In ec tarb, 


110 T z s 


$00. ERREARI 
dA Boh DE de RAEC E E129) 
dee ^ (dp) + (p dB? , 
立即 可 得 : | | 
gie ec V o (55 a, (6) 
JO RE EREEREER AERA, 
BER o MF ORA BREDER AAR: 
e Tä, . 
m= sm" 1 (o2) ao, (e? 
其 中 半数 -35 pg zem, 
ET 
do DROE p dO, RIEKIE AERE ën Ol 
988) , l 
A op omo(1--oos 及 的 周 共 (图 89) 。 


TECH Ze asint, 


hi i rar i3 va E E EE ii aim 


Spe Säite SAAR lil 


Z- E d (1--co8 8) Fa? sin ?0 d$ —a MEI eos 0 d — 2a IN cos EE 
kit S= 6 
w Hn 


1. take p= 二 8 GERBER — AERA IA 
a eet D In (ës LA, 


2. emm pre 由 原点 到 {Pp, O) R5og dE. CH PCT GEI, 
4#。、 求 整个 由 株 p=a sint E Zens, E Sira, 
4. GRE] oz 26 sing "i € 2ra 


B, REER 450 HO PD lC, Gel ER. 


E vato E C E ki ait e 


6. dä o—2atan # sin 0 4 6-0 St ër DG 


KC MEESE 
# 22i 5 2 “In RES. he 


T. RIM pma sect E pm — T guo 7 Mind, 


答 aT- n EIo 
853. WERA 


PicLcbpp Jupe 
yf) 
PR CD, SS OX Greg. 
" AER Fe HERE TE [EE RU TEL TNT 

H RAAR, 将 AB EREXA SE AARE dry, Am, e 
EAR Ze, 43, EBETA gos 9i, EIS CE, EF, 0, E 
iii EME, Zi 2 TAEA. RRE 
H, EU ees — 18 — 54 EE EE 

SC A Y EE E EE RE M oe 


ee 


《 41) , $2 M EE CE 的 中 点 。 诬 是 
回 狂 的 侧面 各 一 2 OO 了， 《1) 
HAREKAT, SR LE C ED. Br EUST SEE RAT DER) E 
3k Lions, ' 


我 们 把 ( 1) 式 绝 换 一 下 ,首先 
CHEM ( BEZ ETEN E =4/1+ (Ae) * Aën = l-cT-f'" ES Ae, 
BUR ER, 我 们 有 Laf E), R Eo ERE Ceo al EXE 
个 未 知 的 点 。 
KAME: NM SREL Coo, E Brbii cp H, REER: 


EBEN £o REBUREAE TC Cu) HE BIS BER o HARHA: 


HEH y (gy e Ke EG RE) 


BE 3! (£9) "n Lei " (£5) . 


TISAI CD 是 速 标的, EE 
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BU. BARTY ARABERE ND IE e, 恒 存 在 正 
$t». VETERE Il m" | «m 刻 立 时序 有 不 等 式 LAG) — f| eu d 
Im: doo, Ami, y dna RSC 9 IR, RUPEE dp] REX TEE 
EEE, AR oi ër EIS e 。 


对 别 是 ,我 们 有 : 
(Lëtze — (£0 | € eX If — fe) | so 
由 此 333 f| «75. 
-三 此 ,我们 有 


NM- P ahn, 其 中 enee, 
[X138 fh E Ni EA, dic ER en EL ERA TR E 
篇: . . 
Ze NM. CE--2zU fE -Hao IEICE Aen. 

OVI E Ke GENEE EHE EE 
A5 LER SEES DE CIE E, I e , AEn XL a se, t e 

Zerf fele LATE) am, sce 

MA EY TESTED d Be; 


spf C6 Dal i: Wé EE N EE i £416. 
T8 E prRER SOS RON E: 


E ZsLfCED Fed T+ PED Ap, 
RIA xus 
lim EI 22[ f C£) talv IF SED 4n, 


ERA, SOBRE emn, Dis: 
Bel FED talv IFIED Ae =ef (ED T+ f'*(E An 
二 2 sv LIED Ae, 
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Do, PARTIER ED D, seh 
lim S3 22 (E) TH PE) -dert 
lim $i Sus TT PE) de 。 
AMER MAREMA: 
[22 (OT PG de , 
HL IMERERIEAE, ES, 由 某 吧 时 起 ,所 有 的 均 适合 不 等 式 
le] «e Gn $ 4$ 0, 1, 2, -,n—1) 中 的 尾 何 数 , 故 
| S] Sean TET ae, < KE s^ LEE Aen 


— 92x SE (EE 4n, ce [TE PC nord 

二 基因 篇 党 所 有 的 dz 一 0 Wg 8 又 是 定 散 时 ， 积分 前 面 的 一 个 式 子 是 赵 
LBS NS. 

TRAHI RERBA RSS Mili CD Bat L BU. PEJA 
EE E 

PEDIG "C39 | Sg, 

HRA EWER 。 可 以 取得 任 童 小， HF 
SESS Kass, l 

Ej Ja, But ën, ETEW S ERAR 


. 8-25 ^ yy 1+ (4) dz (T) 


TEEN, 其 中 y 和 22 EEDE MRTE yo FG): as, 
公式 (7 ) 可 以 窟 入 
S—2s [ yds, (m 
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E de (Iz Gl! f 14 (HY de 


emt WUDORJE—ERURSNE y 
È [] 2E B9 BUD TS ES, EO SE P R AS a, SC 
Sk ds atb Ss 2xy， 就 是 
说 ,面积 元 于 等 施 2ry ds (B 42) , 

LIBE Fart 

` ” gët, 

Hi r-03220pBg-- i OX gbi. pm 
geng, 


ED own dne Ba. 
pecu 
BERTKEN | 
£x ds D (QD ode 
Dä, SEO 


8-7. ~ ETET aryl (a "oz, 
STEE 
oz. HE OX SEI AA, ponat mi 
[EET SIOLIC ERA 
i 
"(gy M 
rd, 
RACA, Sat BA MAE RR 
的 一 中 (图 42), 我们 得 : 


EN bc) aee 


eis ii o] ten 


1 & B ll 
Eprat f (e — y x Bir Ze, 
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- 


S D 


1. E ler RRE E HERE Spee Te, 答 4x02, 
2. OX ERAN vim dar AABE 2-82 DEN HIN OS Pe A RM FERE DT 


Titi. ' E 5e mai, 
(0 B. BORARMAN, GEIB OX ERR EL (a, D) Baan CERTE HE 
的 。 A aba aa 二 人。 
4. t& OX Em att (g — b)1—a2, 
BUR REA EMI 答 drab, 


KS VATA HERAN TAME ERREUR E TRAN 
5. SE OX WER u— 2 (24e 9) 由 5=0 goo MER SORRIDE 


CELTA wo ieee) 
6. W OX GSM zma(2e0s 8— cos 28), yæa(2 sin d ein 20) EE IR ang 
[A ar Hae, 


T. ARDI UR OX MERR = 一 (8 一 aia 0), yia (1 cos El STEE Daer, 
IK Or WTHR 162x707, . 

8. REB: ERR OX KAERA Aen 2In gi ysi E y? BI—HRUS SUNG 
ERAS Ze, 

9. BRE OX Ta INS 


(a) ye? t ac O roo & al 4 lait EI, 
( DO BIER 9ay2—z(Ba 2x)? BRE]; ft xc. 
( o ) 曲 粮 Bay ate SR. e 2. 
10. TAREA (1) OX e, (3 a OY. Gessner, 
IER 1 Za =1 e E abt- ZE are sin e; 
Se T n fi, Ae eni D geg, 
(b) z= gin " y= cos GE 60 mel. 
Ei ZS (en 25; EEEE a 


So MAIR RANE, Sg (oH 


854. PAEA ELA DO TE RR AO CENE 


在 849 viet EEN, TERNAMA REI IEEE OBEN, 
BEER. Sat O SERRE DERAS, Rer HC E ERE E, 
[Bl inrcr ph cb 0E XE IIS, E PRESH. PATER 竹中 ,可 
Damm ACBD (EFREN OX D ,党 其 中 心 由 O SEXES N WR, 
HERR MO (=y) BE OM (oo) BORNE — ELE RRE 
产生 旋转 体 OEGIH WIRKTE) SR, REET 
旋转 位 OO, 


H H. E 45. 


Sides. 当 非 旋 赫 体 的 苗 行 断面 而 稿 可 以 表示 篇 它们 到 革 定 点 
的 距 岁 的 画 数 时 ,候补 应 用 过 种 思想 来 求 它 的 体积 , 

HEE OX Ahsap a 代 中 所 示 的 物体 入 篇 nn 片 ,又 
SUPRCGEBRURRATS LIES. dt FDE BREDER rm, EERS 
ig E, fE— RAIER, EHS — Hu I ERE TRESI emt 

HER bm EIER, E ON OREA, dUPUS rn . 
BIRM, AER Ae ERIE o 

随 之 , fede AERDEN V opze, MRE V, LEES 
Hn EE Dn H Erën de ARED G, SE LS AE 
WARA: 
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V-lim $ Seidel feyar 。 (83 
对 -co $2] a 
显然 ,物体 O ABO (li 45) 8] EE OM Ein, al 
teram DEF MEELDE. TEATAR EE LE. 
想 的 。 
ad. «3 gt 
SI. SE A B al 
iE RE ` 
CR LEE EL CES (M 40) EE G SME ERA o 
EERIE AiD e A£ 在 OX SAL EJOT ER Dei Ed. MARME 4BCD 的 加 六 及 


(mt, DEE An ER e CO OPER. 
起 了 求 轴 了 五 ， 全 考察 平西 XOF Gë CHEJ, 其 方程 是 : 


r? y2 
zh o 


Bä rëm ui RES SC OD ef t: 


Wte mE XOZ rogum FGJ 的 方程 得 ; 


TA 
C= a3. 
a 


BUNISI ABCD iS: 


sbe = £1 un —- mf 


Web 
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RAC JR, FE 


y=" WE ache, 


f42. HAERERE S Ee 7r, 高 篇 9。 
$E sagt 47 RAER OX engm POR. IRSPSEBROQIN r 
eme, e 
AfPza, Bif ess brest, 
(WARRE ORAQ 的 方程 oi 2rx WER A BER, ERD Ce ER, 
as Zi zs FOE o 
RACER 


real il Eë drelara, 


ZEIEN Tea, 


1. EJS ATAR, DEE cO OR AUEINER Le, et, 下 方形 所 在 的 
"EP. EES E Eet, ST MENS BREES 
Bus et Sne, | € Be, 

2o EIERE, EIN OX E, LEE EE OX ph 
„EERI H a lbas E p= der Ee Een, BRATAN k 
E EN e Ba, 


s. Hen, Läb OY teg E Zeng 


Sei ru OR OF Dä, AE IS SERE BH ORTOS E 
$85. AI ECEBAUSHE.IEBUEER 
SE 5 44 rm, gite EL HE RESI RARE E OEC UL BR 09, 
igi d: 
第 一 步 DRET eau Mën AT, 
E WES JV RE RU EERE DOS dag P CED dab OG D daa 的 


LE 


por GERS RT: 


O SR gen, BARET Bal ED ENEA 
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r-[ DG). 


SOA, SE br, ARRUE ($ 46) ,也 就 是 ， Amt 
多 (Dd nz Ab, DS, Ae, WE, MAE MRENE 
WRR, HERRARNAS RETRA CHE, MAEA: Dro) drot 8) dart = H 
HP Ena) ita ZA RR, Rz LU 的 贤 念 “很 祝 台 的 
KREE ME 
EE EE Sans 
PAd: 
HERPA o 
1. nie d  TRSIENERE 
Wü, B, Ha cy Ha i (1) 
HegSIPHEHOCY TB EAR, MANERER m E iE Tag. ESI 
ftf Bëbee, d Nimbus. TES CE 82 2 fib fi I RS. 
lal<s, fele, dye en deles, (2) 
REESE) RES Eje REG 
rfr tp STER ESL] o, As P ven e mun, Tore DE ES ho 


SEAE E ROSUDS PET nsi aL, as 2, Jež, s, apt 
偶 剖 在 (1 ) 列 中 舍 有 一 定 的 位 置 is MAG m REOR SR, CS 2, ERES DOR 
wa, 28 RRE m Ee, DEN RER TER ETIR E 
因 坊 我 们 局 有 /一双 一 1。 所 以 , MER CL) RER EIN H (MER ES ER 
E)E E EE E, E EREB RAT o 

2. SEHR PERPERA IRE 


a*, B*, y*, WW a, 


ge RB. Yy ox Dn (3) 

. op E D 

33 efi : PE E PE WW T 
T&x 565 RR Uh E, RS AAEE, ERE TR EU DES Ah DER, 基 均 句 高 

gu, 
B. GSE AASER h 

o, Bs, Ys 0m. H 

(4) 


mu Pu oy, "e, Ay 
RECAIA 
amg, B-p, ysyN 0, A, (5) 
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AUS SIEHT RUD BUDE, SHERE MT 
bar, B*, nn, n* EE, UI PETERE: 
gra Lon, B-B'REt, By", c, n-msHdbat. (8) 
LAE: 
Fi iate nn a, B, y. n, n SERERE a. B. Y. nns D TIE a, Bs y, vH 


SERIES, BA EA e ARPITA, 
gesi ko, B-BSHBR y= +y", o0. B-wda*, (6) 
32135] RTE Eh ne a, Er yt, ee, Us BERTO RED 
a, Busy. H 
dÉRRSTER a. B, y, rn, a SEPAR EE, 
XR Seraing. RECS bI 53 


VE e) 
£i, ZA f WW Zu (T) 
EELE TAA 
RA oan: 
£ lsa", ZB im, fev. * x Tee, 
RFE: 
ama mt, B=8 pB", yay yy", ce, H= uR", (8) 


MERE ESSO ( 6 ) rH SER ELER, RIES SEC 3 PRR EATA I STRE OLOR RS FL 
Bs aa", BB", Suy", en. ua" Spa, B, oe KEE FEE SOM 
WERE AREER d”, B", y", oe, n" ERDHI Ah gis ab 

d. BS EUR. 
基本 定理 1o LEE o, B yon i, REEE ELSE Se ER 
Le 

GAME CH 
的 。 遵 堪 示 了 ,我 何 有 竺 式 (3 ) ,其 中 a, Gi, yt, n, n RASER BDE ARER 
IRER e, 60 t ILS BIRRE OR RE 


Joie, [B lee, [yj as, ce, dE" [x88 (9) 
EC EH 
a'—za «aca --ea 


Se B « B'--eB . . (1) 


p! — ejt uz HL 


——À &Á—: om m pc 
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*miume mSa-tXEa-macmaLtema, 
由 此 得 : i-e< Sine a 
Ri eCEIEAECRREE EOD Beds iro ur 
lim SCEB EY ebat 一 (t) 
HE ye) ° 
MESE T RAA a pP" Eee e atty, RR Sp E EA E 
ARE TEN A nti (TERNER) 


5. KIER SCH DUNS MEERI, B 7，… #4 ARARE- LARRE 

HII. STREET, RERNA Sara gë a B, y, 
^, HY RISE P 

TR MINEN debyd ete EE ja 十 [时 十 
Hylet el EE E FUERIS 
. ial IE IE IY E jp mA, 
(其 中 E SES SO 088. 

基本 定理 Zoe me Dm Ee te, RT PL ES 
Zanen, TAE SPP ff. 

HA RE cc B[dgey-eeks et ënger eren, WSR dim o 是 我 从 要 求 的 。 
zen, 0 GET MAU GUI ner, IL been, teg, 

la! - 101 Ial den e] ef, ag) 


Eh K 是 一 个 应 的 常 就 。 
KAUEEDL a, PY u RR, B, y. D Ein, qi" — 
E T dir: : 
ga Eee ua. 
HAN pit ie dS AAA ei, 得 
g—ag'z«(a- 6) (IT BOE Cr Y)Hee (s (13) 
由 等 式 ( 8), 招 : 
gogo, Bp-p=o—PB, Däi pon, — (M) 
Za, p", VW ERSE BART, Zëss, OO GU 2, 67-0, Vd AERE 
起 ,我 从 到 不 等 式 : 
jaie, [B"]«a, < (15) 
38 (14) SE (15) zx &-ppttoge E 
lasal celal, |8—8 |l, cn, 人 一 下 | esee dal, 
dei crest tais fa: 
ja-a' E IB- E Het |a l| RC kille eebe o 


GE E 123 


55— EE 
lamri «ja-a'l-- B7 P] Ht Ime 

WEER de), A. ` losa] zs o 

DSERRZR.Re EERDE 

lim(v—60') 0, 
uti at lim ass lim o e 
CESE) 
6. See MTEGA RET HNR ER ——. 

Ste S oben, PAT ERG ess ho 

KELE, RA IgA RIRE REEE E ELS PHI I) SARAR E 
SEUN REREKAI ANERE AR EP, EC 
Hik: 


$66. 重心 


ERIA n DOS M, Cts, Yis 232, Ma Lea, Yas 22) , tte, Man m, 
Yur RIR BREA RA EA mp, ma, … Mno DIE ES TERRE 
此 问 是 不 变 地 联系 获 的 。 和 村 MDEE P Kann, ECKER 
mg (9 BEHAE, SARE, o SE — PER. OI EE 
的 质量 m, 等 其 其 务 偶 人质 哑 的 填 量 之 和 : m m tme ma d H Mai 
EE ee DE E TE EE E Phe 
JJ SE SEHR ;坐标 按 公式 


g= A aper NR Samum 


Mat Mati t Mn TH 
y ay mss E i Pag È myi (1) 
` qa Mart dms m 
z= mirst matah ttt Meaza — PALAA 

mit Mat: A-0828, m 


所 决定 的 点 Eee y, 2), JERAR Mi, M», tt M, TER 
Zb, DUREE Sk M. REA ER p, ELERCRLSIOR ARRETE 
ENEE DEN E Cé 

A x, y. 2)38 — RÀ HERR UR Mis Hs, Ut M, 的 重心 。 
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力学 中 又 证 明了 : ent RE En, 但 是 , 车 把 
吏 系 统 在 想像 中 分 篇 许多 小 部 分 ,而 知道 了 每 一 部 分 个 别 的 重心 时 ,其 
整个 质 加 系 入 的 重 必 仍然 可 以 用 公式 (1 ) 求 出 ;不 过 公式 中 的 Mo ma 
to Mn, i ERE CR RR EE A M e, 
a: 71) Ma Cto, Yas Za) a t M, (Ens Voy 5) s 现在 应 是 各 部分 的 重心 
To l 

TATATA, HS, Direk Lët Y o ER 
系统 的 重心 的 方法 , EE Eng. HARES. ALEAK, 
RAIA W RA SE HHEIS ELEE I HEDIORI EEG UT DE, HUGE TE A 
CT E 

ZEIEN EE AER ER ELE ^0 Seege 
BENE BUETI— raar, Ise SE p, RERA 
TEE B 
dn RES R CHER ARARA E, o 篇 其 空间 容积 , o HRS EC dE 


E MRAMA p 一 于 ,由 此 ,mp 。 因 此 ,名 力学 概念 质量 和 的 研究 ， 


就 波 色 针 正 比 蕉 它 的 圾 合 空间 容积 的 研究 了 。 、 

此 外 , ERER SE DT SS E, 常 可 很 快 的 求 出 其 重 站, RASC 
RRRA PEREA ECAR GA). DERAT 
温 形 的 重心, 是 与 其 毅 何 中 心 相 重合 的 ; SUECHRN RE D 48 JC S, 
等 。 

ARRE, YEJERLELERDUMUSOR E ( 它 的 重心 ,是 我 们 要 葡 求 的 ) 
在 想像 中 分 肖 评 多 柱 小 部 份 酒 些 小 份 就 取 仿 简 日 的 放 何 元 素 9, 它们 
的 重 尾 是 很 容易 求 出 来 的 。 然 钙 利 用 公式 《 1 ), E UR E 
4. RORIS, 亦 印 令 小 份 钴 限 沽 小 , TLE n 无 限 增加 ; 在 极限 
下 ,我 们 就 得 到 如 模 系统 的 所 求 重 必 。 取 极限 时 ,公式 ( 工 ) 中 的 和 就 多 


Vd HEH $ 55) 。 
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BAST. WER RPH: 
[sim 
emm (2) 


E 


A ent ungeet un 的 ,期 可 有 
m—ov, 其 中 是 常量 (一 整个 采 菊 的 密 庆 )，m 是 读 小 份 的 质量 , v 28 
Abu, REESEN den pde, 公式 (2 DEBER: 


p SE 
e| do 
同 楼 ,又 有 : (5) 
l d. - [ zay | 
po Uy 
其 中 V ORFEEDRG SEN SERIO stan em SR, REN ED. 
FUEBHSEHUR UCREUS On, ug Heen Ho 7 es eng 
ZS BHO CEEP ZHRLIBIRO én. TEREE, 过 个 比值 就 
TRAS S EHE, EZRA EMH EAS JE d EE 
REIER p, Case kt BA RE HE. TERRE RIE 
p 27, iii p IRR UOHCR GR Ko DEBER BP Cn, y, 22, 
也 就 是 说 它 是 一 个 画 数 p(x, y, 2) 现在 就 不 能 从 积分 号 内 取出 来 了 。 
"TE 2 geg 


od Ga 
-| e a p um [otv (4) 
[a Pe pue 
NR 
SZ mp ETT E, RU d TERR DG 的 具体 休 件 来 决定 。 
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CG UE E E E GET is 
$8 AFEA 4S (HD45), JA o PRR iE 20: 
Y dm — pda e 


A ML - f ode 


nd f eas i "e 


EE BE HEHN, IETS, RENÈ 
8 y PORRE s BRAF, UHR ed td, despicit 


d T, ds= dym - Zë, ARTN 4 点 和 懿王 是 5 的 起 
48. Bb. ds EP, dx REE, m dy BAR, 
fub, Jess a dy- at, Joss a ärch, | as= T o 
BAA: =y, 


A. RAL pA ARANA AA EET: Tum s 
GE 
解 在 现 相 的 情形 下 : 
dinzks-ds, 
ETER ATAG, TEES ZE Bic 
Se DR, y-asing, 


RER 


[sd L GO pocos od Ee y, 
ER 


d: 
sa TT 
PT "a i d 
EE | e esnodo gy 
y= = e | X 
8 ds feodo 


£13. PORRER Vid, OX SERE E GK 
ETC 49) o 
SS ISEH n bd. BIR yde, h y ARLE. Dio XR 


O FORT, MEPER ARRENAR EREE 
. BURIAL ARE T FILES CRT EIER 
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BEHE RITA: 
dm= py dr s 


dc = REET, REPONEN R SUR Ap dices (2 2)s 点 ,其 


fire, 2 quB y, 得 : 
L ty đg=2p" dy siðr= Zell, $5, 
t P yr zl, does mima LER 
P Här Sch L hdi RI DEEST 
之 ,条 所 密谋 SIb Hae, 
z= y= Eo 
0604. speit (M 50) EE OY. Séien 
xgHdpgo, S E dg E ei 。 
$4 MEA OY gii III n EET 
Sis RRGOCIREU HERAUS sid, DR 
m= Pry o 
E EK EECH 
Zerf, ut, TIRE Kar KC OECD t Ab, p 
denge, E A ES A T 。 m o 


sl wem) Lean g zeien 
[oe ` [e E "T^ 
ELS. RAR PERAR 
BO DURER OY WAE E ARAS E BIRSENS 2rd, H. 
am=2zpr ds (p ERO 
MCCC RR T ae ebd 0, VM HEIE RA des EI qo, 


123 TR A Ka 
" m 
Gl IE HORS PE RERO 
l. cR OX gE PE 20 pu^ — 6? ZS CH (o. Fi 
2. RANMA ci ey E ox ta Erin, & (o 2). 
$. ER, mx —Rmu Df olaWEueb —w (25. 2). 
4. sii L- 1 puli veo, yb ERAGINARI OY MM PS E 
fund» 等 SEHR 
6 RUR OX M, Be vr OX WR NOATERA e 
Fdo ZS gei 
6. 5 — BERTA HURTS CPU ETAN XE 
st € (T, 0) ech RERI a 
H 


19. 


n. 


na 
19. BRARD: Eet, EIGRA < EARE BBR A S 


TEER 


. RESMA ?一 0 天 s= r OX HARRAREN E. & (X. The 


z' 85 


ox ly. ROMENA Ro —m (2,2) 
. degen uo lef Hl th cmo MNN oa PE EITHER o 


等 (GR a(ei4- den — 2), 


Sir "deren de 
HUM EE o cos? p, y=a sin? o DÉI mi E 


等 (Lët. 2500 
Bir’ 315g /^ 
MN 


EE IEN Zi, H rpg? 及 0 了 BÉISE 7 Ob. 
ES dlath) ] 
8x" ax ? 


RPR r=a(t— nin i), y—a(1—c08 2 Jr db dE OX Ni EBHRARECHHBUJATIAUME - 


* (se $a). 


(a Sp 


sm MERKRA, Gänn 129 
14. BREET vi 202 cos 26 EIER REES 
答 St EI, 


10. PEED: EET ni Let EUR EE dr ben — nM d ERR ES, ERE 
BRA E BEBE y T 887 [1 78] Je RH ESI o t ER 

16. DEN: BOHUT E BDEC QREEIBBENT TET E eg 8 D PER ARRELELSR OR 
EDERE E EE CR 


$67. EE). W 


REREH E Err EELER EISE WERE TEE 25 St ER 
CH 

B ABCD (A SDAR EHN R RER — 807- Die 
Sërpëen See AER. DEELER 
HERENEAN, Saa ën 
图 所 示 , Be OY thei 
将 AB REDE n WER, EE n 个 


A A SH 
t 
7 SE 


AEJE Au S) 51 中 所 示 。 一 个 短 形 (如 EM SE Eh | 
上 矩形) 的 面积, 2 vas. BEREE B Ge 
EER IRPPUOÉIm tE ERR r BKE 
(OT H E 75 E - wo. 


ZS cy A20 ， 式 中 wk DERE GE EL HARREI 497 
pap pa, 歼 由 此 可 知 , weide 是 作用 内 板 上 的 压力 元 崇 ; 因此 ， 


BEBE 480D 上 所 受 的 压力 P go 
P=lim wendeg f pe, (8) 
实际 上 , 按 公式 5) 计算 的 时 候 , Mtt (ENEE) dd 
MER EE ET KERR, 


EC CEA 7:7 (—w), 


O (REI RS IIRUICTE 9 ERUER 2] , RAR AT Ree, TSE A Ha bien 
PERRAS S UH] DIEA EA GL t 


130 . "9 E "n 


A AEREE, EA 6R, k FATI 
闭 , REENA ARREA EPET 
AEH 


NE DHARE 
pyg, 
ER ya EI, M me 1000, EXIRET ÉL 4E 
bl8, est! 


iEXPEGASARSCOD, BUS OX aiti 
Pint Se or BEA. kapp: 
1000 e -F dam 


=[- 5 000 (9 一 exp 9000 , 


m 5 HANNE ESSEER A: 
P-—3-9000— 18000 公斤 。 
4 
E 题 
1. AER, IEA Sk, EH 12 e, Laune, SE 
Rp, RESENS Zk. 答 1056 Kj, 
2. Age, ARTE 400 米 及 100 Ae JUR A Ar 
BROKER, ERR Las, e 40000 nj, 
3. pe, e, 鞭 球 必 在 自由 水 下 于 下 10 3k, RT LAZEE 
P e 3600002 公斤 。 
as BIER 


r, 


Sex!" y(l0-pe)ds, Hth ds= 

5. TUCEME 77 E 575 8] — t , i LES — aen, 则 所 亩 力 所 和 作 

的 功 ， MEERI EREM ep G DEE En ES, 
so AE RO ELECTI EURAN, MAR EE ER tegt E RAE 
LUI TEE 至 a 分 篇 n 份 ;第 假定 在 每 一 个 小 区 关中 力 是 常量 , 例如 
”等 内 力 在 读 际 辕 中 任意 一 点 ， Pepp je, AER, RA Ods 

就 输出 了 功 的 元 素 , 而 方 所 作 的 整个 功 量 WERE 

Welim 3)ds- |" Kods a (6) 


sm —— 


SER Gaata, SAR m 


JUTEIH JJ SLE B E, HEMER O S RY IE HS 
35); xz, BHAEIS ES IS CTRERI D. 

fü BILDEHHESE S EPR. ROAR RREA RA AR A (UE RAE He, 
GBA I NORSPRPIDEGITISS E 公斤 。 

解 ” 亚 中 所 作用 的 力 ， BARSA er, 其 中 BEEE. HARME 1 kën 
4$ 1JT.EEz— 0.01 RB, Ermk-0.001— 1, Hani 6-100 ,. SRSEÓR CP GHUEUE 19-0 fif 
Hicpm0.05, HEARRE 

r=” 100 geb [ 2] 0.125 公斤 来 。 


z g 


1. HRR r= et LEE EELER, mp e DEE t AN BAR. KE 0958 DE 
I3 ES PURINA 4 二 0 mE rca BEES, BR TER HS 2 o 
s ET pa erh k RAAR 
2. WPR ES 0p EARRA, E DG HEE BIS AME Gg h DÉI, 
&  2.80x1l09x Gm, 

SER RAES, Mahka x BOMPTUEBT 
mium. EESRBCILIIESER xy EBEN E. 
FREMI EA CA én e ré, GEES 2). BOES hr 
T owxyr, Kurt Rene Rr. Sei DAS 
PERERA DE, H'Zzpkspääapkogé (28 OX 
DÉI. 因此 公式 (6 ) 中 的 力 , 现 在 基 wsym. DEES 

Ww p ryda 


SR EINAT R AA E 


54. ` 
BUTS DEE 
Ui a SHICRIR ATRA m RE N o Seit am N MED o 
N BORERBRSDHSRIMIREI OGI MAE de, BREEDE eng 
M, MOOR dz 的 质 其 是 学 "Gz， DR ES D, 
iaa, REGE DOE GR Te: 


132 " Es a 


HRAM 
“a= si ED * 


DA, N 处 与 查 的 元 素 dz 之 并 的 吸力 等 页 : 
an, ds 
Tetange 
Arh 0 483 Bt, ESSA ICT PERI pe, Save bigger, Km ge 
HER 2-02 r= 3m mp rtp: 


M 
f 5j mdt Nm [ dr a M» 
0 (rta? — t jo (ria)! —— a(ad0^ 
RHEE Spe ON. ZI IO rhe REY <“ 单 亿 县 的 地 方 , 哺 就 考 求 直 择 
GIE ) 答 o Ae ban D, 


Wiz. RRE EISE DEA), HOEISCRS Tko MAE h, 底 沾 得 是 
v, DËSES E EUER o BUT, BUSSE ERT, 
5o 

fü ORGAN EEUU ERTL D, Bun HUMO DERE SE 


bs - 


A e gr HERRKIREU) di RE H yA TA REDT RHSU ERE, ES 

Ie : D; r, 故 得 : 
[NETT 

BE dt 暑 间 内 ,流出 dQ EAk, LTAT dz, ZER 

ESRA, EIL IRDREHIBUUKO NEMUS ev 29x RER 

B BUS o, AER (n Sos) bt Et, Base di 时 间 
再 流出 的 水 是 : 

des Ga 2gz di a (a) 


REE d ERI Pap HIE AK AEREE AE HRE SEL SS EEUU, S. CS 
dz, Hib, 


2a 
dü ds SU TNR, (b) 


arire 


dė aE b HAE MEAE di 水, 得 di = WARJSG -， 由 此 得 : 
-f ari — 2orRZM 
odg 2gs Bavag™ 
H3. HAEA HA pR, ARER. WARRE 加 ER 
HE o KERRE So EE Dë Zo l 
Bb acm AB. dv 3A RUBORE 2g ac, o] È 7 dH T PRAG LER er 


=. 


Zb. äi eng, Sanem , 183 


Br Ne 
Fill po C ez pom ec Me t p I, HUBER TERRAS RI WO E 
为。 及 一世 CARERE Miete Lat, BATE de HENIS E 


D ÈY EJ EEEo 


外 此 可 得 raf” A xg", 
Ze H to 


证 


第 五 章 ”公式 积分 法 的 各 种 方法 


$58. 5I 


ME, RIRE, EARD ARER, 0 DI M IR E 
Za BCE REES Rb EAR EES spe, Ai 
Ce E 

RES Se ëtt: 

(a ) 分 部 积分 法 ， 

(b ) 麻 用 有 理 俘 式 各 分 法 的 理 竟 ， 

(ciega. 

第 一 个 方法 已 在 E TH IO RR Jd 


$59. 有 理 分 式 的 积分 法 


有 理 分 式 是 过 种 从 式 , 它 的 分 子 及 分 母 都 是 多 项 式 ( 整 有 理 画 数 )。 
LEE RE ee E lge eet eg 
4t.28 — UR £r 363A, LU Jn: 

4 
A T” He PARET 

SS SR — MERC SA, DROP REOR RE, HN 
48, Zen DE, MARIANE GET ORCI E BEA 
法 。 
AUEEOIGE SEGA ,常常 必须 把 它 分 吉明 多 所 名 “分 项 分 式 ”( 简 理 
”元 素 ), 亦 朗 把 原 耸 式 换 成 一 些 新 分 式 的 代数 和 ， 党 些 新 分 式 的 形式 二 
BUHEJÉEMASUESI, TEICBGSOREREBIT, 假若 我 们 会 把 分 母 分 
解 需 实 因 子 (一 次 或 二 次 的 ), 郑 末 伯 种 分 项 妇 式 的 展开 是 稳 可 实现 的 。 

第 一 种 情形 Spe Zem RIENT, RESPE 


RER ARMENE ' 155 


, ERT ARIA: (wm) 中 每 一 个 不 重 被 出现 的 一 次 因子 ,例如 * 一 4 
都 对 详 了 一 个 分 项 分 式 -全 一。 过 种 分 式 可 以 立即 稿 出 如 下 : 


& 


EE 


g— a m 
(22--3)dz 
uio Ie Dr? 
M DS8LBHIA s r1, 242,8 


Ort? -d B e 
(13) 4-8) CIT RE. . (1) 


其 中 4,B,C RRR EM WODR 
w48 A(z-1) (e 2)-- BtetäiektGta-, Dëse 
(+ 了 HOT(4 二 938 一 C)x 一 24。 (2) 
BERBERS, RERE, RARR r R RE RUE, 得 到 三 个 区立 方 


m: 
A 二 2B- 022, (8) 
-24 =f, 
MZ RA: EE 
HON E NECELICA CID,RM 
LP -=-- 3 4 1 (1) 
z(zr—-l)(a-F2) 2r 3-1) 607-2)? 
Hb 


924.3 3[fa B dr if dr 
[es ;[244 ES) hgs 


*- map dng) lia(e2)41ne- ROCA PUN 
g à tg 6 F 
r (æ+2) 
ZER ES LEET MA E T ERA hR =O, 8 2— —24, 35 
4m do XE ool, i 5m35, A B5, Ko flee Ch 


U 
1, [EVA -In SL. 
SESS C qup 


o ME EE EN Mr ————— 


186 ' Gi . E e 


2. [| S52 neH) e- 2)]e 


Let BEN 
s. Iert H6 o - 
a, [519-8 a T ET eant ETC 
à [Dy -$- e ai uut EE 


ta- byty (y—a)2 
ee 


(HPN ie (t—2: 49 

| t(t— p) (t4? In (eme 
(252 一 国有 1 pë 一 /全 l wi - F c 
be 2/9 Fmd 9.8 Ska 


第 二 种 情形 夯 二 的 因子 会 县 次 购 ;但 有 此 是 基因 对 。 在 代数 


Sep BERIT QERESARBR Fehn SR, 
SUE Y FED n BARAT 


L 
KEEN (æ— Aer üt ur 


其 中 , A, B,- LG 
Deeg ere 


A da n A 
[Kec (meh O 


2341 
WX z(r—19 


B BI-—-LDGIIGEB.gES 


32-1 二 B c D 
z(r—-1)5 SCH EAR 十 {x-1} + (s-1)* 
32.4 tai; FK . - - 


Ppl = Alty Br4Czr(r- 1) Dr 1): 
—(ATD)zp(-84-O-2D)224-.(84--B—C--D)2 4 
ero bonne, 28 bo Ge ER | 
4 十 Drei, 
-B84 TO-~2D=0, 


第 五 章 KDE IE 18T 


S4--B-C-4- D=0, 


— A =1。 
Kiz.4 4 一 一 1 Ka, Cal, D—u.dde 
ERE 2 7 , 1 a 
ie i}? ru rl KC EE 
TIGER 
Pos a - Í in(z- D-LO- 
Joere zT uy BT DO 
x (x—1) 
一 i-is x 十 Ce 
S 题 
dn 一 1 m2 
US CD -r+ tos 
tr- jdr 08 (z—2)? 
2. Ire Atten Sc us E uL 


dicc REM E 
e Pent TË 
5. faa" v yia 二 Co 
5 [otmccuecs te 
I AME i A 
8. [ry ; trm In (mmen SE AC 
"jt 


第 三 镍 情形 TRUR —RIST-, 各 种 二 次 雪子 都 不 是 重 因子 且 
不 能 分 解 般 睹 低 数 的 一 次 因子 。 在 代数 学 中 已 疆 明 ,在 造 稳 情 形 下 , 灿 
RIR FE) 中 每 一 个 非 重 的 二 实 因 于, 例如 eiert, SETA 
A 
Art P 
2 十 2 十 9 


133 S S 3 


”和 种 分 式 一 般 可 积 从 如下: 


Ap Ap 
j (rem y (nt 7 dB) 
z?-- pr -- q z*--pz-d-q 


[artn P, ss 


Ae t AP -Æg 
o) : Co) de= 


ike +P) Aen, 284p. 2B—4p dz 


他 prcaq Jeezy - +( 


[把 第 二 个 积 牙 的 和 分 母 配 为] 


EW 2B— An Ze Lan 
RENE emean 


— teo 


BEKE: 三 项 的 二 次 式 s)- pag, ZER, 不 能 等 
RE, äs g, BIER RAR AC 2 十 pz 十 
cq—0 RHAW a., MERARI S RI S 也 是 衫 的 了 。 
省 样 我 们 就 会 有 恒等式 : 

23-- pz b ge (sas 8), 

BE, dI ELE TIR ite Lo Breser SE— 
次 因子 的 。 

EH 三 项 式 x 十 px 十 9 不 再 能 到 号 (和 否 居 就 具有 宝根 )。 
Dm: Zeit, RR RR RER (ERR mm "eoo DÉIERE ` 
的 )。 

TRAP PTELEEREDEE RS RR Y MCPUPUME RT PAACIICOGE IRL Sc HS 
数 ,篇 出 InCz*-- pz-Fq) , fi FP roc Eri RESA, 

3E SON bt, 我 们 一 定 有 不 等 式 p*— 49 «0, WEER do 
-pP >00 HARA IGE RAS Ic LAORE VUE ROI GE 


FIR GAMAE E 189 


Prater, REKER P EMER. 


S al 
& d Te 
s BEES zr q2 4 9 
通 芬 .去掉 芬 母 , 得 : 


4 一 002 十 4 十 50BY 上 十 C) 一 (4 十 本 32 二 CE。 


4r GIETEN, 得 : 
4+B=0, 0-0, 44-4, 


由 此 ,得 A=1, B--1, Gest, 


4 LJ zs 
S Pd om AH ° 
nz, 


-Inz- LInGtE4) +m esI er - 


Li ` GES 


x ao 


Adr SE dr (o rdr 
E 


| ds 
1. Lee rp. 
lap p au. 


` (air —— 2x45)? 
LASS eege ln 2-1 +% lretan-É 


$6. 
SCH 


A 1 
8. Er Lt: " ER 
这 DT 一 -garetanad- C. 


f i at _1 
d Gert = ilm EEDD 去 arctany 二 Co 


(x5— Gidr x4 3 
b. dese arteei Zeen 


i, ED? I1 r- 
6. Lë p tagi t are tan RE Lic, 


f3zr 一 9)or _ a2 4 Ej 
T. LE =m EECH 


: ztd 1 z—-l Q4 
EN | a 5 十 KC 


4dU o d qu UAI HÀ TE ? 
"eech In ee qt 2 arotan 2-0, 
du 1 yai 1 , ` Zut) 


140 s A & ! 
ENERE SPUR -KAF iE DIT BER 2540-8848 TE de Bt 


B DT. ECC b REH HERE, ee YFERN, TEES 
Sat breit n TEGERE Pn CF pe BS 


rn Ten SU A: 


.dz 十 吾 十 Lr+M (A` 
CC E 


EREM 4 RS RE EIERE, 

ZEN TI. USE RAUS EE EES a 
的 。 

篇 着 求 高 次 项 的 入 分 ,必须 引用 所 谓 " 箭 化 公式 ”: 


fetay a yel rcr n P fries] ® 
有 了 省 个 公式 ,我 们 就 能 把 高 次 项 Tuy 于 gzyr EA, (SE 
SCH oe 的 积分 法 。 
以 者 可 以 直接 用 微分 法 玉 浴 明 过 个 “简化 公式 "(BB ) 是 正确 的 。 
Vp TERNERA- TEB LEIAR ARETA 


HN WE: 
s eppqor epa D qo P ese P) A rien, 


RPE Au p 0, ZE er bou, Zum =0, RMF: 
2? pstg=u ta"; 同时 da--du, a—u-i., 
Ei, RETE RI EARR SE FIER BIORTE: 
Ae B A*u+B* , dr  2udu 
aye Kc (ut pahy 9-73 ta 
e du dlu taD * 
+8 ta Heus Ie 


a A Orbe * Be du 
2d —n) La Aan 


FIR ARMEEN E 1 


HERRY EL UB CISSECBO, A Eh bn AC EES ELE 
ag 15] — KC MIU TRIS Ep ORBI S EHBÜEECUUER—IY. Hua 
简化 公式 应 用 ”一 工 回 , 题 然 ,我 们 最 后 就 把 积 代 化 需 需 指数 mn 一 1 的 情 
WT. MERENI AMS, CERERE RIMAT. 


BE, 我 们 可 以 把 (4A RRRA, 除去 最 后 -一 项 , 但 它 的 
稿 分 法 已 在 第 三 种 情形 中 普 巡 。 


LS 39 9 59 


LEE CL 
E E ER EE 42 
p In (234-1) tg SH Ee tanz e 


D DES Xl 是 二 种 因子 ,我 们 峙 有 : 


263- rS nn 4 Cr4- D 
EDE T GRE T tie 


382 dS EE 
223 p a- E322 drt BHAD (£21), 
BIER EIE, FIER ri ARA. SE OL OR ES: 
A--i, Bund, C=2, Date 


Er: 
Lëtz 4, -24-3 ax 
KE 
e 


7 — TERERAA IV XR 58 — 00 HUS SUROH MR MEZ S (B) , 
dn uu, d=1, nz2. 因此 得 到 : 


Sr8-Dr-q-3 A 1 8 x 
MX d inG^ E) Fior lr +aretanzj+c。 


RRR EIS BUR 
sg ULLAS BUYER, AI UT AREA RB Nana 
EMAER) Lä Eent BEER, Ju 
EAR ER RE REDE M CR bg, SES Dan RA 
整 有 理 而 数 及 分 项 分 式 之 和 。 该 和 中 所 有 项 的 形式 , 都 是 可 用 .上 述 广 
法 来 积分 的 。 由 此 得 
定理 ”每 一 个 有 理 高 数 , REEL REES R 
RED ORI De En, RRE S 
mm eeben, CUREN DIE DEEPO 


(x3- 52. 2)d v 
Wd eme 
O A GE P EE.UU 
+ 0 A4rB 
GUESS 7 (424-2)? 


Cr-4-2D 


T sip? 


进 邪 ,去掉 分 母 ,得 : 
Sisi Ari B+ (Cr+ HD =C DR ( A--2C)x -B--2D, 
Ke US OR EGO RR 
C=1, P=1, 44-2C-0, B+2D=2, 

由 此 得 A=~2, B=0, Gel, Bei, 
Hz: Ea M Br FEN 

t (22.-2)2 = Bud pm 

: (Hete — 

i: GHEX)9 T GEBEN amt]. CSC en 


=- jr tpe 13) 47 arotan C, 
rdg, 3__1 
Teja "cet Ve eng 到 于 aretan Ze të 
S9rdx =-1 i 
8. EES noD Fin) ta TE 


ALEHS 2 8 ` 
LE ae SORS; APS E 91n(22--8) Le 


(die Seid "af iy 
MIC "erem GI +n Fi taretaneht o 
 Getäiés _ 13s- » 

Gei Sta ESO GÉ- 3243) * Wa dii tan T. Sie, 


or 


860. Däi Ak 


E Lët ELESGDS: 所 有 的 有 理 西数 CER), 都 可 以 积分 出 来， 
只 要 我 们 会 把 它 的 分 母 分 解 需 一 次 及 二 次 的 实 保 数 的 因子 。 玛 锥 非 有 
涅 画 数 的 代数 西数 ,例如 包含 根 号 指 代 数 面 数 , 那 就 ( 相 浊 地 使 ) 只 有 一 
小 部 修 是 可 蕊 积分 出 来 的 , 亦 朗 上 共有 一 小 部 分 具有 可 以 用 初 筹 画 数 事 


Bra Gig ër 148 


Sum. gn, 在 有 些 情形 , (IR, SEIN, EURO CAS CHE 
GETT EG, 

UBAIHBI-B Uo EL BNCRGI D RH AARONA R A 3 
. 画 数 的 积分 形式 ,得 征 方法 称 希 有 理化 方法 ， 

过 是 积分 中 栖 重 要 的 一 个 方法 ,我 们 应 当时 论 虽 一 类 方法 中 一 些 
最 得 要 的 情形 。 

微分 包含 e 的 分 数 血 项 约 情形 HE = hn REAREA 
GEET EE 
e, de 及 每 个 了 的 分 数 需 项 都 可 以 卖 迷 怖 > 的 有 理 面 数 。 


LEE: Lë 
- ER 
E BAJE HERD A IS 12, 
atat: ` Xii 5 
EN: dr=12zlidz, os inis, (blu, 
BZ, 
Lë a [25ra fen maza 


= mpos ð, Poi, i 
dd pO 397 Wd 


E 
TF 


CERAT e RER e tyt, b z 一 2 

3E REPRISE EAA EARE E: 
Lac a^, 25, de, 

其 中 a, 8,- RAAR, Ræ, y, zyn) 是 字母 L, y. c, dE p D: "A 


微分 包含 % 十 bx DDR ODER ei be 
a +tbr=z*, 


To 


Sdt, TEE, DE E, AP 


AHWA., HA ERRE c. dr 及 每 一 个 要 号 (前 每 一 个 e 十 到 的 
PRESO RER = Ga, 


144 5 E: La 


dz 
N k ——$— — — ie 
| Q42)3 +a)? 
M OR lach — 
sj drm2sds, (Laien, Oase 
de PEREI dz 
之 t= -2 = 
na ev "rz Tan 


care tan 2--Cz:2ave tan (1--2) *4-Cq 
LR EL tE e ]。 
3E E ET rA PEOR REA: 


fellar) CRY Je 


Jub RB(v,.y.2,-—) 是 字母 2, y. 2, FHER, A o, B, e RA 
Bü mär Eden EER a, BI AME 


ZS. ~- 
v 时 
1. [35 e$p noi 1340, 
säin 8 
2. tt nae nd, 
s. T e cas EH Ae 


steif ` Geht) 


NEC 
(aqui Ux a bs 


5. [ost BT 22) o AC, 


MEI a, 1 z4i- ) 
6. Rass a+ ltt at 1--AIn(A/z4-1- 1) C4 


d: 8 à i. — 
z. Le Bern S(24-1)  -3In(1 4-1) FO, 


Kaf ER EECH 
8. | B+ gare E 


MLE AARE 298 ` 


o. ka Pe E (42) zz 5HC。 


10, -za ĉr- fa A (R3 C. 


vata 


861. 二 项 式微 分 
SS et RTR EARE 
Jae Ben), 
Ep a Ko rat, m,n X p 155 RH TEE, 


AERA ` et, oe, delit a, 


wsmomm: Iara, 


Br qo DI 1. ui Sota MIU RE EAR: 


eCp, 办 = | (e+ 的 rdt。 


预备 定理 Ep g ptg PAARS SS HES op Q TAA 
XM. 
Zu 


ER 
sin, d) -ae dt, 


PR DATTEREN — RRE DARED EOKA 
第 二 种 情形 (EER, TEREK, pP, 1) TAR: 


eC, g) = [Rite gr, nat; 


Ets — RER o 
第 三 种 情形 pog 是 整数 。 在 浊 征 情形 ,我 们 有 : 


146 bii E ZG 


poo [ety e a-[n[(*tEy, cs 
所 以 仍 可 技 前 一 饥 的 法 出 来 炽 分 。 


CEHE) 
由 预备 定理 得 : 


定理 ELE ppop 
,ti 


ml 


剧 可 以 用 有 理化 方法 入 分 出 来 ;就 是 说 . 


I NERRUEIONESUA. 
著名 的 履 国 数学 索 契 信 西 夫 在 1853 年 信 圳 明了 :假若 上 述 三 数 都 - 
不 是 整数 , 则 二 项 式 籁 分 的 生 分 ,是 不 可 能 用 代数 面 数 及 初等 超 赶 西数 
PEHK ARER AAMER EK. 
BEZH RARA O ARREN RE, 


| a» ds ` =| laphi Ida, 
(a^ bz) 
BP wh 993, pe - 5, EL oz, x ge pU e mee, 我 
(ose ` 
4 bii, 
由 此 (2 , de gen AR 及 aHes 
bT (rž a)" 


A (1-as-2)dz— 


dr i-a ya gd 
页 = 
| (a+)? -| KR luan e P) 


-0 十 SCH? 2a-- bri 


1 
一 -一 ER 一 
pot ad bx 


十 Ca 


=| 27401 4-22y Äis, 


dz 
2. 

H [zz nas: 

B mec nofpoci, "UE 


SH 


+= -2 BMR; 因此 ， 于 是 届 认 第 三 各 情形 。 


14z—2At, z sel 
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" A i ` ei 一 一 一 人 . 
E, Led >’ Lies CSR s Tp = G2 DE 

i I gdr 

Ka Le e EE 一 一 

Leer t pu D I zi Gë & de DEER 

IT dr =, SÉ (272—1) {i142 J 
PZ, | t= 35 He, 

a A" 


` $ 
1. fea E to 5 


t 


[MES 

` Gpeg? ~v 14-4 ? 
"o adr SE 

i IA ades EO. 

4. f dy EE In Cr 


CC 


Zug a ta” 


"fa A nez 


. fearalas (pnm $801 TC. 


bi? 


7. ED EE 


re 842a 
D j 一 一 一 GTA 
ECK Soso -Laä1? 


$62. Gegen Rue 


定理 。 周 众 形式 [RGsin v, enden 的 稿 分 ,其 中 RC, DEP 


e 及 oy 的 有 理 夯 数 ， 可 以 利用 世 换 tanp =z, WA 


ef 一 rp 


: 2z Lë _ 2dz 
dnus- ppp ep 


ECCE HUE, 
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a BEARR tan Peu 1709 qoos ip ente 


， I B tan =z, E cosu, 得 
v 2 008 deg a » 
7 Pä. DILL RAS, 以 1 一 ARES 
. 7 . BEREE (Ri 56) 中 , SEHR E KI 


KAERT u fy, VK —EESHARAS 


2z,tirón dn ac 由 等 式 tan. =z, f$ u-—2arctanz; fit du = 
2dz 

BETTE, 
DS sinu, cosu 及 du 都 是 用 z HAREKIN, KERA 

[icina, cos u)du 的 任何 积分 者 可 以 有 理化 [积分 中 Rr, y) BFE 


w, 4 RHEE]. 

AUI E PT Ami BATAR p LER sinu, cosu 之 外 ,向 
EE tan u, cotu, sew, csc u, HRE — El BOSE AE rt RE EIU; 
DS tan u, cote, secu, cse u SR SES sinu 及 cosu 的 分 式 。 


Lane 1 zi 
局 [i tan tonii SE 


RR RESRezKuinr Æ osr AREER epp BLA E EB Rd: 
22 dz 
[2 Ig. His 1 十 #3 


1 a rl a 
三 二 2 ch, EN 
jm g tang. In tan $ tUe 


= 去 (z4-H-I-z70dz = (Pese elt 


LA 
CT 


E: 
tang- 
dz _1 2 
1. [ni dÉ z je. 


第 五 ”公式 稿 从 法 的 各 炸 方 法 49 


dr 1 

g. IM g seten(2tan 7. Je, 
dx i 5lauzJ-4 

s. foris" goretan ( 8 Ze, 


dr D " 
å, lodo tan(3tianz)-4- C, 


X 
Sibi: = ianf.-8 M 
2 e 
dr 
6. LZ E =— — egere tan(tan la 0 = 2 y dai WE 
Ltanz I-ian no 


coarde _ Ei nË _ D 
T. 站 =ż aretan(tan 2) tang tC =s tant WE 


8. 利用 本 种 由 方法 灌 出 $8 中 公式 (XIV) X (XV), 
868. SERRE 


RREA, RREA, BEGLIUEL AS UTI BUS CH BOXE 
Ao RDEMESPASHOU P , 354b RT EURUH nr ees rä ET dA 
IU ACROSCEBUUGA RRRA. SUPPE EES aR 
ARTER, E HE lr EISE Ern E nl T9 defit 

38 3E Er — I ERA FH EAR : 


ze, dz -4., 
HAHAH, 
HAE —43g 88 S DR RU PI- E. 
go [ma 
B PER 
z-1, duo — 9t 
E EC 
A8 


一 x 2 E 
Ss eer 1) saen- (06 DT Le GN 40, 
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如 题 
dr x3 
1 Tes y” el x Ce 
xi-gq Zä 
Ta drz—lu(s— 2— G-3) 3€ o 
adr Br YE, Dna 
im "Tee "arr, 
dn E: D 
4. | (eet cai tUe 
5 f ln er 
t EM -hat OG daats? 
adr 8 i 
———s$ 7g 1-3) -1)*--6, 
| (Mp P iu 
e, [LÀ ual E 
` leara Torr 
8. Ee: EE 


o f edr 


PTEN. Uer Alerte, 


de _ IÍ ei 8 ' 
10. j- sa T Fe c Cie 726. 
star — 1] p S. 1 — 2 
11. Vos 4 Uesinz-——— M6. 


PM L8 in eege 
12. Lu a dz Zären leid 2 LC 


SS 


fa 


SS Egg 


Z Iag 


T=0032 e 


x= g 


”第 六 章 Ri 


864. epes 


Sais, Sa e’ So th’ REER APER ZIS, ECTS TUR 
UTC DidISEROR] 1, 2, e, n, c, MEERE. 
dt — T 3 XL 3EDECEEEKCÉ S EUR EROTIER, A Uu rl pA HE DEUS n 
来 计算 它 的 尾音 一 项 s, 在 适 御 章 闵 于 ,下面 的 数列 
15. 22, 82, ee, 和， 


BAEIT ds. TER Sgr, a REIN nen? kH ER, 
Ser, s22; PERRET, solo BREET, 
1 
ail 

s EF n bom DG EET EIC TEES 
EE RIEN AE 十 作 篇 其 标 限 ; 

lim s, = 4, 
Dr TEEN Ke 81, 89, Ch 84, 777 其 有 极限 ER Däin Liz 

a2 ECECERISUSE; immens 1. 在 一 般 情 形 中 , 假若 我 们 在 
i SR LAURI ARS 4,8, ën BUR Fa, LEES ERES AD E 


D Ww. 


En 


1529 Si E: 4 


在 以 4 篇 中 心 的 一 根 任意 小 的 穆 段 中 (图 57), EER n PL RUE 
数列 中 的 有 限 个 点 (春天 第 一 册 , $34, 图 40)。 


$60. 数列 极限 存在 的 检验 法 


O SRAID s, 1n, ao oo, BRER R EG E E E 
TRAR, 00 HCPUPTASBE TE SERO E CH 
RIER BIR BERRES FERRE. 
第 一 种 情形 : 假 寂 , 党 1 fg Tut, KAEA, 
者 更 精 窗 些 ,是 不 演 小 的 ; 换 讶 之 ,我 们 假定 ,对 闪 一 切 PB 


S 127 8, D 


E 

或 者 m RE n Mme DREI, RR, RE Ar Zeit A, al een 
EC EE E EE EA 
SE BERPE ; 

或 都 所 有 的 数 s, S29 rns torn, BVAERIERE B, ME d 
gang, s, MER. Abbe B 的 极限 A. 

E EECHER 
ttry Sas DEE, Si Say s go， 他 就 可 以 辟 得 过 命题 是 足 锡 正确 的 。 
ERE, 每 一 个 点 都 在 它 前 面 那个 点 的 右 方 或 与 其 重合 ; 生意 味 着 , 或 
省 点 手 限 的 往 右 方 达 离 去 , 或 者 , 如 果 它 们 一 定 得 恒 留 在 某 定 点 的 
EE EE 
与 4 点 重合 ; AII D ATERA B SES CI] 59), 


HAR EH 153 


BERE E, i n ERRA DIRE, BEARTA si, ay Satt 是 
-ERÉ REENE OR RS ME COS LE UL. 
PER: . 

l fnil E Sn o 

遭 台 仍然 有 两 种 情形 : 

或 者 s, B n TRR TF e CBE EB UI IS ERRER), 就 
Bam, rm dodi] Ac, ale, BORGO Em. N; 

或 者 所 有 的 数 5, 3s，…, s。，… 都 大 众 荣 个 定数 B, BE n 
增加 时 , s, EICAR DIRAE B RDA Ao 

ERA Leg RRE ER HE REEI, 09. s 
8, … 的 巾 。 按 假定 ,每 一 个 点 都 在 它 前 面 那 个 点 的 左 泪 , 或 与 其 重 
合 ;过 意味 闭 , 或 者 得 些 点 无 限 向 左 泛 让 蚀 去 ,或 者 ,如 果 它 个 一 定 得 贸 
在 某 定点 也 的 右 近 的 话 , 就 会 全 来 意 堆 稿 在 某 定点 4 的 和 后面, 无限 
EEREN RAZRED 4 点 在 P RRAS, 或 与 B 点 重合 
(图 59)。 


BR 55. 


M39 $8 dod 8, 89, ***4 34, Er $3 EUN Ez ,我 们 有 人 下面 
的 定理 : . 
大 ( 序 十 ce 或 一 co); 或 者 者 近 欠 完全 区 定 了 的 、 唯 -的 有限 的 极限 。 
MER, AENA $1, 8;， 有 
或 者 lim 5s= 十 oo0， 或 lim a 一 一 00; BU lim s, 4, 
上 上面 只 的 冰 些 事 赛 的 完 公 体 明 ,超出 了 本 者 的 簿 贸 


i54 Dd E: S 


E EE ETA AE 
Kam, ug Ms, 390 EE — 6 FUIS EUIS 

有 时候 非 单调 数列 am， së, RS RSR, 亦 郎 lim s, 4, 
emt, Pr EE ER 
in, ERBA -q e. Eë e Tee 
FIERI DEE Dis Hm(-Dhnloo, mb 


WRGRSETRONHSEA] $0. 2.50.5. 莫不 具有 柱 限 。 例 如 数列 , — 1, 
*i,—1,-Bl,, (7 D", o SE en, 26 H RR ees, 

LE EE iik TEREA, MEC ERRE, TR EISE DE 
WXRESUSERSDÉOENXC. 

ZER a, te nn RAEN AER, Jed Eque geuen ée eR a, 
EARE N COEUR oi, ERR N me ER E 2805 Kt 6e 

JE SURE ER, ME CEPIT p RERS Ant NS, HRS 

jspr Eo (93 60) 


g — o 
—— ACT 
$5 sg 
IR 6o. . 


SEE TE, EN POLT CBS TEE omg RSR ASS e, S8, t. Su, en ÉIER 
FRAG REF, FU]: 


lim ass Aa: 
RA 


WHEXORT, E N mp, SR SES lAs] «po NER 


P>N, >N 8, SIUE Al <£ |£- spl < T ERC MESI RET 


[397 5p| «6: ES N BUTERERE p Am, 

WERE Sé RER dr än, OS, WERTE, RER p(p N Lea 
| —ÜX NM n, EIER: [155—855] e. WART, SS $= (spe, 554-6) RUE, EL 
TRANNE # 不 超 通 N 0925 Sno AEMESLIE GEN N fo BREL, $1, 55, 5, 84, 多 部 
点 ,除了 有 有 ES 都 在 一 个 其 篇 26 (MERER) ERN A zer (E OD). 2 
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E 
Ty 


DI. 


GRETHEN 附近 , 也 不 可 能 
SENT Ze IH EURETER TR ES GENEE A. XLOBGITIDUBPMDS Do, 3.59. c. Sa, 053 
LO rur pERURUM LESER E AA 4, "ULIS IA Bis 834 t. Sis Br EM E 


lm ën e Ae 
Has ' 


数 项 级 数 
866. GG 


EREET REA Uis ua, tt, Uno ro SE Y RELATES 
i, deua dot Hu. Hes, | (1) 
CR p RH RAE E de rd KEES 
BU) ESASELBEG ui, ta, nus, os AURRERA, 
我 们 用 S, SCRAUUA M n AA: 
S, rur 
ICE n lange, S. Sënn Em. ECL ERR A, R 
UE EE NEE CU FLZPOOREEIROEO 我 
fos T BLA AE FR: 
Moi Hrs deg He Huat o (2) 
假若 S. ICI FUR TEIBORE ERA ER IER, MERR 1 ARBER Rt 
ERARE, ET WBe EUR UP, — dA SES T HEASERRO 。 


9 ECRDRIPERUISCRUAREUDE SER IER, MERMERE TAEHAE ii iR, D 
Jui EROR IT 十 2 十 4 十 8 二 16 十 32 十 … MARP A, Bl A L4E-2--4--8--164-323-—. iE— 
db A-Ll1420-4244- 84-164), BAR 4=1 十 24。 由 此 $ai-4— —1, gx d= -1, 
[BEE frt en, e TEES T(ET. GINE, Er, GERE LAML LE 是 
REI, Gorete, 


158 Ei ES 学 
Pae kr Cd 
a-Far-r ar? «- ar? t, 
"Eg 4E DREHLCT BHSDERIUA US D). n BOUE: 


a—ar o ar” 


MÄ? gl E em E 
8-ar-e-bar i-r rt 
geri «1, RÆ l 
”TH : LAE e 
eg Ve lim iz] 1-7? 


BIA, E | e| <I R, SE RM Be dS, EARI L7—. 
Rz Ag: 


IEZEOGEZE EG E TEE 
是 发 散 的 ; bss: MAAE n, RED Katzen, 

BÆ, BEN ”项 之 和 六 不随” 而 二 天, 般 数 也 可 能 是 发 散 的 。 
län, fes: : | 

1—1-r-1—1----. TG) reu 

TOR EE, S, 或 者 是 1, REZ ZAT n PARAE COE; 
E n SE URDISE, Sa 莫不 赵 近 贾 什 么 极限 。 
因 和 需 收 敏和 极 数 的 和 是 一 个 完 公 确定 了 的 圳 ,而 发 散 报 数 的 和 又 是 

模 本 不 存在 的 , gestan Bd, ARBES, HLH 

改定 它 是 收 化 的 ,还是 发 散 的 。 洽 个 问题 就 是 某 个 数码 的 极限 是 否 存 
ZEB FRI BR, 问题 交 成 :我 们 要 确定 , 3 m AER up, S. JA ERR 
EER, l 


$87. 收 做 的 必要 人 条件 


E eg DE 
uttatt e Htt 
SPUR: S, a neas, 
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S,.-17514 4-7 H2, 
因此 : VM, = Sn — at o - 
(Bär bt ficat , HI S, Aë epp 4, 而 Sua 世 是 赵 近 
pl — ERN RS DEn a, (MERE n D E n EROR, 
ERER. 
GE FAT: 


Dm, = 0, 


换 句 话说 , BRE ” 插 限 增加 了 时, RBE Diät, BIS 
BREER. PARE 
TH 十 TH 
就 是 得 楼 。 
但 是 得 个 条件 兹 不 基 充分 的 ,就 是 说 , 赂 然 狗 数 的 第 ”项 趋 近 类 
嘉 , 我 们 莫不 能 靳 定 胡 数 是 收敛 的 。 事 实 上 ,所 销 蔓 和 级 敬 : 
1 


2 
J& SERES ERR: 
lim w, nn 50, 
nu parca Th 


Kl EAS: 


cH EH HERE ee 
3USIEEFRS XL TRE" TON — BER: 
PSI E eH erede 


mmm mae TI Aire RR — 
Cie RBE Aren, Men 5 因此, FEH EID NEU 
Cp, H Dä e, REDEA SANRA T fcn, LR 


TUM E ree me m 


i58 5 E 学 


<. me 


BORSE n AF, LER IS n RI Ot ORCI IIT ACER HE De, 各 就 是 说 , 家 
RULES, 
usc ER COBRE AO RRE ER RAE tbtt cb po E 
A dn, Mor im w=0 
由 此 再 知 , ERR idee dude SERA, IR 
Jim (us ta eb nete) ze 
Ah e EHEER. ES geet, RA : 


im tig o0, Jim as 一 0 EM lim er 05 
Mäh 


Pa ESSE (D AERE RR dënn, 739 RE 
Bs RH ERU BE Sp ied sous rn RER, CEA 


lim (us Ewen ze — Hank) m0, (3) 
EN ES IEEE E FEE REG, ILE EE ASIE E, DDR n Tti Jn gri Sec oir Bu, (7 SES IE D 


Lef 
BERRI Ead Er EE, ARE RAA (3 IN e ÁÀ UTE SEBE BIER -Hiat 
D Hain. 
EL 
SE oiust-, Eet, IANUE ER TEE PEE: EM DD E, 办 一 切 $55 ERE, 
m: Wu | udet "十 如 十 … Hor, MSS EH AR 
UE LE (4) 
RA ARAH A, 其 中 sn 器 示 由 十 得 于 … 二 如， BEES, AUR T QUEEN, n 项 之 和 。 
BEHNA hA, 我 们 知道 , 数列 (4 ) 存 在 有 限 楼 限 4 ob, E 
Ziele 的 成 立 , Abr 和 g AUS Ginta e 09 Nj Ee BIS däi 
JESS, TERRAE. HP p-5—1, o—rik, RAES: Sp =t- tgp Hi- $4 083H- 
十 他 十 …tin+k e WE, AETS ANB: 
| u- tei t Ra | 8. (3) 
HE n>N, E k AER, * 
1B RUE T REM, KERA C ) 存 次 有 限 的 极限 , FREE utut äech e 
Jit foi , OEC ERE UN PECES E, SEX SUL, (WM) 
MS, LUN SER, Been EE: 
是 省 常 等 易 峙 用 的 ;而 完全 术 界 法 (8 RIER A, Bt SST DR, 
Wi FERRE Hee Fea BS ORE Tim un =0, MERE 15 352 nO RC, 
* 
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$68. MARÉES AAE. EE 


一 直至 现在, PMAR Sege KE RA. BERRE 
淮 力 放 在 一 种 特别 情形 上 , 变 包 帮 在 正 项 圾 数 b AHEAA, MER 
个 血 洛 到 , 许 许 多 名 其 他 的 情形 孝 可 镑 辕 座 温 正 项 级 数 的 情形 ,所 以 吕 
种 情形 格外 琴 得 重要 。 

E E DIE TE D 
EE 

| Sa E 
me, TRARRE: Go 夕 限 增加 时 ,或 者 S, an fS A, PRESS 
RRR: WORST n, 首 % 项 之 和 屋 小 伶 革 定数 8; 在 后 一 种 情形 
般 数 是 收 敏 的 ,其 和 A Abies B (R $65), 

3& c5 B3 , EHER PE UT TELA E BTE PUDE S e 069 io 

p 

TE Va eed dee (v2 
JEÉ— IER AR IC IEJICAEAUS FER ELEE AE ron, REHE 
WERE 
3 ^ Ug Hes e PEE EET cu) 
作 一 比较 。 ` 

RE ECO Erik, EE, ARA I m iy Bic ME 
D MER EER, AREKE n 项 之 和 不 大 评 和 倒数 CY) 
的 普 冯 项 之 和 ,因而 :不 大 於 德 者 的 和 B, 就 是 说 , 般 数 (u) 的 和 不 大 
j* B. 

TERO E B c 8 RERA BE CA n 我 们 都 有 
Muze, MEROE n AZAA ARMEE IE B; DER, E t AE 
StCu REDESA T RARER: RRC nat Jue ag, 

I awn ` Leteiatet: deit 


on E 一 个 -一 


160. a 8 Ke 


s PREM EE OU ASA AUR 
1 1 
itu 机 十 并 dta ta Hette 
Diere Ps, etait da A d RC a 


quz. PRR TET 4I 
解 GISELE, Sege iE de $67 Wopen 


*oXÉ—iü Bb e. 


T EMAAR HAA 


Bagage , 18 ERE FLUR HOC v ), 则 我 们 就 得 到 
-M SUR Ei Eia Eb OS E Fc n REDUCE PLUS 
4 SCR ARABES BB n1 AAA v RAe, SOREUSCE IU GL: 


ez) 
Wn 


— Uu dE Ee 
SS lim Ser = Po 


noo Wn 
我 们 麻 沉 分 篇 三 种 情形 讨 洽 。 
1. E p<1, Rug SU d Me SEC CNA? HS n EHE, Rü Hz fü 
Ke 将 包 合 在 区 间 《p 一 s, pto rp dtp e JE EL SE. INDE, 
e T—p4-6, PERM m 开始 之 铸 的 记 有 的 n, 我 们 都 有 不 等 式 


Marl 
——— fs 
[M . * 


Bi EC Vasa Ua A) C Um Mag CT Um nnn 
PR, TER 00-1 PR, RRE AAA T ZUESEGT ER 
Sam 


H 


Un d und eatur de 
2 RERI, DR r1 (Bir JR oz HI ELE HERE UIS Lm oci 
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ETER TD. Dot. DESS Hoe , 
2. Sei, MEE SEO FRL, HSE n RATS, 我 人 将 
F: 


Hiti —8 
" PT Sa 


[28 e R AREE, Eden Tit, JR BD usu v BITS RE 


数 的 项 是 意 来 意 大 的 , PUER neige, ETA BERI ps, br 
以 航 数 是 发 散 的 (图 63)。 


Ze 
Ên H 
* Tom p 
GC 
E e, 


9. 假若 p=1, erger. AR eE STE 
竹下 面 的 例子 中 看 出 求 。 
KN EE 
1,1,1 1 1 


LtacatgetUtuetudy 


Ungli n? 1 


AK: m B CES Eam 


O ENRERE R S3 MER, REI E ERDARA EE, 

RIPER f E Ret 
Mí dto n rg a e Heg at 
Æ Uni Hint 
AMMEN, WARRANT A RRA AARRE ER, RERE S. EERTE 
n 硕 之 和 ,而 5 LAA A n 8 eet, RU] 
EI ze Ba mm Ban o 

RS n WRM, mu Sea, SR. 或 者 lim S, 存在 , 期 lim 5 WIFE UER 
BD oA ERROIA 


162 E: Eu 学 


' H 
此 limt ~ linm 2 Üi-li(-p 
ei nea w Hm (1+ 1 iy 1 M 


B8, N5S— 5] p, SIUE poi, UEMPLES ET PUBEI, HE px TIRE, 
BESULRHBEUS TE p>, EEKi WEL RE pl, Brief 
PEREA, HCSERCPEDLEENEBEA T , RE p<, MARR 
BAIA, AKARA h BEA, MAER o 

RE BE p 1, WERNA: 


LI II zt 
Os t üs ^O Ds CÓ WEG 


1 H 1 1 1 i i H 4 1 1 > 
atta tp p p tasto p er -( 


1 8 1 


1 1 1 1 y 
ptg tg" ck p7guc(sx)) 


ge Ir ^8" 
EKIRI, EUER 
reg (gh) (hs) 
Sri, RB, HAI 1; Bum, EEA, 但 是 
HiRU ITA AS 28 0n Ar, rf UPC P IE TRAP, Jk] PS RECETA 
BOSUSOTIS , ER UG BERG SR RIS 


TUPLELEEBE TE ADS, 在 p 一 工 的 情形 下 , SERLO IRR EIERE 
Dep E ENER IFE, RSR 


Zeng, 
LEE 人 
D el + 了 + 3*^ —Ó— AU "Q4 
HM 其 第 ?项 入 Iszin-ni E 
Sat? e. "RUN 
Bp, lim E AE Ti Lacp)" lim Zä, 


Sms, ERR, enka eise ee 


AAH iun i188 


1 1:2-3 


ez, HAER: i ix HEP. 

m" wir, 
EE I 
uolet e, En a o E Ca o 

AS PRR: r3 * F ger ° 

S "a piro 
geg lim Den es OAT] 


SAER T o BEREA Ott Rat teren, RERET, 其 各 项 
ANCUS OS RI: 
il atatt 
MRA AE Ra CE BEAT EE e p— 2), 


$70 Zem 


JLA-XROE £87: SEM PUCRRASOE SERRE, SERE n, us nn y ns 
IE IE BE BUTEN 
V, 7 Us Mg — EE HE 1) 71 a HP (u) 
E33 23:25:13 0738 
D O O O urean y> 
x lim at, 0, 


No 


朋 航 数 ( a) fef LUE Aen, 
EA CHRR NAZM Sa 它 可 以 帘 篇 十 种 形式 ; 
Bar (t1 712) F CC 一 te) 二 二 (Coie) 
p3 San =t Qus — s) — Qua — tg) — 7 — Qaa ttai) Mäe 


O RI v DE op EC ES ECCE LR d EL fU. Ss 
BIB BOUEURER ERRER CI EH TEE 
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SER rh o 26 ap E CLE 
RISE JEB X0 HIP : Sn BIR, ERR: 
BAGERIK, 从 第 一 烈 看 到 : Sa on IER Sn BR n Hä, 但 
EDH s; 吉 意 味 着 , 它 赵 近 众 一定 的 极限 A, AE un, SE 
Sans1 m Ses d - Mas 1, 
DIETE n OUEST 1 BENRA, Shr EA 
rbl ais A, A, DERBE, EA 4 篇 其 和 (加 63) 


arre 


G3. 


tk Gite A RERA n St u- wett ln, SIE F 
we EE KC TEE EEN 
( —1) Pier, Bir ELE Sr UON LE opes E Hatt e 


i : -izl ty. 
O DAAE: EE EN 
B DS EE 


lim ge lim 5:0; 
Has ma Th. 


ELEME SEAN, RERE: 


1,1 nl 
t+ Di 
1 
BERRE T 
$71. ere 
RFK- S89 
w tuatea (1) 


Zare, 可 以 是 正 的 , 也 可 以 是 负 的 。 与 级 数 (T) 一 起 , 我 们 
RKE AT ARR 
[u| + [tal 二 二] 十 (2) 


CARO Gm ep 


"EE — ERES ERINE EH Pré pr. 


Ze 17 n Pa e e P an i nt PP rt ere n PPP 


春明 äise 71 IRCH, Be fe PEE Je fic B, 
RPA BARER, 

dre RITR ERROR EA DEAR RECTE BOR 
位 置 :把 所 有 的 负数 项 都 换 需 雾 。 我 们 得 到 了 一 个 新 的 圾 数 ,和 十 色 十 
tete tute 官 已 逃 不 再 共有 负数 项 而 县 一 定 是 收 短 的 , DAS E 
的 各 项 都 不 大 南 收 化 趣 数 (2 ) 的 相应 项 。 

dt RIER cfe REC JP, 把 所 有 的 负数 顺 保留 在 原来 的 
De EENS E. RI REES, u+ 
we kk kr, DREES ra ve, SIB, 
Rm, DROSIECHHEUE TIBET RHES E — T MRT 
MAA FURUEPURGRCT. , mE TE eE R 
(2 ) 的 各 济 应 项 的 。 | 

. 现在 ,所 葵 的 级 数 ( 1 ) 题 然 是 所 得 到 的 两 个 收效 胡 台 的 和 , DL 8) 

BETREE n, ARERR: 

ukuse Heus = Cui eus en deu) e Qu HEU" H d), 

ZS ETE A BER, HELP RUE EERH , 当 "一 co IRE, E 
有 有 限 的 极限 ,所 以 im Cus E us Ee bus) BETER EXER T, 


RREO Jc Aca. KEN 
ee ET MESI TER Gibt 
收 考 性 问题 了 。 事 壹 上 ,把 般 数 中 各 项 都 换 成 它 的 契 内 值 鳄 ,我 们 就 得 
ATERPE EESE MES, BEAP Bi BAR E 
E ERT. 
ES ER E E 
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ES 

EZARRIREN, 说 明了 : JU RE in SS En. H8 
AE SRIPTAS E EAS EGRE ELERI ABETE Be S ër e Ee 
EH 

例如 ,交错 级 数 : 


E EE CU EUG 


1,1,1 1 
Ld pp beu 


Santa Riz ERRI. 
E ET 
BORA JEREBUI AR RO RE, 
SR AREEN. EPERRA EE 
SH BBC HERE KR AB REOR dat M PI AC RRR, 
din ER, dt Sf b HRS DX AL PEAS Bän, IR 
gang, BRG, DER AER, ARESA 
的 和 所 有 的 ,而 且 乍 看 起 来 , 训 些 性 实 是 有 此 奇怪 的 。 例 如 : 
, EE BE, TEE, RURT Re CR 
gum. 


Tis, PARAAN R: 
4 了- 


i i.i ly 
a'8 4'5 6 , 
E KE a P, B EE M BE en, EE SB EEUU Og UR 
TR: 
1 
I 2 4 8^ 86 ST" - 
SU, Tc ERR, MEE ET AA En 
TAR, AE CHEER ESSE, 


TREE EMAR, DR are AN AL, 
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Sp, SEIL, EIN RE E86 eg heet To SENA DA: 


1 1,1 1 
rorta Bt 


ss, 连 册 公共 因子 i egth 


和 -和 和 -多 


WREE, DARKER., EE, 如果 我 们 注 次 到: feu SIb 
EETRI ECE LE TASTE oeo, ri f DR D dS SEES 一 oo， 
ES et er E An T V Se AE MARR HEE, T 
BEDS ans dens A pn en, Bette rt. EERE dp 
SS ultra Sp E an Late Aa Le 的 各 A. SE ES ER lim S,, 其 中 
S, ou, ET e EH METE EA <e 一 co fj 
SE, 

Eer ARARA EREE ENAA AR E 
H. 而 用 不 着 宕 怕 会 改 缀 它 的 和 ; TEE Ee 8 
753827 E fe SB c CES EE ERE B PUR VEI DUEET PLE FE XR 2X 

BIENE- B5, CIF AS He CE EE EE, Pesos Rude, DÉI 4 pueri 
Hr. SUPBEEBONESI TUE SUR, OD wi ab up Re Lait Jeeër, Bx 
EIERE JEU, AREA n 项 之 和 St ur Hefe up RA A. EFE EY 
ABB, tis Uf, oey us BK ERE SUEN Sm m t Hes b Jets ZH LER n E FD 
T ERE RHAH Sg «S, « d 635), Hlb, St E n BR neg ACER rf EN 
Bibili A, lim 85 Sieten: mn As 来 祁 。 第 二 ,由 上 硬 所 谤 可 知 ,后 仙鹤 的 极 雪 和 A, 
TRARRE ii, bn 4* 亏 44。 但 是 未 来 的 级 就 本 里; nt DIER Enge 好 十 
十 小 十 … 二 二 十 … 的 类 多 知 的 报表 ;所 以 我 个 史 有 反 通 交 的 不 靠 式 4 所 .44。 岂 此 可 知 ,我 们 
Kerg EE E 


8 d ow, A 
lan M — Á——————— rá—2 a ee nth 
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BESEIRE ututo ttrt ERARA, NEERA, MERENS 
ARMER SG ETRAS RESI XE ER REQUE CAO Pe AT HERRA, RRE én 
fiit itor dra tetris, 芍 由 此 可 知 , Se FREE Sic Qc go, og DEBER RERO Gp Den 
EUER, ECTOE EUR OE ors erect. GI seb) 


rr 


$72. Wo NOH HA AGE 


Sat: 
E en E C1) 
EE E 8 3I 80 
等 的 , 亦 训 需要 


ee äi een A lim A ss 0, (2) 
SPI LEE RE —RTIR u 是 其 指标 pm: 
W= pn), (3) 


NUR Be, PORAMIEREN 1, 2,2, 4，…。 但 是 在 许多 
情形 下 BIS pa) REPERI Rees n 的 画 数 ， BEBSUPIUR Uy 
TMR EFR, HER 
uc g(n), (4) 
Lj ——" I& — EE EU 2E B EL RR 9 BD 
g(n) 20, C n E oo 时 )。 
SLE Oe um e00 ArT E h, gres i pH 
kh Æ ON hënt, SRL RB MEE San, Dim Ae 65), 
HARR. HON fh, ibik u—o(n) R n BE Gr ORE ERES Ep EI E 3 
Wi fS AE EAT: 


IR 


BEER ETEO E CRGO EE ues hans 
ane … ) HERIR, SCARPE EEUU. OIX ER uns 
Mens e) SIUE USES 


Sock em 169 


Ü- eco 


ZE TEN: 
UO EA drm [pda tt CBY 


从 温 不 等 式 可 知 : Rem Ld oe n | oood RARR 
Wr, DT RESI dO BOREC LO e Rie Gig 
RE ARPANA. ION EEIE T TL D 
EE 
mp. SEENEN tutetute, RR 
peccandi 
a MAAEMA | podn BEEE +o, MARE 
BLOG BREE A E UAE RRE o 
AKO EARED ERAI DETE ED PIE RT 4 PUR TE E 
Wess Hen PE D-43638 77 e ER ZB (Ce 
GIN EE 


N dn 


s Rafi 3 [ma =m yt=n 
P Ain, RI In ten, RI = oo, BREED, 


az. Dame, eee 


170 a EI T 
bai 
8 summo fara = ae, 
o Ndn, Las = 二 Hi-P KE 
e f: as i- dl jp Li dee 路 


CRP T INE rE- ARIEN. 3 p, MA [7 De EES 
的 。 it r>, FAA: 


EAIA 
, 96/3. e O -十 "e 

s RMA | gar | as Me, e [ouem Trep l N- 
一 larrk]。 &itot, am ve batter FEELEN, S 
d pci, gut [7 5 二 十 co MED HEES än, BE pe RU | E 


SR danaf nne], atm N-»-oo nb, RUNI: 1 - A cp cos Brie, [n 


k inn & las k nina 


二 -oo BEER, ERE RE RAO 


879. REWEH 


REES us Iota e, RA rus, URE 
它 的 一 般 项 w 寓 在 完全 和 符号 23 之 后, WRITER n REA 
done Soie: 1, 2, 8, “ 

RRE BERRA- Su, DEEN Rm pe: 


HUE DEELEN ERR CEST Gato) 也 是 收 化 的 ; 
REESEN AEE, | 

HER] REE RIR Aslim (utuist bu) X B=lim (vi 
汪 2 士 … 十 2。 让 星相 加 了 或 相 诚 , Dn: 
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Ad B— lim Qu ze) + Guk t) t + iaito 
BERT HR Ši Onton) EA RAER 4 士 B。 
pu BERRA- 3 uo, 与 Bo So, ERA, O0 


SS une 也 是 狠 对 收 做 的 , ER BARS 4B; ES, BUR 
éi up v, TE Aen H 0 EE 478 — EH SPRUARETT A Ep 


Ere P EPI P e e PSP IS S P I P P S PP ISP 


A EE A ee 


Wa ”我们 用 SI DEER È uv E N TRIS, X 
H k OR 21 u, v, bEiERn Rg ARAR BUR ARIA: 
Xe «3 wl ul. 
更 六 一 步 , 我 们 将 有 不 等 式 : 
Xu Xu | Š KAF 
IERT AA Š u o BERKER 


SERP È u va ZEIEN AB ERRER. SEL, 由 
HEEREN, RER Re, BEES Hl DESEN, 
我 们 用 B, e REH n AZA, Ate tu, 又 用 
B, äm RER AEM, Borto ttin MENZA 


Sg Ki up Vo 的 种 项 排列 如 下 : KERREN AH, 中 的 瞧 一 项 , £845 


WERN As D; PAREEK 3 A, RAPAE HEBR 4，Bs 中 人 月 未 总 出 
的 5 项 , BR ETE, RRR ELET RA ALB, 的 各 项 ,入 
Kl, ABa E E EHNEN 


172 a a æ 
Hi TIARE Zu, o, BF, BARR, RRRA 4,B, EE, IENE 
AB, GRMI) 


A PE E EE EE E P e Pr EEE A A 


too 及 全 二 ua 二 二 十 EE, OUR RASE CÓ dn E, 到 
-ERRE TAB EMHA TRIE, ARAARA RAE 


Cr 


ETREEREK. 
ATO IURE EERCRHEOE RUHK. 23 uo, 的 各 项 排列 如 下 : 


RTERRR RERI URIE w tu 的 指标 2 与 9 之 和 , 称 篇 该 乘积 
的 “权重 "。 沸 样 ,完全 极 数 中 ,机 人 重 " 短 % 十 1 的 所 有 各 项 篇 : 


Haf, a S74 3: MgUn o2, *** a STR 
因此 ， AREA an, St Rp: 
Qs 4.4 77 040, FUA Mg Ug cg o tn eL (6) 


HS Š ouv, HEEN: 


POR Martha 


D, RESTE: 
TERHBEER A=u tut Läit AR Beie Lügeck, Lëck 


VE EE NEE EE 


o RER Si HEES 
PX tnta) 
At, EXE HUC BOCA , Kap AR, 
tk SURAHEPUEAUS FUE SHSDURMONTR, BERRY, KE 
A Zu EIERE äer, HIER È Cats uersa de bua) SE RESO. A 


RR TER $ CX 及 $C mag, niea S ws; 


AAE mu i 199 


FL GR (0 ) DUCERE wn, W a420 ETR ER E - 


$74. 报 数 的 尾巴 


我 们 取 尾 意 一 个 罗 做 级 散 : 
d sar d- ug H^ ug tH eu Hee, (1) 
JC SR dC n CS, DUR — PEUT RS M EE At, Lat, 
我 们 用 R, SeR'E RTI SERE S PROS Et WEE: 


TE TE E tHo (2) 
GE RICK E EE et 
S, 214 4 Ug He FS, (85 
TOSS] n, 我 们 都 有 等 式 : 
A= ët Rao (4). 
CES R1 EL n lim S, A, 故 从 筹 式 (4 a: 
lim 8,20, 
nee 


ETARE: 

AE c EUER bin, ,党 其 指标 ARES ACE HERE 

EE R, Ab GED, WERBERTE n HLERA EE HMA 
的 历 , 所 得 的 和 也 就 意 准 歼 , 亦 序 所 得 的 近 供 箱 意 好 。 

SEBCURBEEE ECEDRIL, RARE, 


875. sé 


DJ EBUSBUSUDHEUNIBOS —u , TERT: 

I. TIARA mtu tH H RER 

E E BERTET 
到 lim wu 一 0， 则 般 数 是 发 散 的 ,不 必 再 研究 它 了 。- 


IL BERNA lim ww 一 0， 划 有 应当 光 一 看 , 它 是 不 是 一 个 正 旬 项 
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Rust, ENER -ER SIE. reb one EEG Ar 
XE PE BEI RA RUE SHEE n RREMAN 5 及 H 之 
El. 

III. äppel TE PARTE B 4 , 而 且 其 各 项 也 是 非 单调 党 
JA RO BERES- Pb eS RUE AI CIS ERER 


lim E =p. 假若 p<1, PREKA; 假若 o1, 般 数 是 发 散 


nato | bs 


的 ;假若 p 一 1, Bt, Stoen, ness, 
IV. € p71, X n| HARRE . Wess 
lw MEJOLUCREGDITIEI PL AEITTq EJ 


Iu, | 一 pln), BERERA [odno BREEN ARE, ären 


BUB AS SHE BUS] BEERA 十 co 而 级 数 中 各 项 的 正 鱼 号 又 是 
相间 的 ,其 毅 数 是 发 散 的 ;假若 它 正 负 项 都 有 , 划 它 逐 可 能 是 收 化 的 ;但 
PEUT E RS SH BRUT. 


v d 
Rise ey HER AL AHORA c4 
An a 14S P885 s, 
e LA 4 Hd ees 
5. Ti LES LR$3847 "€ Dig TGGdG pent "o 


"DN: ES TOMBE; KEE TT E EN R2 e A 
T. Las e eh ITH o 


ass be tiet rne 


Sp 80 
1 上 t 
8 qatag yat 
EF uu mod Ld zl 


AGI) in ei 


Si pes 175 


derer 


a u n a pln 

fm mut) (s) 
BERR TAE et A Ep: 

HN à uude 


5 8 P 
12941338, BERG, | 
Mt 


Er MAMARE. 


12. 14. Lt3 下 WS 4 Dt 


tym t ja trpe tec 


a y o 14-8 ls _ i 
ER n= 1] 十 上 Lr» Ipan? ” 


. "oon m 

BRE, TAA E, SE TER 
» 1,1 1,1 ' 
D t-ath 


— I 1 
ig Sek, Es I] U(R-D Tai? 


e E Lt, 1,1, 
""] 8$ s"g' c g'g Te 
8. d.d E 
* in2 ina fni MN 


H 1 
B. MT VARUVE 9 


19. Sine + 822a Sin än, ` 


1 4 ' gy '! *? 
FEBR, ERAS enl = Jana, 


il 1 iI 
$0. i 可 十 圭一 了 十 可 wa 
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Ei $0 dx 


$46. HAARE 


SS RYA TERRE, utuk Hint, 也 就 是 ， 
UPETARDANULEUSERNE, MERMERE 
- a) rusa) y Qm) bn, (1) 
HARME HAE e R, 
Wc AERAR, MARRERO RER KARET, A 
mp, AERIS RECREO Des, 
ET TEE 
SR DER RER, DEER ER 
BECI) RARR ALE QE EE WD 972 Er 
EE 
Be 是 在 收 合 区 域 上 的 , 则 胡 获 是 收 敏 的 ,站 具有 完全 确定 的 
M EMPERE e 的 因此, EBE GR, RR Fw) 
REMM, TARR: 
fF) = Fu + (2) 
SR rm C1) 的 收 伊 区 域 上 才 成 立 。 在 过 区域 之 外 ， 
等 式 ( 2 )3 dt, AARRE C) 是 有 意 装 的 ,但 狼 数 是 发 
散 的 。 在 收 做 区 域 上 ,等 式 ( 2 EAER EEANN f(x) Reap 
TA uE), us), c, tC) vo ARREA, 
A RARR bhr epodan EAR Ls -E1) ERRA AEE 
BERRIN HARARE C 7 1, 3-1) Zen E ER t M Ei 1 ci 
WiC- 1,--D.E ETSI EUM: 


SR SR 177 
pobre Hee Res 
在 区 间 ( 一 1, 十 芒 外 , 画 数 ës, ROUTE RE, DS En, SR 


B- i, 十 力 的 责 咎 界 点 zx 一 十 1 5=, 一 1 成 ,级 散 也 是 发 散 的 。 DSUEBRERL — 1,-- 1) 0RCTS 3S 
RAEN ERERREMN-1, +e RENA mp TRAB 1, oo o, ct 


i-z 
Gë MER. 
$77. 15) 
Jas SEE EH | 
ua 2) + os) auum) rer (1) 


pb E (o, 上 的 每 一 点 o BECKER, ECCLE 
BL EHCRERREY Ze PLACER y biergen, SHEET 3. E EL SE 
Y. 
pet 1 ESSE Lo, 61588949 35 « bodie Rich icm: "EE r 
RR Së f (o) : 
H EE EE CE EEN (2) 
假若 我 们 用 Ee TH EP 2 项 的 和 , 用 FC) RRE 
的 尾巴 ,期 有 : | l 
Sao) Hua C) H- usn), 
RCE) wa E) Laast EI mate? 
ATTE | 
f) - 8.) A AOF (3) 
因 稚 我 们 假定 了 级 数 ( 1 ERR Eo, 018949 — Bs o Bb Ric KC, 
PI, $ n ERRI, Rp. Rei MRR EE LRE, RITA: 
lim Bei -0, (4) 


EART AMEE AERE E MR PRETI 
Beil, H2 | ye, LCD s (5) 
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e EA? 


ER ei, Deg e Tn SEET ER. RER 
EnESE NES. DR 
(Reiles, (6) 
R SUPIBOS ERCHEUGUE HL BEDS EREE la, 5] B4 — 5 
Brot, UE c MEREN, OUTRE B E EL 
ERRETES EE EE 
Säz wun BERME z REL RE a, 3 E — $r S2 GE — 
Sing at am mme, N ERRET, AA IN Jc HR 
Sr, Aae, DAE PEN o, 不 等 式 C6 ) 可 以 早 一 些 成 立 , nid 
HRE, Strang Sri, Dt Bh, SEI 
Een Sek, MARIES HN, TEN En A, DS 
N EIk v 18. 
3EJÉUCHCOo BEER EEN 
N. ERRIRE, P] E c MRE, mem, RRITUR 
FA N RR HETI No, MRY TFR e KT; ARER 
EEWDE T WIERE R, (2) SARRE Lë eeng c, JA] SERE IR 
Xmas, HARUS, RE 
Mess ERE. 
3H qt T EE SERE: 
EA ERE, 6] ES BEC ABO ETC CR 
us 2) H- us (8) H- Lafen bn 
EERIE LARE , Ege Ru oie Bn d 38 IN CIR A e) 
nN ERER | R, Co) | «o SEBDIUGEINISS BEES ET E35 ais ër 
Bt. 


Zongen: BOSQUE 
Iprtt Lenken 
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Yel EL o, Fa] AES A AGE, ERE BA) 的 一 个 正 数 。 i 

EA R Herpa A, HD ERR RER AR 
MEERES RAS 

$m Een pent 
X Serge äert tard PER gen A 
be. RSR - a 十 a] 上 所 有 的 中 z， (ER Oo D UHR: 
Ics EE Sn. 

(RH ^ ARBORI th o i0; DÉEN es MER ER 

We ee. BEDA n> N SRL- a, Ha] ERES e, MERER 
Hg | 6e 

RR, l 

E E EE 
E sous Gr MI 00 BER, SEPCRRQUE OU, ERR BARER E 
dom pte iibpaes la, lee seen [0,1 |o. ico es DE coa — 
Daat, D RUSSES, Jo, dios 
EUESLO,L] EE ua (0) Hus 4-4 (D HÁ- F 
十 … BUE CRAT, DEEI z 二 0 D 
RARER RO, äng SE 
MEA a, BAIAR N, HBE n>N BP, 2 
RASO EATA om (o = 
= kyr (T) meer) A, E r Ede 
ELO, TEE Es, SN EE ge, BÈ 
Klek 
ets GO ra C e 者 具有 使 老 自己 大 所 
EEN 
RIEF EU BOX e ROLBI RE RURL, 


878. KERRE 


, Sne SS, SRÁPS 255868 EM Pre EE 
Gi EEN 
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定理 SIB uo telen keet ,的 一 切 项 


Spo, 0] ERRERA ER EISE ou tert tit 
to ESBEDR, DIS EH Ee E LE gek, 

REB REREN atat etat RE ën, dE maen 
Lo, 5]. E, S8 4g —Hl m. 以 及 在 该 稳 段 上 的 所 有 踏破 都 成 立 下 面 的 


TX 


[us (25 Sg (1) 
ARERI HETA, BUNC EUM. 
. an (2) eus) He Eus) Hen (2) 
— ERR, £108 — UIN GERS, 
我 们 用 ra BRKE | | 
jg e baud, (3^ 


WEE assa sua Eo, 我 们 看 到 lim 和 一 0。 由 此 ， SAREI e. D 
AWE N, Mën IV IRE MA 
: Ta E. 
X BUS E n>N We TUBAE: 
| E. (o) | 一 ECHT dew sam) ue | < 
CE Kant Hanay 
所 以 在 整个 狠 段 [a, 5] E, BEMA N bn, 都 有 
[RD | < 8。 
e ER REC 2 RET a, 5] 上 的 均匀 收 敏 性 。 
CLE 
8 1 1833 ^ c BC ERRARE QS FL; SLE J T REOR 
IER, l o, 
HSEOREUN UC tuC) kis BEREISERES Lo, 5] EREDA 
SS Renne lt E RUBER as Esp as DÉI 
SHREXRM ER, EEE BUE A R18 PORA UR EOR UU RET C 


Pars Pea nn Pa un aea P Ian P mu 


— 


Sg HE 181 


HE RAIE AR: 

Rëss, 1] EJENDICSCRUETRCR BON TE OR Ex LS 
£hicfie 

Bis fats c fik atk, RERS R EAS oU ER, 


$79. 31595] DOE H 


ER E SER ER EHE R BER u (20 EE EE EE 
Br[a, 站 上 是 均匀 收 佑 的 , 则 共和 f Co) EARE. 

证 明 seit EHE nl ERE La, 5] EA: TE SE G, 又 在 该 
Sp E, RE ulotu te EX) T efi. Gs, ane, PS 
ARE n, EER a, 5]. E, 不 等 式 BRO < 下 PERRE S 


—JH 8 A m KE AO. S.) mu Gr) TOL Eus Cr) , 显然 是 在 
[a , b] EREI y US ER. 因此 ， HS iz" —g' | «m 就 可 以 有 和 不等式: 


18, (27) —8, (0| « S. DS freit Raten ER: 
FED - S, GI) + RD, 
f") LS.) HRe 


038 Ri 4l 55 A ret 19: 
f) - FG) m S, 0) S.) Re) Rate, 


B S 
f£ —fFGr) | x [8,00 — S, C9) | 3-1 RC | H- 
HRG xp Epp RE Jelli, 
对 就 征明 了 和 C) o RAE. ELEA Y 


广 PRERE E ARAS, ag 57 Mono , MRA TE T3 ATEN EL 
de TT SR nd RUN EE ni (x) Aen (ai, PERRER C0, 1] KS 
Eks, MEMATIKAN J (7), ABRA /(9) —0, m SOS S ARE n, SUE 


ig? S 3 学 


(221. 

epes, 

67 Ps T HB. ym f Ur), BETALEN 6, BLATEM 6, 则 每 到 一 
fib S: EWURE yoQ --e ER, TAR umi) -e S RANK 恒 
jit ELS e MON, (ON. BUS us A ER, 部 有 [an(x) | c6, DST, dEr 
SE: 

(Fie) S(t) jE, (1) 
EU Lab] RATAA 2, 只 村 n>N E CREZ. E OLG, iem 
nN, WR ym Su) 上 的 全 部 点 都 是 在 上 浊 宽 带 之 内 的 。 TER BEIER 
其 极限 晤 独 ues (NER, e Ah BEURRE EAEN AR h 

不 等 式 ( E REA E e b BETTE QE E E E ER TAAR 
Zeng, MASERA] G) ERE, HIRERE A DSLR Et 
SHERHE Sich, SCR Ek E, MEGEN, EI éiser ERA 
BEES. HabfbesnHOR T. WE, ER GP UU EAR (2) , ERRE J 二 
7S, (z) SERA, Ba BREET IET I ERR CHEN gm f (22 0 LORSE 
Py, 3E HIE Bo ERE ROC ES ULT. l 


et. Bb os. 


REER G0) Latein t Bean, p TES E d, i BLA S FO RO RPRI, 
Ri sg 7948 HOHER y= f Cr) REER 28 HS, EUER y S. GO WIEST — 
BUR AE ERES AE e EHER) EAREN RE 4 MARRE de ULLA 
H RIRE EREEREER O3). dt 7 AEGNE buRe. E RU X 
TEREE FUISSET E Ze ERE; DIS, b] ES Senn e, EE Enix) 
AREE lim Ha(r)—0. eE n MARS, SEH SS Ef/() 7 S. Gg) | 69 1838 


L 


a DESAS 


Me 
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RNC XAUACEENGT Ima BM * Baar, "SES, bn EE GR 
“ERARE o 

FAT. GARRA ER, E AER 

[1 BERS te) Fute nG EANA 
ERE ed ÆRE a, DLE ^ue fich, IGRE rei, Ah DDR 
了 的 ,是 芯 粽 段 上 的 一 个 达 乱 画 数 。 我 们 有 : Fe) 一 Si(o) 十 BCo)， 其 
"RS, mua (2) Luet - us (m), 而 Bi" ERE, BERELE 
Miss E e, PREIS E RS AES e) 8, (0) 的 着 。 将 前 面 的 颖 式 
E 


f «oap S, COdi-- a.c, 


ES EGER E SCR 39 5J C FOIE, E CDS N ECK 
ER 5 上 所 有 的 点 É, XN: SC) | DE, RE. n>N REB: 


Ir R(t) ds EINEN EE (2) 


GES l 


lim Sie, (8) 
因此 ,我 们 有 : 
Tage s coat, | (4) 
AX pios 


n Soa p SEN r us £)di 4--- +f WI, 5) 
Saaz, Aa UR 
Jaco coa fu coe (6) 


FEARR, ETMEDE | SCE dte 


184 Si E: S 


BRRR KREE [usa Cate | wadi Gm 


ERRI, 也 就 是 | RCA, BARIETERC 2). T An BERE C6) 是 在 


Ge 5] 38 Telf 
.因此 ,我 们 得 到 定理 : 
Ewen, 
JG mu (o) us OEE bas C) Hes 
ETRE La, 01 E38 3c Rc BUTERA EBD SEPUR 


fri [az ar te 


同时 , E DRE ER EL RE. TERRE [ay 0] E, 一定 也 是 均匀 站 铸 的 。 
特别 机 e= b 时 ,我 的 有 : 


Unies acepaz+| wtsiéet—z Lasiget-—, CT) 


(RE BE SERO 


E Sg v G0 tul) EBEN a, 571. E dE EX ah, IEEE ii 
各 项 us (2) Eo, 7] En SAN ES Re, ZER Da (x) d TE SEMEL Ee, TR AR OIS En) 
THEREZA. Spa, SR Hu dining E DERI AE ERES 


afiso. 


PAOL. (CHORI SO) ema (7) Ewa) t: 09 DE AE 
[2, 5] E FUR REREHERC de, ite), , SUE E EPOR CRUEL ER 
JE uà (2) Lite) fe a, ALE 51 We Bela . BIB ABO TA 
ERKA MORTAR: 

JG) m G0 E) ESQ) 

链 明 ” 落 个 定理 可 明知 到 前 述 定 理 。 实 际 上 , 著 用 9(z) Sens 
BEBOR RER i C) eu C) 十 … 的 和 : (2) (2) ua - 
o, SERIES ,我 们 可 以 把 它 水 项 积分 ,小 窟 : 


Wd Em | 183 


Poate [coa [Hoa fno (8) 
另 一 方面 , 我 们 有 | us (dimus G) us Ca). Bc Mc BUB 8 ) 


可 以 改 篇 篇 下 面 的 形式 : 
EO DG mna) 13. Lus) teil Ach 


t [i22 —w(2) 1476 (9) 


WO ga Su G) 及 Zus) Wie, 其 和 各 等 从 


f(z) 及 f). VützeskC 9 macie | ecodie rte f, h 


IR Engen, E) RR oC) RSR fn) 的 计数 , 亦 朗 Treier), DS 
LERA pr) ERR ui (2) Late t kT, 故 由 此 
而 知 : f' (e) exi (2) dus) Hes CER.) 

fk  WDEOURMUSTREIORUDURE f (2) o CO He to 2) 十 … ER, BEARTA, 
1B BEER w (2) Late 十 … ict 5] eA ALR, PH MU DE t E d 
Eë op, BEE f (2) ët, BE DE FORMAE rel, SERA 
EREEREER i (o) os) + MERI, 


$80. SaRnPaag SS 


MIRARE TEER: 
a9 Hat Haan A Hapit? Are. (1) 

其 中 as, 01, 0s EH 

收藏 区 域 天 诬 露 毁 雪 , 首 先 麻 当 知道 的 ,是 如 何 决定 它 的 站 教区 
3. 

阿 培 调 定 理 ” 假 潜在 某 个 非 夫 的 点 ELE RU RS. A 
EEM C- |r], -- |o) De pt BERRE ERA 

EA HEERO ETER p IRE O G3 RE vo RR JE C Ax 


188 J E: SS 

的 @ 。 在 OX WEEN O bp EIE C— lol, e 1o Ds 3 
Serien pl, D] (B8 69) 。 假 若 x ERE La, PIER 
一 点 , EREA el T ESHE eof, OE AL 
gie dE e ERMER, 就 是 说 我 全 有 |2|<|s|~s。 由 此 可 知 ， 
slk kt Gage =0, din 0 di IE RS AAR, 0x81, 


To 


E . 
一 -一 一 一 一 
"pe 


TUPHEUE HERC HE HERE, Dip, HR Zi 


一 般 项 , 当 no roo R EE, in A e, S ICE: Lol <7。 
EE 0 JE — fL] 35 — B9 EXEC IHB IE REO 。 

假若 zx "rk, 站 的 任意 “点 BRP ATERN: 
a «c, rb n>N, 


GH? pl of 


D Ee bi E, RESUME av Lount Léit CE mo NR) 
4r PARS AE SHE, SR ERR 1-70 --0*-- 1 det, Gë Re IR. "8 - 
EO RERRERB. BART MIRRE Lo, b] 上 是 正规 收 做 
BI AREER 10-162 On BOY" ERES REHAB, 
GRRR) 
PARES H TRER en ERS. INS E 
RE CEOP 3e TE 8E — E 
色 。 显 然 , z+ 一 0 过 点 是 赣 色 的 。 假 定 知 级 数 在 各 处 都 是 收敛 的 , Rud 
O EM 69 zo PEDANA O biT IRADE ro BEER, E am 是 责 数 而 只 要 2+0 


Re, ARREN 
O fx Shith mie MEAR oi 
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PUER X X RERO Nu. deen, MERS O 外 ， 
ERRELEA, Bé SEHR zo Lët, Nga dt 
BRITEN, Weiten HE c. 更 近代 原点 O HESE, 都 是 
ëppes e Keren, Wings, JLA O SEH 
vo HEBR O 点 更 过 一 些 的 点 ,都 是 红色 的 。 

因 需 楼 畦 工 的 点 不 是 轴 的 就 是 芯 的 , 帮 由 上 述 攻 种 可 知 , rh RO 
洛 找 轴 奥 右 走 ,最 初 只 过 到 茧 色 的 点 SEA RS KT (eg ECT at, St 
尧 坪 部 分 的 界 点 5， 可 能 是 狂 的 ,也 可 能 是 蓝 的 。 由 原点 往 左 走 , 也 是 
. Sabe T EL, ELS Ie] d t 4 i dg DIR CR EU, 各 在 原点 0 的 一 
SS. Che RERO EEBE o 是 一 样 的 。 

HERREN (— o, 十 p) RAMARRI, DIS 
TEE EAD P, 角 数 是 收 航 的 ,而 在 其 外 ,， 则 是 发 散 的 。 至 於 在 界 点 
E= —p, E= Le, Me ACE TDU I BR, 可 能 是 收 艇 的 , 也 可 能 是 发 散 
OT OR 70)。 


H TO. 


TRR gT b E E H 


"o € SET SEE 8 € 8 989 c2 o0 & 9 4 c e 


预备 定理 EGER aq H- G3 -- ag? t H- 0,2 ---- 我 们 有 
lim resur, EI p=4, 


a SER lelt [asm] 1 Iesel tt jae] 1, RBS 
MARA. Sp, Mtii [225 7|. noto R E RS IRR 
我 们 有 : 


lim Ja, "TS aM n lim fend. jej =h * let, (2) 


pote Jaa" ned 


188 e A. e 


由 此 显然 , lol E. BERERE E, RR 
pe, IW el nm, AERE RERA 因此 ,由 某 隆 时 
2 PRI ARI Iesel längerer, RAER, E 
EE E E BRER Eel >t 


A Z 1 exi 

RR Boo 是 发 散 的 。 由 此 而 知 王 一 p。 (SEBES 

Wi. REE 

ei (3) 

SR BH. l 

B ”引用 上 过 党 用 法 则 以 梁 定 o: 

i 
remm e RP 1 
(n-- 1) 


Pepe: I+) o PARETA, Bh, HAREAN: *= 41 E 
5 = 一 1。 Sai RRR -ith et ENT HEH SUE, GEESA 


e di:-—1, Se WE 
kit; CR 8 09 gi), Së up 
BU. + Tl, 
Pu. Zeng M eM iis ; uam ch 
EE E | 
Né EHER: 


gon gm "ET zi u 
Mame Gp Qu GerDG3 9 
SARL AG o 数值 部 是 收 级 的 。 


S 题 、 


CA EUR MEE ME: 
i. lpp thtt- en 
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等 -—l1«x«qi. SOS HEEN EO. 
2, e-i Ep e 
2 8.4 — cuta cum eaae ER m 
-7 bai 
# —ler«4l. 
E] 人 十 TT 二 十 人 i g 
Eeer 
管 -—iercll, a -f +} 
el l 2 
A. at Bi —— sop 
TUVARCSUe x) Di 
€ 一 TY 二 十 1 M T2. 
so ð 
6. lheit Ho ? e 
ka * 
CEN d 
KCN - eo g +00 
KÉ 下 十 看 ert 9 indicum cerca am gl 
E 所 有 的 6。 

Q9 0 E, - c6 e oo 
7.1 "i5 ert e emgeet te 
ZS 所 有 的 全。 2 

E B LR NNUS T RET 
SCC ' 
$& 一 Tsws 十 1 oi 
— iym ta s ER a 
9. 1-2r--932— 49. bi " 
€ o-lcrc4l. T3. 
z 
10. Län € Leet, 
1t 224-90. a Det a " € 所 有 的 <。 
多 a?o, ZS a5 - TE 
B.dgtkRastns natu. SZ cher 3, 
zi, 1g 1.8.5 » 
18. LES rp ri bg og Ine € -icrc4Ml. 
2r, Bic, Sin Ben -legend 
至: tt "Tt 答 yvy 
z a$ ei zi... -9 
i5. Lisrkaztaziozt D ` E? Zarya 


O EARR- o bo) BUSES ENERO SET 09, USR Ile, EPER 
$93 ARTE Ge Du, l 


199 5 E Ke 


X -erati a 
.tt E cmcecdRe 
18. 1--Xr-r98zr1-- Let 25xt :re 


19. 26 45 y Es pe ERE 


D E: fiai Te 


H 

1 

gë 

22, 102-100424 100023... 28, l-4z-p2| rtp Bad ta 
E 


a9 d 
24. x "Sie et " 


£ rt 
.i - a es 
taut Dr: Ni 21 e ESMMBBZME " 


$91. Wm 
RS . 
tatt aat H eua been, (1) 
Kanns, Seng o Hoo HERRER SEE (880), 
SEC) dE 6E D GREC T PORE o, 6] E, 是 正规 收 钱 的 
(E 74), paci An EPA f (o) RREAN EDUC RR 


Bo. 
fo) 7a, 4d- 二 (25 
RUE ER fo) Reenert, b] EIERE, 
RPE, fo) GI ëm Rh vo BEERA 


882. WERHEEROETGERUIER E 


[56 $72 4 ot 037 3 aat? t: aut pn, (1) 
TURCA (o, Fo). MER ees TIROL; RAAR 
Eg 


bedeutet — oC e a S -i $ 
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tit Zaat: | ESagz? t -- T naa gi. (2) 
预备 定理 if  BRREBEEORBEA PANE. 其 有 和 与 原来 路 
Brel] ite RE 


ERA 首先 , 按 周 培 柄 定理 ($80), RIAA CR mC A, 
Aei 内 每 一 个 所 给 入 段 [a, 5]. E, ERRER EE E 
RU AE SERERE DT ACE I++ etH, Jp ORE BE Lo, 5] 
来 说 ,是 一 个 正 的 定数 , ELISBO 1,061, WERE, EREL, A 
ER n ARAME ERI NSN) 时 ,我 们 就 有 不 狠 式 lol «67, 

六 从 微分 后 的 极 氏 (2 ) 的 一 般 项 ， Erani, 我 人 有 不 等 式 : 


Ina, ef TIU | ez" | D =É sni 
RE r ERB e, b] LS MRIN O 的 固定 点 。 
DRR 1 十 2 二 30 十 … 十 n00 十 … O1 BHO ACH CHR 


收 和 的 检验 法 ,或 由 其 和 条 一 5 立 部 可 知 ), 故 电 此 而 知 ,每 航 数 (2 ) 


ERRO EAEC- e, 十 站 内 测 处 都 是 收 租 的 。 

AX , REREN v 在 妆 施 区 阅 ( —-p; Zei BE VIR HES l el >h 
BC PN R ERAR (8 80) bán: ne LC ) 的 一 般 项 caw', B 
部 一 +o RTA ERNES O o 由 此 可 知 ， T fi + oo FH. Ce 不 
SEH AE, T CURT naso! EMT RERET, ERER, 微分 
所 得 的 级 数 ( 2 ) de tiem o Bog ECL SEE RS. 

轩 下 ,微分 德 所 得 的 航 数 (2 LEAN- o, Lei A Ri ër ént, gp 
在 其 外 是 发 散 的。 随 之 , (一 p, +p) AERE m S 2 — E de ng S fet 

O AMETE $30 ERESHE, ET SEE, SERR, ATES 
EELE ro Zt ERS MARE: nyob, a c^ 3E HUGE AE EH 
Zon, RSR SES TEE. lo, snb BEARES. HRR XRAUmERKSU], Vd 
TAB ED 8, ën. item. Gage bp 一 2 十 四 外 的 每 一 点 z RR.CRNCE NR 
SS aot artat t EE AY, A AA 8 as ct, W n- R REER Nite 


Ti re 
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C1) ko teo EC 2 ) 一 一 的 公共 收 禾 区 间 。 EN 

Dean. deg KT BE (— 0, t+p) 内 的 任意 一 固定 的 入 和 

[a, 5] 上 ,是 均匀 收 航 的 , 故 由 沟 与 收 化 胡 数 ($79) 的 性 质 开 及 IT 而 
5n: 3 t | 

Jr) rta t a t “十 Cao 十 WEN 


ME EE, SO ^ d $4» CHE 9 0 E WO * OC 09 c9 


` Ri KEE i FS rie e e. e e 
J'e) =at Sax t+ Saga? H- nasal e 
f" jos LBB gert 8n Tew 
六 (的 一 8.2-la,4-- ---n(n—- 1) (n— 2)a v3 T ---; 
又 积分 化 ,有 : | 
INIOT Ee ante s, 
dh ERR JE REL EES AERE UL ) 
JD 9 ao au ta He Lars (3) 
的 和 了 (%) RK Se ac FERRO EHE ASE TRA — Re GRE HC (0), 
if: H.IUE RR C) ERER f" (30. EUR — Ro , EXE S RS 
ial f") (0) CIA v JE ERIS ARRO; 而 且 ， MAREAK, 在 收 


BERK- o, 十 所 内 每 一 点 o B, TERN DG 
我 们 可 以 把 因 航 艇 的 和 了 (Cx), EE POLI RI EET 


$82. MERHAR 


BOE DUM 
J (m) e ag-F aq asa? 4-1 aut p en (1) 
RAKKE p, 十 外 ,其 中 07-0, 


NO EE 193 


ONE et 
fm) ma, 4 Zae L Ber A, nag" ken 
f" (8) = 1-224 --9-2- laget e tnn Dag"? ee 
f" (5) = 12732; 4-- -8(0 — D (n — 2)a,2773- 十， 


和 


在 种 式 中 , 识 %=0, 可 得 ; 
FO a5, FO —1«u;, f" (0) —1*2«a,, f" (0) 1:282 ^, 
FOO —1-2-3---na,, ^, 
parc 46 HET RES E 
An ELRE Api GT EN a) H— NEL n: 
. f (m) = ao koup Hatt 42 aue, 
1B T Aet DRE lg Tee e PIU ee GE Ee DERE : 
wf), o FED, aL E, " a, XO... (2) 
ERRE aoc aic dr davon BIEL mär, +A, EH, 
dE SA F1 P3 EL ile fn) 篇 其 和 了 时: 
f (2) —aed- ay tr agzi 4- aua 4r, (1) 
SUPIBL ERS) ERR p, +0) RRE BEREA 
式 ( 2 ), 我 们 有 懂 等 式 : 
rei FCO o LED EE (D) 


— RBS C1) RAS EH 


884. SHORE TE SHORTER SEE ELSE 
PEAR , ERARA Te f IHR UE "CR 


94. 种 b 学 


[qu ME-G E III TA 

BERKE: rss, e, ERPATRE M TE VT Ft 8 AUS 8 
画 数 了 (4%) Fo FE ERREI, 是 极其 简单 的 事 ; 篇 此 , RAHA 
它 在 4=0 Së nnpr ege 0, f£ (0, f" (0, e kjp Se SE HE SS 
A KKEREA 1, 11, 21, 81, «5; Jd ps PAR I (6 uu RS A AE 
HERC), FAEK, Ars SLatbtIäs, Sam, Sé 
EE 

Ti 7b TOS YES PRIE RU BEIRA f (o) ERRER I), 
SSES sem BEILER, Sgr, CO, 
f' (05, ne, P" (05, ——— DER E n co RÉI 208 Au, SERT ek SS At SEE 
WE. Dän, 要 是 fO (0) — (0)?, HUBS Xe DOOR REEL (c m0 
OER, CEREK. 

KAS, BAR DU, E TC EERIE T) E 
HEC-e, Loi, p> 0, Birit PERDEA R 9 R1, 可 能 根 
ETRE O), WriJE SE 2e ER Dr TE FAT B3 XUI g 
Ds); pj f (0) — 9 (0) 肖 些 等 式 之 外 , RR rie bitch BR RS. 

fS FQ) =T, MARE / (0) —0, 则 我 们 有 : fe DO) 27" S= 
ze Bio, BEE EE BUS A RERE: 0-040 … 二 0za 十 … ERNES 
SR. SL E BRA ER e, 

PUB BEUERS ve DRUSI ME BU Kril, HUS JE SCRI Err 
fX) WIELERSWE EE ZAR, HORRORE ZEE 18. HERGES ES 
ZER, ebe BIER, Erën, RT d RS Ac Ok 
FUER SO) LORS ST EWEASRE UE ZR "REO Bb JE BE 28. 
TRT RU SESEEKRESE ECIEAR BB SUE, 

EE LES SESS BITTER I C ELT RA YR 
Sit f (2) SS 3E SERIE EURO 1E n AeA, RESSAR ER: dul 
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A RE) BREM: 
Raa) =S (E) Lf) MÉI tt 
EEO y- 
MICES TIR d (1) 
ERT 
Ge Lei bb f (m), ALERTE EE ps tel 
内 我 们 处 感 有 等 式 : 


lim Reiz, 
HBA DATUR: 
Trei ue A tt (3, (2) 


DEE EIER ( 非 < 般 数 ") , ERKA Ru) 828 
WOO IUROCIERERU BIS DRIED 

ET DEN cS ET 
Bt eI RUE E o SEIURC RE, TER e P 65 — RU ERR 
WERF, 

补充 项 R.GO 的 研究 常常 基 困 的 的 。 稚 了 各 并 得 个 研究 , FRA 
TEE EE TE EU 
再 ,使 我 们 完全 不 用 考虑 Ru), SIE EIER EHRE 
CEBIT). DE, grapp, 只 好 球 估 寻 定 充 项 
Bei 的 数值 了 。 

需 着 力求 研究 起 来 最 方便 起 昂 , 人 们 稚 屿 祖 完 项 写成 各 箱 形 式 。 
KEERAKS AMEMO) REAR NS — LIU, 
双 有 另 一 些 形 式 的 补充 项 。 允 蓝 兹 没有 一 般 的 活 刚 。 现 在 ,我 们 讲 补 
. HE R) 的 一 种 最 简单 的 形式 ， 蕊 是 从 台 劳 中 值 定理 推出 来 的 (从 
BI EJE 8I50)。 亦 郎 ,在 台 劳 中 值 公式 中 ;人 < 一 0, Bem, 得 : 


196 ` ep A . a 
Zei ZOO) An LLO use 
ei + PX, (8) 


3t £A, ESO NOIRES HImdHaE TR TCR ES RON SE éi 
形式 : 
B.) ue, (4) 


3EBISE- RPG RAA ET YERTAERIPE TOR 
487 3503 Re FERES EE A3 , UE CECR 
ITE). JOER, sin x Ross, WT REOS Br Fi 
Bi EUER, AR UCHT LIS BE HERR, 
RI RI RRE, 
B 我 们 有 Pilzen, PG) e, ns, JOE), ze B F(0) 1, zl nnne 
Rugg DEER 2) men, Ar EOR Reng, GLEN. 


ERCIS en E, 


ugar S manki MARPA Jim Ilo, pat ce pco ub 
ff OS SE ES 0. 


Er v At of: e 


eecht Bt (8) 


pi2. sper FG) ==sinz RARER, 

E RMA: JG —cosz, (2) —sinz, f" (z) 2 —cosz Xe fIV(z) sinz, Së 
PER, EES Haha HC AS, Ep At E Oa) 一 sin (2422), 
a0 ër f(0) «0, J() 1, f"(0) «0, f"(3) 1885, ERRA 0,1,0, 
一 1 WRAS. HM ERARE: 


Esie) = -sin(t 小 EE a žie 


时 之 , | (0) | c EP o BOR GE n, E to 时 )。 —— 


SA Sa | La 


_ aj x5 ad 
sinzs= 寻 一 十 机 一 卫生、 (0) 


PIS. M ZG) = coss BESSER, 
BE Ge Dms LS sinc Rose, AERCH EE DE, Ste, dB 
Bierg RER ED SE B, "SE, P GRDES A BLA, ISS 
KE TEE TEE 
cossel- Bräi 
GRADAR z EFIE EREA EUMD c 
AERERUM P DSCR BILIS GE ARE, ARCH ERRAT R(x) 以 另外 的 
形式 , DS HERR T WA, URB T REI SE 
4 , 38 LARGE RA E E A pO TERCER RIES P UB re, 
BERERA, One, A RAR te, 
3E CY SEDED DHL IE SE DESIRES v APER DUNG 0 直 
路 之 外 , EA RIR CTS E QUSE MES o E NES 
Ile EEUU Eder 
EE E e EE. RAAE 


z -Epo (7》 


a e e A 


85.” 二 项 式 航 数 
性 个 重要 郁 数 的 形式 如 下 : 
Ier tat en (1) 
RS RR I BLANCS T REN : 
Or mm Dm ni) (2) 


nl 
EE E KEE 
m AE TE ER RAC B o" RA ARE, A A 
ZS. EARE AAO JAWER +e", 性 就 
EHR- Xo E. 


* 92 +s saup 


EE m TE po pex Mis RERE HRF 一 个 会 等 


198 Ho A 5 


RẸ, HUE C 1) EE T GUB) KAE 


De, +o), ERZE DOP E. 
Së EO EAEG) A EIE fÁ : 
Cnt DATEI, (到 十 -1) 
m oO 


Cun" n 
RÆ: 
f LEKT) i 
lim = lim [8331] (ol etat. 


EE, È [z] <1 $, ZRAK ADI DEA e 
Kell EN eg E H 

EHE n 不 是 自然 数 或 者 时 , — TR xe HUE C 15 sbab 
GL 41), 

SIN 127m PRU ro RRRA: 


JO — Ltb OR Re RON e. (1*) 
微分 过 个 竺 式 ( 我 们 可 以 适 样 做 ), 求 得 : 
f'(2)201 A Sr tat ee, (3) 
M e RAEI 


GR Gei 20a 4 nO" 4- 
笛 与 前 一 式 加 起 来 ,得 : 
(Lr 2)f' (0) C3 4- (205, AO et 
EGG 1)05 tailer, (4) 
FEREC ADHERE. EZAC), RA: 


nl "cs (m —1) -(m—2) 
(n 1205 4-05, m DANG + 


au m-—1)--(mn-—n—1 ) 


nl 


-CD ms， [Gm —2) t 8]  mOR 。 


LIUM a d 


rr Mk 199 


ARACA goe: 
Gro (2) - m[1- Che Osa? d n OS e]. 
由 此 得 : 


Atr (5) m f (0), (5) 
Bes C 5 SEBDRIERE HI SE Ane f), MEE E ANA: 
a) d 
[png 或 Ze tteit ss 
BUE f: 
In f (2) =f dem In(1d-2) C De TEE 


也 此 得 : 


feo) er), (6) 
HAE c0 R ORAA Be C58 pt 1, 86 (0) 1, 在 (6) 
Se, 00,84 1—6, ak 
f) (o 2)", 
BERPA- Biere br — 1, 1 D past En E BR: 
(OG Tx)" -d4 CRM Ot Oe (T) 
BL OCHUB—ÓRSCBUBCRA 090 BO IECUR S 
B Aude 02009280 54$ 025—252, E] ub: 
BE EEN 
AANE, ONRAN: 
ao eres Er tT yho 
E cd. 0.008, 由 此 得: 


$ 
Die) =1+0.004-0.000008+0.000000083 一 …。 


"T a5 (141. a a510.1—0.0002-.0.0000008 85.090301, 
ELS EEBERS RETE RA DC Step En, RRETARA an «0.0000008 。 


"0 ime Am ER m es L.A ee Ce EE e + = 


200 和 D 


"v D 


1. AMORRAR KE: 
— —s-- zi Ska vue 


Ir 

RAMIER ARR, 

2. ANERE TARR EMEA: 

(a) si 104 (b) 4990 (e) A130 (d) Aën 

1 1 1 

(ei 230 (D a (8) myg (hi ees 
; 1 , 1 1 ^ fee 
C ze O) se (ki men © wi 


8. IIESkÉS EB G ) GHA Sc, sin 1, WERE / MEG, 
解 我 们 有 


mie) ktÄ -telo 
. sin 1-1 ar^ Bi ata è 
PERRERA Am: 
1=1.00000 gj 010001 
L -0.00838 L- 
g=. | 元 =0.00020 
1.00833 ^" 0.16087. 


$t sini zl.00898-—0. 16687 — 0.84146, 
dE RBRUM gs dir) DE, IB EA T 0.000008 。 


$86. HHEH 


Eat 3 [ivre Hes bate 
KAEA 1, +1), Artt 一 z, 得 
ET EE EE 


(E 
DD NE 
" di 一 a e -上 Qs E tr 
Lë enen 


最 熏 , 作 出 左 遍 的 精 分 ,我 们 求 得 In (12-2) $953 APER Bt g E 
GES 
base DD (1) 
Zagreb 8920 , FERRO UA LE UO RCM CIR e f E 
ERRAR AAKRE (一 1， +D; ERRIA, "ERR: 
3$ matr, 


BERHANE TRIPHIEANIU RI EC 1D MAAE! nitt 


DSLR. ASckIBRECHEGA. 在 展开 式 ( 工 ) 中 , 以 一 z 代 zx, 我 们 
FAR: 


ob g gf C 
Io iere 


Zimmer 1I, CD, 4(1od&GEBLU Rd 
| tnit 2 25 tii EG J (2) 
PRA Ts BH (— 1, +1), 
D EEE E EA ` 
eme) 2 ERENER, BRZERM RON. BR Ar, $ 
ài — 得 H H nitr 


出 一 BEER 


AEN" KEE 
IMS HRANE M XN (>N), SUI Oe, SEOBE: 
Mí AM-N l/H—NM 1 7 一 在 
hël (me Rr) WI sn e (3) 
SEET M 及 NOLAN) ACRI aro, AUIAMEAR MEER 


Ma 8 MO M-N 
Fia i M 2E Nl, Rj la EE APFENC $e RAC) ip In 2: 0.60318... 


ESL, Bä M z3, N=2, 出 
in8-In 2e Il . Ai . gt] 1.09861... 
RAREN KRH Wr, ELS SEED ICH ET BERT hr RAR OS Bin: 


-ln8=lh 22—31n 222.07944.-.. 
In 6:s1n 8--1n 32 1 10116... 


EARE 25 201- 


202 E E: Ek 


BPRIUMINSES E ATUM, NOS ecc. 7182818284595 o RERO e SEES T nl 
STRE 10 8513) Fia 9E 


_ Ina 
ong 
. le2 Den, — 
Wad lg2— 410 73$ 305-79 DÉI 


BT ÉERIS RRF, D Sei RR SSCR e Ep PRECES IRDUSERE, 
KEE E Ro 


$87. [are tan z] ABAZ 
BUE BE: 


一 . ( 1 ) 
这 是 在 展开 式 LL odeurs 中 用 ca? Fol o 后 所 得 到 的 结 
果 。 因 此 , 收 化 区 阳 仍 篇 ( 一 1, F1). dh 0 至 “积分 级 数 ( LO E 
得 : 

a a 


ta — e "TS —1»-1 gl DE 
[are tan siene erter cp ees (2 


ENEE +1), DEZ EE EACH 
而 有 所 改变 (882)。 展 天 式 之 和 ;是 arc tan x Byz E GEB. Lä $105), 
而 不 是 别 支 。 男 此 我 们 把 它 坑 在 方 括号 中 。 


$88. [arcsin z185 RM 


WAARM: 
(Lr 2)" — l+ Onet Ca? e EE l (1) 
EES. Ek T ER ) 自 动 中 断 , 亦 序 党 m 是 正装 数 或 等 的 时 


eA. ER —1, +1), HER EE i -e it s, 4: 


d. 1 2 2 A 3 B BEI ža 
VIC 1 weii KE - 0s KE EAR GE Te 


re rp er EE EE s ae 


-PAE gk 


E 


rh O E e PLC 
Lä E aeg con assa 
ov i—i Lu -$8 -4 7 T 


gie 
$ n+ 


ERABE arc sin 的 主 支 ,水 即 farc sin.x] , AESA Ge D 
ESEO). Sekten: 
上 1 1 1 — 
tte, 
. 5 


a(-y tbe 


Z"nI 


HDI 


Dt tto (2) 


隧 之 ,等 式 4(2 ) 可 改 高 篇 


[are sin elt 


Bä bm Sx ER POS —1 ck 1) e 
S g 


ERTA EEA NS dE DIS AECH, 


zx? g ad, g5 X aT ` 
1. sin (于 十 区 = -zg(re-R- arta s b rt” Je 


S AB io 


"M EE ( —1)xn71 au 
2. n ta4- 2) ained "o M tis UIT Ma 


Ei (- uUa Ue. 
ER TARMA: 
nd 


8. tan z2 zl E HS dee 


4. secz- 14 Tàu Bed aep y, Wéi 
CH Dän ? 


204 t 5B o. Ké 


"E: li 
5. sin( Achs (73 er "ert Të ) 
6. tan (3-2) 2142-22? FER 


2 trata oi 


9. laiga” leg?) SE EE 


EE 
10. in cos re * 1748 e 
Strate, SEE IS TE SS EUER i CR E 
1. eos(s- 2). 12. sin(z- 2). 
13. eias, 14. 8-67. 


Ki 
BERAREN H, RSA Er, 让 得 下 烈 各 位 : 
16. e=2,71892.-.6 


解 WER eh E Hmi RA M enel eda 
9 

f$i—1R  —1.00900 

Zë 1.00000 

HA —0.50000 

HAA ——0.160667-( 11 8 ERBISRO 
FEA :0.04167...(D1 4 BX BIO 
第 六 项 ”一 0.00833…[ 以 三 除 前 项 } 
第 七 顷 ”=0.00189…( 以 6 除 前 项 ) 
第 从 项 ”=0.00020…( 忆 7 了 ES) 

合计 6=2.7189,-.。 


16. aretan 全 )=0.197a 17. cos 1-0. DIS, 
18. cos 10? — 0.0848... 19. sin 0,1— 0.0998... 
20. arcsin 121.5708. Si. sin 2 — 82001 
. m2 
22. sin 0.62 0.4704--., 23. ef 一 1 十 2 十 于 十 洒 十 一 7 3891. " 


ee E E e e e > o 


r e d Se ni A ee n 
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$89. SE EECH 


lege 
totara -- «e adn e n, 
bo 4- bam t bas? He Hbr" te 

em. PERAE B (— 4, wA), MA 
(—B, +P), 其 中 40,870, 

8 ën Leer UE SESH Erde 

T. mz trëtt Se 

(ao-- 9) + Cart bye Cat b? e p Cn, by 4e, 
II. Sk TIB 
(aq —04) + (a1 — bi et (a3 — baa ee t (a, — Da" H 
UIL. EA "äere Age 
obo t (2554 4-409) 3 d- (dobs Lob t agbo? 4-7 
t Caoba aab, a b Hau boe" rr 

RER BHAR EA — RS — gustus Ea p (A, +A 及 
(C — B, B) 中 的 2 irt ët": Die Sien Kee ër he 
Së REOR EE f ofc RTI). Dist. PAESI PEN 
AE EUER SIS FER EAR] I: rb ic Bic — 4, 4),( 7 B,-- B) 
中 最小 的 那个 区 而。 

ERPE RIERA ERZAR 

IV. 除法 MMRR ERA -MR 


agttt ax? 4--- 
FG) V bue ba 


BRE ac TRE, EHER b A0 R, Hiere, 
38 AU] f (0) WREEKT, 


— md ee Hette 


206 Së A 5 


TR- E 2k BP EHAPBEREEHRC ocxe 二 ost2 十 … 的 收 伊 区 间 , 很 
iu th "E RT RB Eb I a FS HSDKE AXE I ( —.4 , 7.4). 及 (一 B, 十 号 ) 小 得 
EM 

IRIRE co, 01, 69, oo. EITE 加 t birt bsr? t eee BE cot 
Hewer? t e EE R ao 十 az 十 aao22 十 -。 
UTR ESR: 


Gp boco, 
a1 = bito + boe, 
04 = bato + Biti -F bos, 


aere 


Le E E TE ECC 
zRAn f ie C05 Cis Tay ^**5 
Bel. Soin e MDRHEQUEL, 


H = zt gi Si Si "PT 
S RA: embkeRT-EM 345g ` 
i = SÉ as — na 
singzz— 4 e 
mR RA: esinz=z+oi 等 一休 


812. oz MR seca SNE, 

， 1 m 5 at ` më . 
B RMA sec a= no E conz-l ata srt "e 
JENGEW BB BE ERE, 利用 下 面 的 方法 : Y oos 1-2, RI a ore 
另 一 方面 ,see om EE 
Bus, wen $ed s aeu, 由 些 得 


Bec T= LAG rtp Datos 


^ "7" —H 
ERTER: 


i. etsin =f ët S 


2. EE NEMPE 

a E E 
4. sin es SI BEP A 

5 (-b2)In(4 2) met 5 7 TS o 
8. aip An 


7 emtee sitt 


B. een ae 

9. sin s eos zz m eden . 

16. mato rar SI e D 

1i. (1- z)aresin sc E - SA zi ID qe. 

12, (traro tan aea rto So 4 Déi e 

18. DE . 

14. eteo / 3 1 BEAT — EE 0 

15. LEN 

16. AT psing ei - KS e *e 

BUT PECIUELORTUREEE, Ro nm, 

X1 e cosa, 18. ir. 19. eln (1-1). 
20. ipe 2). A/Z- con 4 22. i zln(1—2), 


PERRIER 3) CEM 6) 3,0142 In 220.69315. 及 ln8=1.09861, RT 
对 数 。 


—— M ÁM— em a —————— E 


23, In B= 1.60044... 24. In 72:1, 94501... 
25. In 11-22.59180-.-, * 26, ln 12- 2.664954 
27. WA tan OS, DZ sec? z BUSES 

28. F tan x biia, ELSE In cos r ga RE. 

29. RA (sin ema si MR 


ao 


解 E EE RTT nr OI 


Lass jdr K x Le - i — Me 


Eus SE yg 
z32— x7 xu 8 
ag- €: ib 0.3338 — 0. 0238-0. 00408 — 0.3103 
38] FERE Se RTA: . 
80. ficos an. at oo, a. fen. Hs on, 


i — 
82. [iae as. € oui, 33. fe "on e 0.9220, 


"ges, 答 0,0214, — 5. IRCH 
8 f + gosa” dr ar. 'imttausa 28. TS 
B. lo* COSA" £ dx. . f. n(I4-2z2)dn, LZ 
89. Jurte zde, 49. Uz Daso 
o . tosg 
890. ESAE 


JI BR £s SAEC RE ug REN, EA R 
BOE ër GES 


boc bie - a) + bi(o— a5 p E bu Cr a" eene (1) 
EERME £—a-z, 
MESERO TEA 
bech, biz bae de Bu 4e (2) 


JRDPUEBUAEUN GRE DE IER, pn, KR 


EISE ENG 209 


( 2 MBs TE EARLIER. C— o. toO TREES IC 8 TRES S R83 PT. RU E 
ERR, Dästpn — RAEE ELATI Be 383 EAS E. Db. E ae. 
BRE 2 ORDEI 2] >o R, AER. 

ES i2] - [z—a|, 故 有 定理 : 

ERE EE 


DZ SOS : TE SAT TB AP, RIES 8 A T LAE ERA Ka A 


BAEN- o ,a -- o) B REA o Sl; Se MER ZS SE ée ër 
RECE T5). MURS TER f (e) EE Ma — osa REC AS 
ag, ENEE, F: 

Fæ) = bth sa tbat —a)* 4 b Gr 7a)" 4. (8) 
ERBEN- p, a-F p) RIE REER a2 在 0 Sien DER 
GK 


ô L £ 
一 -2 
[rd 
B 7S. 


刘 个 名 稳 非 常 这 合 , Disse OKER bo, br, ba ee 是 由 
BRIEDER, 
REDAN J pz) Bo HS XE tte E R (— 0, +p) 内 
的 和 : 
plz) = bat bb | (4) 
CRAVIURDÉ ERMEE, (2) 是 对 > IP 
At bos 01, ba, c BEER d Ski En: 


29700) . 
RECH del 


?10 D Ax g 


FERA z—r—a4&, Ho Ys Ep C4.) RUBERE ER 
AT KARER: 

Gg eg e) . 《6) 
RRR o BU, RARE: p92 一 路 一 六 (让 p20 一 9) 一 了 (2)， 
Uy, Lei P" (x), c 8888, EOAR RERA H, San, 
GD 

$(0) f (a) , pO —f' (a), 9" (0) Gei, 


POO Tat, e (T) 
招 求 得 的 PO AERC ), AE AER: 
5 n) a) . (8) 


n! 
JUR, Er AMRINMECS ) 在 4 点 取得 下 面 的 形式 : 
F0 tel EE (e ma) e 09 (aaa 


ae, CI) 


RARR: GARB ERA a REDRE Qa o, 4 十 p) 
FH ht TEREE A HRH, É BR DOM (2), 在 
BEER (o prato) D Bel SAGHE ZO. FIRE Ze GLA ped 
区 间 (c 一 pc 十 P) 内 的 每 一 个 称 肌 fo, dit, s BEC E HUC dcn 

吉 劳 级 数 ( 工 ) 的 收敛 区 间 的 牢 段 长 的 到 个 数 p, 在 许多 情形 下 ,可 “ 
Dësen C 4 ) 的 收 敏 区 间 时 那样 ,用 同一 个 法 荔 求 出 ,也 
JU ER ARIA: 


GIE ' e=}, 


Zeg Xník all 


FOSSE aoa) EKE Leeft 
enn 十 £X (rain? 
证 个 Jede CAS $150 中 得 到 的 ^ 358 E EX y E Lii , AH 
ELI I WwduLIc i E E Li hi, Ra E E 
La, vip ARE, Tof RS o 
BAES EE EE E CHE 
我 们 用 五 Së AR 


TC) = poi Gen ' 


Gem, REOR FCR UI H ET, ER E rit a o ze Ra tg 
VE? 

E TEE 
Jte ficto s mg, Te Ae RLUNIUR E ATEN Ca — oat p) 内 的 
每 一 个 ”数值 ,都 有 lim R.) ==0。 

FERR REGSE) S — HUE. Er oom, 
erch, SEET AG Mäer TC ) 中 ,得 : 


Diet Metti DA iw Press, an 


EET MUERE Ton, 所 得 面 散 Te 的 新 的 数值 ,是 帘 篇 及 
PE SEC BE BR Ug 

O Eh ARRA S OR TETR, EE 
ma, Dr, Sne "ëm, EAERI RO, 使 得 


o m" m" b um T. 


212 85 E! e 


AER C). 
v m - 


FTAA RD EIE EG 
1. 1- 2(z—- 1) -3(z- 13 4(a ID S Och, 


2. 1 答 Jemen, 


MR. (SS Grën " 
$ Ver ED ar er te E 所 有 的 7e 


4. (D - GEDI 4 ED - GHD a 


Ge. Qr-19 r-i, 
6. ie 1) - t+ 


6. 1— (z--9)*- rt)! det 
7. 将 Inz d£ 251 SE LAG, o 
Lo Ji) =g, Jf(1)206; : 


Posi, — ran 


f= Till 


f"), fU"(1)22, 
E E "Oé 中, 得: 
laras- 1m À (71) Ate DE 


ZS Cep rA EE DSL CO, 2) (一 并 g 80), 
8. Nf coss El 2 


dE 
rev "fie 
1" (4) «sins, p Gl- Ze 


第 大 型 ”国政 :8 


BLANC HERE SE FERES up SE, 
9. 将 sinio tA BIER SS kënt e, 


E fG) sin z, f (a0) =sin oj 
Fr) oos 2, JP Gg) 008 to; 
二 一 in Fm) = —sin xg 


RAZA ,得 


sin(zo EEN 


Zë SH fo pp GI Fo Me 
EI 81 M 


10. RETAMAR: 
(a) sin r=sin ateos a {t-a} 
(b) sin z-—sin a--eos a« (z— a) — sin a. BS 
(e) eosz-eosa—(r-aj.«ana 


(4) Io kaf, 208 
iT L 
(ei sin ($2) 0. B--0.8660 x 


(1) tan 【至 十 可 = 14-224-232, 


KISTATSMUNR: 
Tl. esce DES ie- SES Ge- air AA (ali i 


12, sinz- sin a+ (2-a) cosa -Pt sina- -Ee Yoga. D 


iria (am 


18. cosz--cosa —(r—a)sina — cosq 十 一 一 8 ato 


l4. la(a+z}=ln a 4-5. E 


15. oos(a--z)- con a— ein a SEH cosa d Sin oe 


16. tanish) —ian s-h seo? z-- A? secta- ian steeg 
n(*—1) on 8(n—1»(n—92) 
ap fM. —— 


17. (c4-h)n— at 4-n enih A es BER eon 


15. Em sins E 7 an eebe ot gg, 


714 Se 23 m 


SE 36-3) eei) e 
19. iti tan. Zu Mut GR enges, 
E ian asi tële läis E) ne 


20. M Ine 在 z=3 斯 展 天 和 到 第 四 项 。 
21. 和 将 2 在 #4#=1 点 隔 虹 到 第 五 顷 。 


22. M sina dE E 


28. WF cote qx =% TREASA A, 


De ME DU Lg WIL s 
jl. amgang 


袖 数 是 保 
a6 (1) 
Ep GENRE a A b EHM EcL SUEDE GIU PET 
v —1i8diüin £i: 
i= —1 > (2) 
Mk a PHA BE abi ESTERI SESTA Di I ent im 038 
AE SPHERE EDO 
W a t bi ERR GU IC SSES. dOrb Aoc 
BT ARTAN , An. 相 乘 及 相 除 。 EHER EEE AR, TE i ARR ARR 
Artan, NT IL FS EE FR ROLE TEE HE 2 的 平 大 i? 
EE DORT ARD LER 
fE 
8 aml, (3) 
3E RE, C 就 应 该 换 成 — i, 因 i91 —1:6 —6; 3C BE 
28 t1, 因 
dien ien Den i; 
EH SCH 
mmm REEMA ERU ME PERRO Rn 
(a-4-bi) 4- (a' -9 0) —a-bi Fa! Dé (apa ) e (94 
de 
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(atb t (a 4) — (aa^) CET, (D 
ëng EALER, RAAR: 
KEN (a! Hbi arbi —a!' im (a—a') + bi, 
db 
(a-- 53) — (a! thi (a —an (b — P$, CLD 
EPRE EATE LN. E 
(a tbi * (a! Les aa! J-ab'4 Loaibé- bb 43 — ao tab'i 
Lab — bl! ^ (aa! — bht (ab! tabi 
ES 
(a-- bi) (a! 十 下拉 一 (ad — bb) + (a Habi a (IITY 
RISER sen, STEE SA, RS OAI SERI HC 
《1 HREN BISSEN. ERR 6 ZI RATE ebe, DD 
[4.0 
281, RUE EC a+b 及 a—bi 
REREH, 
Ae AEE E E 
TRE RHISUE, H A EE SE LL Hs e ole, b= 一。 
我 们 里 然 就 待 测 : 


(a-- 53) (a — bi) —a* 4-05, (4) 
C» LO IIL. ai I EET. 
A 
See, SERERE EE DUNS UE LRE ERER. 
TEE a 56 KESHE CUR) BEA 
| abi | =v a DT (5) 
I CERCA RA 
BER EC ELGERE IER a0 JE 5-0 Be, jardi cfr m; 
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SE atbil =0 Bi, MET a0 及 5=0, RE abim, k E 
TLE SARRE EATER. | 

ME RIER WAR a Hi ERRER + KERNE EM 
48 |a-- hee, dEr ERU, DR 0-0 Ie, ORG 
atbi |» 340 2-012 a tbi Zi. y RENI vn wall 一 ITE A 
RE RRENEN a HEME. 

D atbil 是 比 实数 a TE 


和 


gen RRE IN Bd iii Ii EE p qeu 


* tb ps e 


E ge WC KE KEE B ERE 
除 ; 因此 须 先 假定 分 巍 a+b PERE. ZGëtzssägsëloiäl- 
=v a EB! 3E ABRE RU A RURCR ERE ATE CS 


e e a a e 


我 们 有 
at (e+ Cam) (oa + ) + (ab' — a0 
ab  (acb(a—h) a? - b? 
REK: 


bf, a 

BR IN ICT : ARAIZ RAE DEIER. H 
RERE ER ERRE REIERSR, 

ERRO (ID CITD (IV) ARDERE. EMAER, 
施行 在 复数 之 于 ,结果 仍 得 一 复数 ; 在 特殊 情形 下 , 过 个 千 果 也 可 能 是 
yu. | 

由 然 在 计算 时 , 虑 数 军 位 i WORREN, ERAR 
fGBEUBRGCREHRIP SUB —1 £8 2, AAIR LEI Lët eng 
DERSUM oa, a^ B-y npe RR EIER 
EXAT- RATSRE. 

最 后 我 们 注意 ,由 公式 (DGIDCIEHD GYV) 可 得 下 面 的 重要 推荐 。 
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"ARD A RER, BIS REPRE —i GR d 


$92. MRKAR 


RAPI UE , R8 8I A RH iré. EB — E M eR idem, 3 
PAA, ici EAR EA M 者 代表 了 某 个 寅 数 4, mi B 
Bh M poirai CE 76), Bi 并 的 慌 华 标 是 个 入 象 实数 ,表示 了 用 军 位 
长 度 所 攻 得 的 有 向 竹 眉 OM 的 县 ， 


76. 
Wl gp, fe RER a ht 可 以 用 平面 上 一 点 M, D en. Ban 
. Man EE eb; Een E DATUR o aol eB. 
Dap "Ce M, er. RI 


仿照 闪 以 前 的 说法 3S HERE ar DOS 
BM nmn, Gm, BERE atdi, 
都 是 平面 XOY EH —üg.554 EE T y 
一 此 M BuMTISEG PP XOY .上 的 每 一 
中 Are, Dä abi R'E fr EAS 
D "7, CH - 

ERE M 位 扒 水 平 的 坐标 罚 OX E REES M ABO 
实数 "， 因 驴 在 道 种 情形 下 5 一 0 MAREN OX SEENEN 
Sep, 同样 , 当 点 M ERHEBEN OY 上 时 ,点 M IS HEISE 
FURR bi, 因 乱 在 得 年 情形 下 aO, DIEA, HE EORR RE MB RT 


rt —ÀÁÀ—— M MÀ —M—À————— —— € 
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ESAR, HERET Lët O BRASE O 上 方 的 点 N, 共有 附着 
EH 

An RERPUA EC UE MERERI M RRM O, DI ROT, E 
朝向 点 M CIS] T8). Y 

TATER, REL, H 
以 用 十 种 方法 家 类 示 的 : RESI M CR BU | 
El reeL RER, 7] 7 一 方 
BERB a 是 正 的 ,点 M REER 0 的 "E 
di. OX 轴 上 的 矢量 OM 就 具有 OX MBESA BE o EAR, 
W 下 在 原点 O 的 左边 , 撩 量 OM 在 OX S E I ADR CRETA IL 

实数 4 ESHE lal, 是 点 M UNE O PEDE, ERT ME JE GE 
正 的 ,也 就 是 , 注 是 作乱 矢量 OM 之 长 的 。 

在 复数 N 的 情形 下 ,矢量 OU BTE OX. 轴 上 而 在 平面 上 了 。 
我 们 用 7 演示 它 的 县 ,用 9 HERI OX Fair. denn 
OPM, 我 们 得 出 大 家 都 知道 的 、 由 直角 学 标 a b ARER m, o 的 正 
Bk: 


M 


1 
E 
| 
| 


a=rcosp, b-rsüne . (8) 


BARRACA h READ F3 AREA 234) 1 
gew GL, p-are tan 2, (7) 


WAER arotan ESHER EIERN p REI Déi. 
p BUSAK TE HORAS MYRER RES, KERE OX W 
到 矢量 OM BEKER. PEMA p, 则 党 正 的 一 段 OF 轴 以 反 
PIR Ee H OM 的 位 置 时 ,Pp 的 其 陈 数 舍 是 p27， 


etin S.S ER OX BADEN ELS E A AT BR X MDUE LR 
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OM GIE, o 的 其 条 数值 是 ae, p—4m 9E, Sos 
abi 的 辐 角 。 
SENE OM 的 长 tr, 那 末 从 公式 (17) 的 第 一 俩 式 子 就 可 
JAH ERES 十 大 的 模 ; 就 是 说 ,我 们 有 
la--bi| or, (8) 
EXC 8 ) 值 得 注意 , SIS RI: RRRA, MEET HR REGES 
HARRE EL ARTE RC; MEAS: ERE, REEL RSEN] E 
E ET 
ÉR: 
ët Era 公式 (ID 我 们 有 : 
Get bi) (a! to — (aka!) OHD, (I) 
E XOY 2ppgd E,fEA Ht OM 及 ONM', RR Wei [8 E ER w+ 十 下 及 
a! 55; B MRB a Rb, SURE M 的 坐标 篇 中 Ab CBS] 79)。 
如 果 我 们 像 力学 中 对 待 力 那 楼 来 对 
SR OM ROM", erh, us 
RE UE fU E KEE 
HER ER OM. OM" zum, 22 
_ 在 第 一 个 矢量 OAM DERE AE 1 18 óc SE 
K MN, B MN—OM' , SERE, AE ON 就 
kj oo ERE OM 及 OM' ën. 
显然 , OP'— MK — ML, PM—LK E P'M'—-KN, lit OL-sad-n 
SINN, EZE ME ON, CRER DL AS EOM 及 
OM' &EHEARAT IUISOEIAISE E EE E 
Sp, l 
SES Sort RS 击 个 矢量 来 表示 暑 , 划 求 它们 的 和 和 tfm 
Be BREEDE E FIBI BERTI AI ERAT I ETE AR, 
SUR BB RT a -- 2) H Co! - b 1) RE, 


i 
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Bak. mt BUT EN SEE Er ER B C n 
(a bi) -- (a! to E (a! HD") + Ca të) 
上 去。 

BEMIS- FAHRERN, 依次 在 每 个 矢量 的 端点 ,过 上 德 
MARRE, ER 30 中 所 示 那 y 
PE. BEE EdE45 — 08 c3 art tri 
之 人知 ,就 得 到 一 点 S, CREE SEEN EDS 
Prät Zenn, I dO Rm 
矢量 OS 在 OX 畏 上 的 射影 ,显然 是 
所 和 给 各 矢量 在 OX 抽 上 的 射影 的 和 
a-ra' pa" +a"; m OS dE OY HE 
的 射影 ,是 各 矢量 在 O 王 轴 上 的 射影 ^ 
irl 5-5 TOWER i 

FE OS ERIE IECUR EE OM, MN, NP, PS 所 组 成 的 
PRERA A: 

4e Ur ru RREA, 

BZ SERES ME BU o. B, y, ô, MATRE 

Je 8t y 9| &|a| - I8] |y] 919], (9) 

BE En HANS o, 2, y, 0 it EIER O GO AREE 
Sal — fiie GAFR ; DEOS IS SR EY OS 485 OM, MN, NP, PS 
Et n, 

AKCO ) 再 一 次 指出 了 :复数 athi 的 模 latti] 中 实数 a 的 组 对 
{i |z[ 是 条 和 守 同一 规律 的 。 

dk Ra=atbi Eo a EUG, W491 ARID, RNE 

"t a—a -(a—a» d bbi 

PBa MKE OM So Lo! 用 矢量 OM" ER, iS M p a 
P348 a, 0; B; M' präis, D CIL 1). We, P'P-a—o 及 


ACT nimmt) Rel nmm 


27% ` SS S E 


r KM-b—V, hk n, E Lay oc Bt 
BE Y Wii(a—a) E EE 
IDE ES 
3& 5E , FR EU RE E Bai, RR 
Së Rebeet: Se Ski 18 3 
a! FERE EIERE SEN, 
WREE HE OMM AAT 的 
EE EE 
la~a |=| jaj- lei) OO 


BUB OE TREE, 
EES TABERE — EE E NE um d 
成 立 。 
RACOR MAR a Rana lol ia 间 的 公式 
[a—a'|z» |al— ie] 
是 相依 的 。 
AR tit FCRI REL AREE : 生 法 及 除 靶 ,必须 先 训 复数 的 三 角形 式 。 
BOSE asat bi BEES T, AERE a. ad 


a=rcop, b—rsng (6) 
我 们 得 到 . 
a=r(e08 p--isin q3, | (11) 
BREER “ 的 三 角形 式 。 


a&crT(cosq4-ising) AR a'—r'(coso!--isin p), 
Jr Sedi 
ea! — rr'(coso +isin e) (cos p! Fi sin gg) = 
=r [Ceos pcos p! —sin pain eil J-à(cosg sin ai J-sin peos 9)], 
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故 


ea! =rr' [colpo J-sin(p-- 9], 2) 
ZS pA: nr! KSE aa or, oro! ERTA e, 
IRR. ITERAR: 
HRE a 及 a EE 
[aa] 2 jal. |e] (43) 
x 
FUB o 及 BERE IER tbt cR fo: 
arsaa —argca--arga', EES) 
EAA ovg(a 00) 表示 覃 数 atb Bia ARE ECT ) 的 第 
ZR, EBA aro tan P, 
BR GSD KOD ee IR. Raab COE LE ER 
ERPE: 


1ao'a'"'a'" | 一 la] * alata" | I EI * DAE |a" a"! 


|= 
= [als ]a'| ela] ja 
及 、 


arg(aa'a" a! — argo --arg(a'a'a') — arg a--argo! targia a!!!) = 


WW 


-—arga-carga'--arga'" --arg a'" , 
RENEGA nI DIT RIA : 
jar] = lal” 
Ki DE =narga, 
lc a (cos p tisine), JU-RAPI Zr ERE REOR FS 0705 
[r(cos p 4-$ sin ele r"(cosng LA sinn), (15) 
Zä rap Ee TEC E E AE RT. 


LE 0 r € 4 9 9 9 EC 


Arat 


一 


JH Sg. MEK BV o än Ak, mn Gr. XUDR TELS Dh 


n——————————————— BS 


p' (cos n8 --4 sin n8) — (cos -Fésin o), (6) 
方程 (16 dE EY EST SESS AMER, DUE. GHI 
X p e: 


=T, (17) 
而 幅 角 只 能 交差 2m 的 整数 倍 , 即 
së 2x, (18) 
LER A 
ZERO AGSS TE: | 
p=~ 7 、 其 中 根 吴 取 正 值 ， (19) 
d E 其 中 心 是 整数 。 《20) 


pa, ERREN k HERET AR: 
k=0, 1, 2, ---,n—1, 
RAER fis 0 跟前 面 的 辐 角 相 盖 只 是 Ger ptc 
REI Ges, 25 ER o ERR n BEE a, de] o ARE JISME— 8 
中 心 在 O MPRA o r OR C, 在 在 
BAHE RIIE n Whg n AERA 41, Aar 
e du RER RBS A RARE, 
EE EE 
SS, ERRE A (图 82), JE 
LIE Ai A Aas An A RUE E SED 
个 可 能 的 n 实 方 根 Y a, PHR a 由 十 
BR 82. 3E ER ARAWN, ; 
除法 KEES AWR MMWR amr Cop rising) X 
œ =r (cosp + isin 9) Bra a 名 ,可 以 寅 需 三 角形 式 8 一 pí(cos8 Lésiofi, 
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Dote E =A Wrist d af, DEI 
r'(cos oi +i sin p= roleoslp ti +i sin(p4-0)], 
lti r'—ro Ap —-—0-2xb, Hh k RER, 
13 IR 2 RE EIE o 及 8, SIE 
pt. 及 6-9-o. 
因此 ,我 们 得 到 结论 : 
WIRE a JE a Arg Brig ` - 的 模 ， AP ERETI: 


EE) 


“Taf Gen 


EE E o. mp: 


arg( 2^) -2arga'—arga, (22) 
WER AERE arga, aga’, v, DEIER 


. a è 4 $9 83 e è E 0 * & 09 & & a 9 *? 34 oc 


BIESELAR SEHE Ir Or AN Gig pe E Ge 
LEE ib Rd 
z=r+ iy, (1) 
其 中 地 及 9 bp, 
PEE, Ce LRRZmt208k 
于 表示 的 ,过 支点 的 附 症 数 rier 随 着 
竺 间 的 推 欧 而 改 炙 其 数值 ; 随 着 吐 数 值 的 
UCER EE M 就 改 锯 位置 ,也 就 是 ,点 M EZR 
IO E E Cli] 83), CR 
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RS, 25 Ui , Gre RE RS: aus E E TE T pns sas E 
Ja— z| <E, (2) 
其 中 a ZSNETT e ERR: XAAR, 55 — 75 T8]. EE 
Sri kën, METTE HEI DEL EA E 
Soe DROE dS D RC Yr Se. 
Tg. EL , Zeg A EE ur SIE Y. V TS TER TH Gi ri "BUE RUE 
至 及 法 旧 , 剖 可 原封 不 动 IER HERE Lok S. 
ZER, 
TEE ERER e. IHR Re, E fE EKAR 
HS Geht: 


jia—z| 8, (2*) 

RUNE MUN a BHRR z 的 极限 。 
mg ETS, BAT: MODEEBOSHESURE z 的 支点 M enm tee 
Ei BEERS DL REESE EE BOXES ÉL E a  — E ETS 
Zeen A D A HDA £ WPN C 之 内 ,而且 欠 此 以 


y K E EE 
wu 来 了 。 作 篇 半径 的 数 s TAREN 
ef A 得 任意 的 小 ( 较 847。 

| v TC, Sit. Bs 4 到 点 M WERE 

E | ` AM, 本 于 不 过 是 差 数 的 模 ia 一 ?| 。 
D | x EIR Hh Dr Ron RR NF ERR 

| aa E TEE EE 
z JT 2838 E MERKE NIE MERRE ARETES 
WEIER (8) 


Hb RIA F 20 910. FR E e MC, 
FEIER A HERE TTE Hb E TE DIDI 
O 篇 中 心 以 8 AEREE C zc PO CES 88), 


VID ARES Le. TREE ARES 4] ERR y 
Jg. E >, Aë BER Res 
P, | (o me 
其 中 D SIE ne, USA 一 十 一 7 EX 
E 二 
e TE 
JERES BERERE CR IDEE DOLO R E 86. 
via, DUR äert ké dH GONE] C 之 外 (图 86). 
Y ` LU E RU VE DUE 十 ce 
| c R- ooi Xil E ade AR E, 


ZEISS D0Rr Sen, EM MC) 沿 
v FERRERI E, ëmer 
zoo BE lim2-oo, 


ISS EREA, BREL, 


Wi se. Pës-gäegeen DIG, det e 


AF Bi. E, RPR EL fr — JB dit 3 380 3 5: EIERE 
aa Dap RER Dr, Heer, RI 
E 
Pa —NEBTER CRI ANE, US oo i, EEH DAT 
面 的 一 件 事实 ,更 加 组 得 合法 ,过 就 是 ,党 :接近 欠 原 点 0 I, E 
Den, URS, RIA: 
党 0 R, lo, 

AP TCUPRHECHPRODCI S co JE IBSIOICREN RALES, 
Zeta zm T Rb WIR, D'REI, CR 
EE | 
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最 后 ,我 们 要 知道 :等 式 lim za, 其 中 zo2--yi, a 一 4 十 所 MT 
礁 雨 侦 联 立 的 实数 等 式 : limg=a, limy-25, 


$94. ABRAR 


ERER EGI PRIER dfe RT aH eA EYE Dr fl 

JE EXE, DIER MERTEN 1+z 十 中 十 … 十 加 十 … 的 收 仇 区 其 

一 1L<2<1 Benk, muer es Htt tant, E lol 1 的 

BRE RE RAR, EA ORECA 1 Selm, BARRE 

SECES ; TERZINI AF [EO HE, MERARI 
(E 87) 。 

WA] AS ESSERE u eua H d, 

x ED ROBUR EB HE UCHUE IG, ERIE 


lim Zil =p, ME ^1 EE RI AK; 


"o 


a Ber WERENCE SHUT ; 而 p=1 时 不 能 决 
定 。 

RAE , 若 揽 数 项 般 数 由 十 好 十 … 十 多 十 … 中 各 项 的 模 所 成 的 狗 数 
bel + jual 4-77 E [s] e cR, RRE hko EERE, RLAR 
ER FRAS EEUU SCR ERR; JC PER ERDI RO IC I] — B 


$95. AURERE 


车 我 们 有 两 个 被 光量 w 一 4 十 和 X cma- E HRS — 
RETE MS :不 楼 时 AER, BED o RE, IS w FS 


EN z BE JESS 
wes f), (1) 


XN, n E z SES H SS. 
DK CET 
RL. A ENER wu LH Räiber COR i 


FER mp. Sne 229 


pon 


eE Op Bei EROR BLU YES AR C Er 6158 
Ml di Er MCI] 88)。 | 

FR EIDEL ELE RAE GHEE ERR 8 
WERD EESE BEER GT a KT ARC Gan EE, 

JCMEBEE-O E TEGERE ECRIRE UE , ERE 我 个 
在 还 时 不 能 有 面 数 o= REPRE STET e TRNA EIE e REI 
BARS RARER Gs TEE 
AREP XOY 上 的 一 条 曲 标 y—/(2) CI 89), 3EHBAR y —J (2) 是 
Y 


图 89. ` S9. 


APSR OX dh OY dé ER IE eegent, E 
OX ik VOXSUEEIBR MG ITEM sif E IAS. ym Tor DR ELSE y 
Jit EMO HE OY. 二 上 就 有 支点 NGO) 的 汉化] gie, WE 
Saa Eft NSHE Ze FUERTE Ee EK, CRT DE, 
SiBi t E da CR S9», Ee E TER E, 
3 HS zu T EEakOnme v— f. i 
8 A 
A y — —_ X 
i o, 
EU SHICRHROUTT TE w= a), 
4838: EE ORE E ABRIR w=utiv ao ciy. BU, 


210 a E: 学 


OV, 也 就 是 , 必须 有 一 个 四 康 空 间 、 但 是 次 篇 我 们 对 於 济 秆 空间 没有 
直接 的 瞪 会 ,所 以 不 能 把 上 沪 四 根 韩 烷 合 起 来 ,因而 不 衣 得 到 褐 效 礁 果 
数 一 /(z) 的 整个 克 何 形象 。 饶 没有 效 个 的 克 何 形象 ,我 们 就 只 好 满足 
从 十 个 个 别 的 平面 XOY 及 UOV; HR, 在 第 一 个 平面 上 玫 示 出 自 
NI :的 攀 化 情形 ,而 在 第 二 个 平面 上 则 麦 示 出 因 沟 量 w 的 要 化 情形 
(E 91), 


Wi 9l. 


$96. MMEA 


TE HN MET; ESEIE HUS Ree. Geo Tt, 如果 
ME TRIE, RUSSE zo SERRE 2E HE PEE EDEA 


leg (1) 
ER, mHE f(2) AERE 
UO -fG)«e, GD 


” 鞭 中 正 数 = 是 任意 蕉 定 的 ,而 正 数 了 是 随 所 烙 的 z 适当 定 出 的 。 
REP ERR EA: AHRR PER e 逗留 在 以 zx I 
A n REREN CAR, ARERR Lët w, w= f), RENEA 
w [wv — f(9) RGA e BERRET P C 92)。 
DZ w— (2 BUIRE RE Aw, RAR ER, 由 等 式 
dw fir 42) — FG), (1) 
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Y V 
| 
FP 
J SF Je, 
| e 
Ce KC? 
Mp g. 


EE, Hp A= deti Ay EBRE BOIS, mm diem duti An Rm 
B EE. | 
WE E R t a dz RETE z 33 (附近 的 ) 点 z 十 的 矢量 ( 属 
93), ët: BERET: EHAR SUB Rb dz 是 无 窗 小 
B. BE ERE du st dz) Tt BUR SR A, TERDA 
EA: l . 
MG 42 —f (2) | «e, a» 
Wok Uigokgs | l 
AE MEM (T* 
午时 我 们 用 z BRP zo, 用 x+ dz 表示 跟 为 相 接 近 的 点 :。 
因此 ,所 有 随 准 过 和 纺 性 的 定理 ,在 复 罗 最 而 数 的 情形 下 者 仍然 有 
ENER 
WE E A e EE, LARE 


Y 
ED 
D) 7 


B BUR 0 之 内 (包括 图 牺 ) EDS Cf] 94) ,又 车 芒 级 数 在 2 之 内 (包括 国 
ROEI tren, MISE Seen fO) 是 C PS CELER EHEO Bo i B EH 数 。 


$97. 导数 及 解析 性 S 


来 移 量 面 数 的 导数 的 定 闵 , 还 是 跟 忆 前 所 薪 的 一 样 。 
BHR EE eg E EH 
WHE dz BRA KS 
f(z-- Az) — EN 


` dz 
赵 近 锥 尘 全 确定 的 KA Ee 
路 径 。 ， . 
TE Bist f(2) EEE o RA HESSE, RDE OERS zo BER 
rm: TREAT DIER S OR. ERR Er EEN RR 
FERIRE 。 


ap? u $$ g 


lim f 45) SO Lp, (1) 


Ar^ 


显然 ,在 点 z RAA IHRE 2E Jk BE RE AN n; DIARI 420 
We, Z-3-BES EROR H (2-42) — /() ERR 
—— RÀ SEHR. O DEELER E. HA ECO 
RRES. 
l $98. BEER ESSIA: 


BC WICESEH URS DUTIES SER EE e el 


ERA (- 上 册 第 八 章 $62), NESIDDEEHETH RE ERFADSESCRME, Raus 
和 、 状 , 乘 祝 、 商 、 夯 数 的 夯 数 以 及 反面 散 的 导数 公式 仍然 有 效 。 跟 以 前 


O SES RS" —29iEiwonorenrocn!, EERS "RINT a gen, UE 
ZISCEPUSREVIUE, Ster, REIH RING LR 38g CH, $99 ipag 
= lib). 


.-—— 


Ste Gu, Met Np AE 293 ` 


— Bk TREE Ee RS, HARARE ARER R, 

prb, 3r Dar [ri EATER XE 30e n 

1. 每 个 多 项 式 PO, PO) =a azt toen, 是 在 z 在 面 上 每 
F BUSES PUT RJ ER RR. 


2. dmm DOS, 
P(z)eao--az4de-au., bb 

SR EE, EERTE QC) =O GER WE AE TEXE PERO LU EE RT ÉB 
不 是 解析 的 。 

8. 由 方程 PCz, w) 一 0 所 定 出 的 每 个 代数 面 数 w(2)， 除 了 在 有 限 
MRR ERRI. BEPC, v) 是 2 及 的 多 项 式 。 

JERE, 的 解析 画 数 是 有 绿 宕 多 个 的 , 但 它们 都 是 代数 画 数 。 需 诗 
Rip Ia, DUM SE HU | 


$99. WER 


办 级 数 
89 3- a42 4-832? d» e a, 2" d |^ — (1) 
B5 £63 ,— AREE go: LESE GER, 
HALA 2 HR RRRA , RRE ERE EE 
ER S80:B—FE, MARERE PI SEXE ART: 
ACREREBEC1 在 某 点 o EIS, MEAW O BEUH bal e 28 
FREIER dE EE, RETE DER UL RE Vr SR SE BA 


DIR ee JE 20 BS HE a RITR |E rr 


PIT o, EE, LS EEN el YEA PIE E AE 


(s Sg 
qEJIL II XE TSERTRET [a iro die i 
Ss Si, 都 有 一 个 以 点 O RGA o RERIN 


234 $ E ZS 
C, BERE SOME REO P PEE B iic tua RE. 
SMR] ORATI EECH 
TEMERE E O E ERARE Renn, AARNE 
TAE 4.1 113 7 
WU (15, fe Re C Rn RER p* AREND C IAE o 
(图 96) AN 0* KAERRA ESAKA, E OLD E n EE 
gut 


 Zaicëetoztot---toeft-: (2) 
的 和 f(z), 是 收 做 图 C 内 的 束 续 而 数 。 


SIN cHEEEEE. ` 

WEB] Sam: 2 ) 的 收 敏 图 的 牢 
RE p, e. EI ORERE C 
HOSghtDe RPE 97), RE 
该 加 内 任何 一 个 定 中。 内 是 , 我 们 显然 
Alz <p, Mr ARER re let, 
我 们 有 "<p 。 因 此 ，, ën +, 可 加 上 一 
4i JE Sp] LIE t ô, 027-0, 使 我 们 仍 有 不 
B ow. AX rr fe, BiU Rb ei 都 


& As Rt ust RÉ See 235 


ES C P3 REI ELS ETA SER o 
ila, n 及 DIE 


TE 83 — 78 LEE ke — ILE UE 4 — XE TRUE UD Y 
»3IPN Ar, 


#=0 


用 所 取 的 国定 正 数 5 Ds, TAER: 
Siet EI, 
a= o 
TAUER 
jale fari SOLD. paa oit, (3) 


Reie JL. are Dem prp 
的 形式 


f(z-- Az) —f(2) 4 Š a CENE 
dz nl ^ dz 


? 


证 侦 式 子 文 可 改写 篇 ` 
Fan fn 
= Ein, ai L z0 ands 4 ( dar r, (4) 


FCREELERC 8 ACG) RFEA, BRAS [2| 9 n HRE, EE 
än dz 满足 不 等 式 | 41< 时 ,在 z 贺 定 及 dz ERETT s 
BE EERS BE, OE 12] c5 Bie ERU C 4 MAA 常数 项 的 
EIS AERJ RE. D. 4290 Bip SC E 5c A 
it Heer HERE Az I REH ERAI 220 时 的 福 腿 
GR ` 


e 

"| - 
KAES 
LE 


因此 , 若 合 4z EELER bn, RRA ) 的 和 一 
也 就 是 比值 EHAO — ws gs ci ei REIR, et Ra 
Stëmm Dina 的 和 。 随 之 , SO EER z E O VEU, 8 
我 们 有 等 式 


226 S E &. 


-rae (5) 
EE E 
图 内 是 可 以 还 项 微分 的 。 (SS DS 


3E C78 EE Og BE PR AE EB , ECL CASES RI Eeer Dr BA A9 
KRO, DS RRE GNER, CHEER BER 
方法 可 以 得 到 所 有 的 解析 画 数 ,一 个 都 不 漏 掉 。 

EBIBIDEGULGESL, T Ede SET: 

柯 西 第 二 GENE EPRE R POR s-0 的 国 卫 内 每 一 点 
RUARI ERSEN FC, 是 在 加 了 内 EE 
o taz d- Gaz3 c aum e -- :之 和 (图 985, 

JRRAECHUR REA UI DAR RORMUEREP EE 
ër, (HE SERE RETOUR E ERR bb AERE 
Staats, ln P BRUN ER ec HERR. 

Zei tg: PER RHN P RENE- 0 fO, 
BEREA T ES EE 

bo b:(2— a) + 
By — THESE, Rcs] Bio ret, 

O SESESTEHREHICE E UO EUEOEONURRAERAS pg. SUME HIE SERE FCR, | 
LSU IE e DU BER IP Hi sin) MEDIAE SEDE S58 ea D EE t Cn) 
RENTI AITES] ORBE BISTESIECA- e LFA Hm, SERE up iy prem . 
ES CLEREUESL [p 0 uoi dtd ul. 2 MEUM. AS BREBREARERMS, Wa onset 


满足 并 多 条件。 JE BZS, WEN EISES, E Cäsar gg, 
HRS BOT RC E 
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Lanteren (6) 
ENARE :一 a 一 + (RI 99) 之 后 ,可 窟 篇 下 面 的 形式 
ba kal tit EA e (0) 


id 98. l Bj 99. 
z—a-L3B BIER ee RR BS OM RSR OA RER AM 的 


40:38 Ai Om SR, 点 4 eise Reseau ano. Du. 2 
ERT 是 由 矢量 AM deeg, Dë 7 ) 具 有 一 定 的 收效 
IB] C CPEB bt A), ERR G [BI C 内 收 做 而 在 0 
ALB. ERE MR KREE, 
ARMIN OE EE 7 1 OQ) 
PO —b Hbi thk He ERI (*) 
SULKE EEKAN C RIR ERR, E CP A 
vQ)o 9 D. das ROENTUER, L— Go) RIIE 
2 BIER ti Die ai, "EJESEBHECCO ) 在 收 敏 图 G 之 内 的 和 : 
IER 
eb, ba) Hia e h beaa" (6*) 
3L, BRR DEUS ERR IUE ED RIA 
foy A L 09. Lar q aoa)? 6-2), 


£38 秘 E E 


pi JE RI ën, ee BIN Cp POCO 是 2 Amir ra. 

2.2 TI ra, SHE JE: SASO ERRIRE 
BIN C mem, utes BEC P HK: E. 

Sir E BI Ed RL UE EE RA ug mt Gh qe PL 2 a 
RADA R Ap NEABUBIDP F3. EG. z Open, ER 
一 定 可 作乱 像 (6 "am BERME M SERRE 7 r "内 一 定 收 个 ， 
Ei ELTESE BIA Ld PT Beni EE L3 TERU HERE p (p> R) 
emp PHR 

"OW Lo CO dE D AE: epp, Dun =at e. 便 得 到 
H L0 Sit, R 2S4 PERS [REPE RS FECUTO VERE toi, IR BUR RU 
B9 GER 我 们 就 可 以 天 出 C+) EWERT ) 的 和 

bo b+ bat En A (T) 
TEREKEN l=0 E OT 
PASA 


| Zei D) = bo Hbg t bak? ED (qu 
M teza AAS 
Kò bb; a) tbla thea 69 
ERE ef 


RAEE, REOSE CQ 店 不 一 定 要 跟 圈 相同 , 它 可 部 
rA. 
E ZS by bir a) + bofg— dbs gi 
GE GIRSCH ER rs bt DIE PEUT AE Cosa mseexes pymuma), AtA 1 
告 新 我 例 ; 在 某 合 图 内 的 woworeumans dymkuns (gege, Aa ERT SO anar 
ininseckas ynion (RSA EES E ALS IE 3685 Ou 


Oo RUEIESLE-—DhE x MERERI ÉE wonorenuas (yurgan, MEHN 
府 可 微 革 的 画 数 是 散 aHATHTHIS0KAaX dyskmua 《例如 mpnsaxos HS 08 IS uf 
袜 强 的 }。 但 有 的 作者 根 村 就 不 用 xomorermaa: yanyna W-s i FL e TES SEE 
Viet ELEC UC RS ESTATE o 
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Zei GINN Aas RA AAAH EE K Se TE 
WERE 
证 明 ”在 柯 西 第 一 ( 正 ) 定 理 中 已 汐 种 明 : TEE o 388 EL 2-0 2$ 
中 心 的 收 仇 轩 性 网 的 每 一 个 震 极 数 
Daa hang ere 
EMA ro Ser C 闪 解 煌 的 ,和 而且 (Coen en ba 
微分 锥 的 和 ,也 就 是 ,我 们 有 等 式 
f' (0) 2a, 7c äert dae 二 (8 ) 
E PRI Bir (8) fg CRAE cag. 是 其 和 和 篇 
Zi, Zéng OR JS, BE C IBI PHCÉT CRI ZEE 
B EETÉ S SUPE 8 DUE LOEO HL SERERE PICO de Re 
E CHAREE EREE CC et ELE REC 8 ) 逐 项 微分 而 得 : 
J"(2) 2044 8:2aq24--- tnin 13350,2772 -----, (25 
Hä Rd Olm Ei. 
BB EBIRJAESE S DE 2X ,我 们 加 知道 P" (2) 也 是 在 C ARR, 
EREE S OO TARR O ARRA: 
FUC = Les Boa t o Lan n Hier H Ee, (10) 
Ju Hi NEUE C BA KEKEN. Ska RG, 
Bist ERES 
| fO) =a az eg La rer 
的 和 CO , TE ROBORE [Bd 3 Ry ELBU-SERE AUR 
由 此 位 序 可 知 ,形式 更 一 般 的 置 般 获 
f= (11 
HIE C PAL TE RT GU S34 aper, AART bäi 2— 6 C 把 
GDR 


Fatt m by bat te bi, 
TEEMAA: Zeene CT P3, RR Tor CR ERR 
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DET TS 
dfó d +4), d dëtt 
ue u AS y, a eH y 


SG) d d) dar) . 
d2 dt? ” d$ ae ` 


E TC CSA, 
Y. ER : HERE ERST E. 

SidkBt f/G) EX 8 DH IB AR KC NI 
ERRER. e- Rm NS, ju 
figi RT ink K A oE 
"ER PESCE BIET T 2E S 

X SORRE P Pa R-MUS ica D PORT 

. d] 170. BUS UU; SEDEESEDT Uf e EE Bo HE 
PIERRO, f" 0), FTO, o MERETHE SJOE 
2 WETEA. 


$100. ASRR 


BEATER 
JD —as tr az a 二 (1) 
在 以 z=0 Ap EA R BERKAT AEREA, ween 1»)X rtf 
"PRÉC 85,095, CHO) vf 4n 
| OSa, (0 —1-a,, "(00 —1-2:a,, FO —1-2-8«as, -- 
一 般 襄 来 
Ted 
TCI IB ASA, Dn E St 
a, ee (2) 
ni R 


ARERO JE RO A8 D: 


EN ELDRA 28 
TORORO: iE aus, te (1) 


RE, 

在 以 0 REGA R S EGESSUS P. PLUS J0), 是 以 叭 一方 
EXE 3 me, KSE, 
am, REESE AR 20 BEES SO RLO PI" D 
GEERT, RR ERC T AEE em 
"I fe Te p GR EA — Bene p B] AEA, 

HERMESA = SPD R 28 9:0 O8 I T Pa Er — 8 4E SALT 
内 解析 的 画 数 f(z), STRIP ELAE QUEE , BEER 2) RTL AS CE REUNI P 
PE Hd Me CURE: 

FOD mb, b, (2 — a) Mb (z—a bua ee, (8) 
ikat 2—a- CE ORBI o PRPHE RDUM EUR ORAR EN 
FB 


$(D » f(a D) - bo bio b H EDS (4) 
PERREN 5-0 4S TEE EE ENER AS m 
SC E GEET EECHER 
… 是 被 后 克 势 林 公式 来 定 出 的 : | 

by d(0), b= Z0) ; ben AL, eu BS SCHÉI. .. 


"1 


BARIERE 
d$ (0) -f'(arD-f'G, P'O Ghe, POOS VE, 
St, 我 们 就 有 ?二 4 X | 
qo(0) =a) (5) 
EE , Je PUES PIU IRE HORE D. e Abs | 
NE 


A KH 


242 f A E 


ENCER P URBES gr 


FO mf) LED Goa) P2 oae 


4Í7X Gaye, OI 


SEKH: Gët CET pe BACH] C E ERR? 
BHO IE FC AHN K 内 处 不 是 解析 的 ,出 了 而 可 能 搞 
X, — ERKBUISOS EUR AR. 玉 内 但 已 德 内 部 跟 K 4847 fo [8] D at 
(E 101). S4RRECIDAEXEEDR 2" 内 
的 收 敏 性 ,是 由 我 们 对面 数 FCO P 内 
PER ERIRE, ES 
IK HWH 
TEE MAR D RETRE 
BKRTET., iE CEREAN 
[] y (li 101), ABRET, WA 
加 101. | ERRERA K AA RANMA 
BER APER, EEN O ER K EA R RA 
BEROA C RUR E 外 区 域 上 的 新 添 部 从 ,就 解析 人 性 意 闵 上 
iE Y 3b E Tel C aere Uer ege, 
E SPRER UN E S b EA 


Zi RUMGRASREUTERRE JC) WAAN, 

FRES JO o ur AEE S S PE Aa E TER 
Sak, ERRERA S i RA AER p kR A E: AEE MR 
ea BER RECS — Rt RN AEE MEADAR 
C. SEA C 就 是 所 给 西数 f(z) 在 za MERE DAC CAE 
CP 


Sté eer UG RET DERE UNE 248 


GE SURGE A LER HER, A T EIS, RER 
Ei én T CER 884)。 


GEET 


longo Q 21-gpai- ada). In ee 
lxx I-(- 35 I-zMpEr T :十 {一 I》 Te 


有 只 在 区 疝 ( 一 1, AD PERO. DOEN, 
BR GUESERECUAUE DET H AER 
gr, EEN -二 ER M ET 
JXHRITSCHU, EE ENE 
Sirop bä C—1, 211. Reng, E 
Sieg EGRE qi REWE EDRN 
TEIR (EE 12-22 0 RAR) 不 是 
Këmen, BAI = 十 i 及 各 = 一 to 在 
IRSE REIAURER AE IE Ko UTE C LEE 
ARRAREN. DR TAR 
TFA REI EE Bgi 1—2:2. E 
十 二 一 …, JEPUBHRGA i R CALO 
其 收藏 加 的 。 如 果 我 合 把 送 消 数 在 实效 四 上 102. 
任意 一 点 4 RR. Alps EC [B Pie ctp SER SENE CO LESE o SH 
BU Ei en 1090, BREL o— TFA, PR RE TO Wal 
Wil (a— EE, atv TEA), IAR EUN irgend EE HIE, 


$101. Sie GE 


PERSEE JO TESSI PERRAS ER 12:9 p.17 
Eh: 


JO — asc aqu ase a peee (1) 
keen MIR UC TE ME iUo SINE. 3 L0 ME 
画 数 的 最 简章 的 例子 , 是 只 合 高 月 茵 = pue EDU Po, DS 
4. S XXORIS PESOS RS 

IU EA EWSCE NEL T Dee o E ECRIRE y 
FHRS. BAHREN, 
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ETE SEGUE DH ECIUTELAE RGB L4 (93 89840. GARPAR HL 
Taia T RER 


一 t a? aa Eu TP 
de ttp t (2) 
3 5 T 
gn geng ër (83) 
2 4 6 
cosmel— T tir py (4) 


是 对 一 切实 数 z Siren, DD. RR: 代替 字母 4 GB SEDENS 
PARERE > 也 都 麻 党 是 收敛 的 。 WEL EBER BOPA 
MRR o 处 是 发 散 的 , 那 来 该 航 铀 在 咎 径 篇 iz| 的 图 外 
一 定 是 发 散 的 ,因而 它 就 不 能 在 全 部 实数 贺 OX. EeRCT, 

BIYA SS 


DT 
SR: 都 是 收 化 的 ,因而 它 介 荐 某 三 侦 超 越 整 画 籼 的 属 开 式 。 
温 三 个 超越 整 画 诅 , 我 们 仍 照 以 前 一 檬 ,分 别 用 如 吾 er, sin z 及 cosz aR 
Se, 
B, RMS H 
e, gn ， ~ | 
geg sinz D (D'a DT (8) 
eere $C Dep | 

JESUS SU ARRAIA , MTERA ERER, 
Plin , 36 55 0 79- 00. e vr DDR E An 51: 


de  ,  dsinz deosz 
Kgl, —d 70895 "e 


Jt ji, z^ EERE, BE o7 ERAN z 解 术 的 男 数 。 租 分 后, 得 ， 
det dette" . d(z-Fz*) Lgs lagut 


--—sinz, (6) 


dz — d(zM4z*) dz 


SS We WR RDA BA St 245 ` 


FERA, TER et 对 > ATRE E m A 


d'(et) _ 
27 dé 
18 et ROSIS KEN 
[A] r ， 4 
DL ad we z" Ed gt ei t ZEU aa 一 
etum s a O 


e e" * = z" T * 
一 -一 一 Ehe — = «ge ze éi e 
à nr. Ei ny ee gd 


还 袜 , 我 们 就 得 出 面 数 * 的 基本 人 性质 如 下 


gt erra git (T) 
ZC: Ra EREE, 
复 等 式 45 ) 我 们 直接 得 到 
cos(--2)—e03z2, sin(—z)- — sinz, (8) 
£*:eosz-isinz, eleng? d Sinz, (9) 
si. am 9 ) 中 的 等 式 相 加 反 棚 诚 ,我 们 就 待 到 旺 由 欧 起 首先 改 现 
的 一 血 硕 看 基本 的 公式 : 
cosz= ZE, E sinz- ZS, | (10) 
SI Zeit, Kb or Eoy OSEE MA: 
e — et Hos ef ah i etcos y +i sin y), (1) 


EMRAT E en Eat e, mE TRES y: 
jel =e, BE dc. 
Hr cdETRER AR e EPESA, Eë 67 BR TA 


我 们 注意 :由 (9 ) 可 知 nt, 
因此 


Fe le ett 


RRTM o* ECISIBLU DL RER 2d, 


246 TR 5 S 


$102. gp 


OESCH E ER 所 作 的 三 
EERME: PM, OP 及 AQ (图 103), BRA p TAH AM QA 
度量 ,而且 也 可 用 图 怖 形 面积 AOM mike H, Kie, BE 2x 40M 
DIE o. BIZ PM- sn p, OP—cos p, AQ -—tan o, 

Ink GDREA 2? +y =l mn au Së c —7*—1, 3a $9 jt SS 
HSER REESE PM, OP 及 AQ Cli 1045 , au gg SELLE 
dran. RTA E PAIRA ERE , EE RITE IEEE RR TERT, 
RE, RAEE R3 OE E ER 40M nu gi EAS a a UE o zi gU ES 
PH ab ée, 0P—cho È Als the, 


y 


Bi 108. Eh WM. ` . 
Sig PES AERUCR HS sh o X eb p BRE ENERE EET 
fac fug BC RAE ER NE Kee BRL 


用 字母 2 E oy EORUM REI UON, gear ELSE UL GER 
SS AM. POM BRE PAM, 


MN POM- lop.PMe Lm rl, 


Bist PAM [ ydo [7 9—1ar, pretiis n1 


KE Eis geg BEA TOGULUB EE KE — f 5i RE Pu € 
LOCI IO WE » UE C, 


LAE OUL Y TA 24 
ipit: 
面积 AOM= L evi [91 Tdi, (1) 
现存 二 一 下 车 本 稿 分 长 中 的 公式 XXI (88) , 我 们 看 到 , 不 定 积分 
KSE 
l [vi T= pve Inget DAT, 
R SERI AR: 
[NTa [有 一 "we KN aD) = 
| LN od nie EET), (2) 
E GK NEE 
iif 4OM- i In(z4- a3 — 1), 
也 就 是 | 
2 Im 40M — palna V/23—1) —In(z 4-3), (3) 
由 此 可 知 
—9-—la a( mM. ) 一 In(g 2? 1) -In(e—9). 
因此 moy R r—yc-et, 
TRI Kn, 28 
v= — P - 及 qu 


由 崔 OP-cho E "T BR TRA 


THET, (4) 


€! 


d 


e? — e7? 
2 k 


BHAE AQ, Bisi na AS H p EROR. D O41, 
AQ ih», BER: 


ch 多 一 


sh y= 
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..8hgp  s?—e-? = 
th ba ete” (5j 
MRP ACD), TESE pr 9 BCE MESHERE 
"y WEdh iE shp, chp Æ tho, 


BWAR 4 EC 5 "Hänn "Mën rn ,都 仍然 


ee? etd e7* Bh: e—67 
shzz. 37 Ch Sc 377^ Ah ze chz Fre? (8) 
假 营 我 从 现在 用 欧 拉 公式 信 101、(10)] , 便 立 部 可 知 : 
che ZE. chz-cos dz, them aRt, (T) 


EH XCTI] PUE SEHARI chz de eed. LRR TERREN 

ARETA FE a Lt fecti REES di TE UT Fe VCI. ERU IE SS 
AE PIER HEDER Lg d DR. 

SIS E fau iicet oh E Ze 7 ) ,我 们 就 可 以 
Rieger RE, EE DE Y EIC 
Zoe RRE E i o ER, B PR EEN 
DES. 把 cosz Haye chz 又 把 shz HR ishz 45, LER DC ELI 
SS, 

3& ER. Ani] KS sin?z-Foos*zss1 ERSE 


ch?3z--sh?z-1, (8) 
加 法 公式 
sin(2-Fz*).sin zcosz*-+coszsinz" 
及 CoS(z--2*) —c0s2 TTT 
Y] $838 25 EE io Gt A) Dn Hsc 


sh(z--2*) —shzchz*--chzshz* l 
ch(24-2*) — ch zch z* Leah zsh z* 
EHE: TARA 


(9) 


Set Gae eR 219 


thz 1 
-一 一 10 
shz KAES IEN chz= Vi thg’ (10) 


EHRE ihg, e argshz, argchz 及 argthz, ASAE 
du 58 ES EECH FB RC G6 ri s, Zä 
arg shzesln(z--v/2* 1) 
arg chzz In(z4-^/ zi—1) aD 
arg thz= mg LË 了 十 


dh GEAR 


dech: ` dechz dthz | 1 |, " 
d 一 Ch2y d shz, a zh? 1—thz*, 
(12) 
darg shz I dargehz ` 1 darg Us 1 
da C VELT’ de all]? d “ITF 


Ber Ele" 45 IX C4 ) 可 得 shy 及 ch o 38995 9 AREE 
HAL SETEOEUS SI 


2 " (13) 


ZER Reie BU DIS sh 2 及 ch z T Site, 


$102a. £479 SEIL ATE: 


per, Pe HIT S DAD SLT Si SERERA. MNM 8 Bg 398", 75 8 Som um 
kën f BE, TERH DAE T , OR 05) Dh CR 6 rss S FERNER SN RE 
San. 

Rat ann EE REMO] — £6 HE RT, SE RR, AER T T E COE RRSME 
Szene f8 , Ere ri ESTEE KAGUSE EET, OR TEL Eg 
无 帘 小 部 分 是 由 位 的 。 GLO en H EC ICA Lug. Dër, RO 
OK RISE ERLER PRR, 因此 , 在 加 上 没有 什么 多 得 出 栾 的 重播 而 只 有 
e EE E E EE 
fiie 


250 a E: 学 


Sen Gee nh D té kg opt, DEER etta ERR ran UH 
fl. BARRIT- TG 2 HE ERE S KIEL LIU SERRE S 72945 REA NIC EE 
fe DIR RGEBELE. AU ER UE UE Ee, 

Per, RERA S IE CERNI — aE, DDR TE ES at EUER IB TAE T 
eege S (id — VERIS E E db GEAR P DEI 
Do EREET RU D BARIER E S LEATDTRR TEUER SU AER T o 

Sr MM En. ës Dr D RRRA ARARE; AAE UOT 平 
BERS TOR EAT ban C* 的 向 部 域 , BRE 了 OF D Leena Hit C 的 内 部 
$- 

"rm, DAAE S LORGAR D, RARER AA EARRA (EI, 
Dsg Dr HE gp D Leer, 

4€ — fei ITE S 8d ta ER HR, hä, ER TBE GT UR 
Dey e n rei M 

事实 上 , JH w e ZRERBORERISSR, SCT D" D 中， mU RR ap 
äm Eh, 我 们 可 点 把 w REAS IHE SH tege, utin, Jei Bo E w HAB AES. 
网 翌 , 我 从 把 HHN Hy. ROR ATARDYA--IMIKA RR 
ES HH 

wui, 
g—Ed-4j. 

Sara: SECURE EU ERR D PRERE, St EUR f UCM 
TARSIA mr, Asp. VCRU RE ABBE T. Räim, ec HERD, v doo 
[M ` 

fe E GUTER TIAS geg o Rep: ip 8, RATAR: 

apen Fiat (15 
dir SEAR D tens D HERA C), Qe NEC CLER. e IMPIIS REEL 21 
Ro, BARRERAE E KC LUCAS de PERS 
E nus. RU FI Ce 

MRH RER D HORISSUBS BUNT EUR D RTA. RADR Deng 
BER D LRAG, l 

ERETT 3 * CARE mR 50: 5:22: 

£-g(w), (2) 
其 中 国教 9(w) JE D^ CM BER C") Lange UR TCRERUE, LE Renee, 

(BERN SUE BR: SHÀ (1 ) Bep e HERES D auge D^ 的 一 向 像 

fU DUE. SHA CUN A RR EA PLC REPRE, BUR. BEA bi T E08 (E 
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图 vm. 


AR ET EO REE z mAH 
WERI. SR wuel, a40, EDIT S 80 — 108 (6 £8 


JA, E eA AID T DEER, 
FR -船形 式 的 粮 性 起 换 TEE 
KOL En 


uz ets 
KK EE 
DLE 
fec Hei | WEN 
mes ëetb 


SEL 3 ) RM S DI ELO er 及 e 后 ,亲热 就 得 到 图 换 w 一 ax 十 8 。 
f83E- GEAR EUR. si= eta ,z, 是 把 PER OASE ERR D EREA, 


BER 2-009 RARA oz gel, 也 就 是 ， o BEREM e 平面 模 原 巾 0 ERR 18 
AARE mie, DES, HEWS GE DONC eC REURON AE CE] 106) 


ay n BRE tm Eo, 也 就 是 , c EIC EELER AE RE 0 SEEN GE 
IR Roi WORDS. ZE KI gue D'Aen 1, o DEER AE, 我 们 从 
Det deeg, EIDEL T RC A 而 形状 则 保 匆 不 链 , 也 就 是 ,使 图 形 中 各 曲 
RAAMT, 


252 "m E: 学 


第 三 个 基本 置换 4 一 aa 十 5 只 把 整个 REENERT FOE Tt EE, 
URBI HH Ac D Prais, BERMA welt, ELE SERRA e En 
Ter EIUS BOR Rat, EPEAREN, ERETT ENANAR QURE IR 


("mam Se 


i£ Lësmrkssigs-gzganieng. m0aikspagrszgw ege 


wo axb (SIBI AS TR, opi o SEHE ER BUT — P3 OR 

Remi SL, RR (O2 EE O RER D LOKRGIREJÉ RENS. 

Ba BXhUUd M OLEIECUE Deg, MONS SIE Se 4e XE UE 
城 也 内 的 加 {图 0T). ZG, nd AE HA ORC EAER. REX Ton RR Ig 
n 个 相等 的 珂 局 形 。 不 十 看 到 ,在 每 疾 局 形 中 ,图 数 ef ER ben, AREER 
RAT o pH EXoD4AS CRUS Er ARMET, Sang E, REER, KR z= ocio 
fri RU (RUE AUR f PCT HUP o 及 9 上 2 )np deis ECHT 
iuzszns peine SERECT EEG] D. Ej fee E w 80 FO ERR, Dg 3E A f D so ng 
pëiäs, Bäi, 45 e REE y MARAR BABEN w rR T PE. FEI. Sn A 
FIBRE f (2) EER D ETER 


V 


B je 


正定 理 RUHEUHUHME [OO ARE DREI w- (0) XE ftt. 
RS RER / (2) EER D 内 是 单 责 的 及 解析 的 (图 100. mag fik D PN 
MABE 了 (7) eBRSKas: 
wf (2) steig — sp) Haast) ase m) hers, (4) 
TED) rs oto TEH D FUSE 7 内 , BARERA EAER oo 和，… 莉 是 常数 , 因 
BEARER 2o; 而 我 他 知道 
geste? 及 aafo (5) 


A—— BOB Ot 
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RS, AE DIE 25 zo Kt, SET S TESA OAR A PG 0, 则 
«0, REE zo BRNE, Stara AR SEROI BRAA (4 DUARTE: 
wdy aiz il", br wl, (6) 
Dia, TER 56) 不 可 能 在 包 会 ot D Pu JE TH N Ayo og, e 
六 的 TRR D PERE yr d RMR AT A o 
IS 46, ER D pti 28 zo, RAH S Co A00 ELSE zo MME, T R 
BRER RTIRAR UE A: 


wdy ale — xg). CT) 
EARR T 1, EGEGETR E TA (S, A co MADRE Rus A E ES, DJ h, g 
w-f0 ERIE D PEU ES RTS TS. EU E) 


AEXETQ HEGE DERNE D ap, OR RER w= f Co) SR 
IR MARE, HEURA RIENE (2), EENE D AINN a SEI D GEREENT ur, NOU 
Ghr C un ^ es C* Lëtegseumah:, XERITT a* Je b* S506 AR f (2) Ee 
poe Ts. 
Së on, EE A, ELAES, REITER 
Spunt E, 


EH E EE 


SAS 00 


$103. 微分 方程 ， 它 的 障 数 及 次 数 


凡 包 售 未 知 丽 妇 的 遵 数 或 微分 的 方 稳 ， 时 做 徽 分 方程 。 我 们 早已 
BABAIT., 例如 从 微分 方程 ( 套 开 $21) 


EE | (1) 
HE ,我 们 求 得 : 
y= +0, (22 
又 如 (也 在 $21 EELER 
EH ML (35 
我 们 得 浏 解 : 
DEET (4) 


方程 ( 1) 及 (3 ET IR 
再 健一 个 例子 : 


ds kä, (5) 
"m e, 
RRR 8t EBORE DER RRE. 
Em Gent RUNS. SIB, 可 能 
县 者 征夷 方 实数 出 更 在 微分 方程 中 ;其 最 醒 的 攻 数 , 称 需 徽 苍 方程 的 次 
Rr. 
例如 微分 方程 ; 
y? =y’? (65 
Ex. 
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8104. f» ERE. MHAE 


BHO AER E TEE. DESMET 
EI EA E. WARR: 


. >. e è è è y + 


. y-aesinz (1) 
RADH 
Za (2) 


的 和 解 。 SEET dE dE Cé 
Ki =a SD Ea (3) 


又 由 CI) 及 (3 gn BE Y aei A PH MUT RHE 
等 式 : 
- —a sin gta sin r=, (45 
Bi ARE 1 GS 5 Mei Ka mn. o ICRLT Ets 
fj]: l 


y=b cos æ 
在 5 篇 任何 常量 时 ,者 是 微分 方程 ( 2 ) 的 解 。 
MEA . 
4 — C, sin wt Os cos a (5) 


DAE RES C2 ) 的 更 一 般 形式 的 解 , DIAS. EISE ARC 102 C 4) 显然 
包 合 在 还 个 解 (5 h ERTE CO 及 C Spee ER Co, 
C370; RAS SUE C10, C — b, 便 可 分 别 得 到 它 

《5) 中 所 含 的 任意 常量 C. C. MARD H py MERONE, 
& Y 3 5 SLOPE ERIBLEECA BU FECHAS AS. 829 2690. 在 我 们 


O EATR n Eih, MENR- AA EA neg, Saba 
Joe BEES RC. Hot HL EDT OE Cb 9L 
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的 例子 中 , 阶 数 及 尾 意 常 量 的 个 数 都 是 二 ， 在 一 般 解 中 ,该 必 意 常 最 一 
EA EI DER RAAR. RER. 从 一 般 解 求 特 公 解 时 ., 小 
AIRES TEES ELT ERIS fd. UTICA UE Së 


taki. 
ME ES s 
yiy=0 WAR 
$&J—ÀÓM AE, RB ym Cicos zo sin ta 
TRGUMREKRI,EUUS 
H zcO BR, y—2 RB vil. (2) 
B eg 
y=: ċoss t4 sin z (8) 
LKE 
y = — Csin TEEN (4) 


ZWEE vie BOE REGIT C2 )， 我 们 得 到 CL—2 E Csel, WER C XO 
BS TER A CS ) 中 ,可 求 得 特 丈 解 的 形式 特 y=2 cos r—sinz, 


TERR, EMITERI ARER A R ER GIC TRE SR AE 
EUR JR SIE T LIGUE: rr BO BEC TRUE. 
$100. 1317552 E0658 8E 


TEST Rar OCA DS REBATE E E, aen, Dee Akut Ges 
28 rä HARE RE 


Pii. HS 
ym C x cog lu z4- Cs z cos In z+r lng (1) 
TEZI 
> d? d 
SE B= ln (2) 
的 解 。 
BR ROI 
. A — (Us — Csin In t+ (Cs Cpsin In sle ett, (3) 
di 4 i ， Y 
di^ (Cr) Ap (o, - c) 988 Tie (4) 


n———————— HM Ed - 


Sg QU 25T 


VOD, OD, COO opes Sog Eri RASEL), RAWS, PER S T2 


air 
88. 
Sut. Ew Aë d refl (5; 
是 方程 . 
Kë et Kn (6) 
的 特殊 解 。 
GR 稚 苍 (5)) 得 
gy — Bes D, 
$ 
Dë 4 一 Te 
fCA COD FE BRA: z( -1=0, 
gp Ar meet, 


gt MANEA RA tei EAT, 
S E 
RRCT PUSH IBEOEEITE CAE RUM fg: 


223 a 
L E x9 Y= O01%+ C720 

2 RD Daf ër Oe, 

4. E E tey= e 9— Ce -- Co € E Ogee g 
s. S (SE RR) on, CHOVER 
EE zy C) e Cae? o 

7. Wu so. s= Co sin (Et-E Cao 

8. ESSE Oymro E EE 


o, fN oe dyer Ä 1 ; 
D. Aga "rue Unies ysg EO Cans 


208 d E: E: 


II. e DE AS, arc sin Ze 
12. EE s-6c Sid EE. 
ër C qd ze p tet diset 
13. ETE Mx Gef - ge Tet J- e 
dix ; : . 

1. um t= Dain 8t. g=2(sin Oé -sin A0 
15. EE ER i 2—2(1—1)608 2t, 
i 
Zo 
"ETE NAE tin 
EES E o i? Epi * 


$106. Rn 


BUE SERA RET TIKER: 
Mdz+Ndy=0, (A) 
其 中 村 及 六 篇 字 侠 xz Ry 的 连 强 画 数 。 最 常 沁 到 的 二 种 微分 方程 ,可 
分 篇 下 刘 四 个 类 型 
它 取得 下 面 的 形式 00 
Fda + Pdy=0. 000) 
dinh f(a) Rd c 的 速 糖 丽 数 ,而 FO) JE y bm, KENS 
方程 化 到 得 种 形式 的 手 烧 , IROSSKRULAHNE, BEDERE, TEENE 
Sib, SS 10 ,得 到 一 般 解 : 
Leiden [roa e, (2) 
Jb CADRE, | 
ZS BELA RR RERUM REL TESI C1) B, 常 可 用 下 面 所 区 的 类 
县 分 砍 法 央 , 来 把 它 化 需 汪 种 形式 。 . 
EE EE EE 


H 
bo 
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mt devi St TUE xe enc — D 38 EEG, c A 
mg, EIERE 
Er dei X: Yodu =Ò, 
其 中 X, B Xa 只 是 e POE W DEE, HUN NY, 
2. HEEL LA. 


SE du(2)9ja 493522 91. 


LN F du. — iy 
But. BENE di drug 
RS 第 一 步 (L4 22) zy dy (1H- y Aro 
HP (ary a 
EE, UL sent ges, 8 
46 _ ydy -0 
zUt  dxy8 * 
- TI dér ` ydy 
KS Jate iry 


[E fits fato - 


Jn SEI (1-422) 一 lm (14-32) 2€, 


ln(ld-z5) (14-42) 221n s— 2C , 
UOTE In C 代办 2C, akik, EGER TERIS EAER, SEA 
SES E, Suus E EE: 
Incl-p 2x2 (14-392) z ln ln € 
In (14-32) (12-32) —1n Cz 
e Orange CS, 


GER ale zl, 
Le ar dy-+2 ay de= ay dy o 

28 Zay de Leio — y)dy 0, 
AUAM B EE 


Zo dr ,(a—y)dy | 
Tx XM =0。 


-一 | dr di Jj 
T 一 一 -- 一 y 一 zz 
ag 2al Te je Oe 
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2a ln raula y= aln stysta, ln EE 
WSL SEA, 8 E oA: 
C H 
tyme E, ap riy edi A, 


Sg, Wii de A. am 


wësse 
MEIL gie gare 
M dei N dy -0, (A) 


BEM ENE: Ky Voll EACH AO , ie E, mm 
Z Jp RE EATER REIR , 
Y= (3) 
MER. 
JEU E IO Rs EROR LB o Ar RATE ERMA RE p, ERIS v 
Js FECE ELAHMED | Bi an up de 8 ned De, 
”事实 上 ,由 (4A) 得 : 


de. A (4) 


dy ilto, (5) 


IET EHACO ) 之 后 ,等 式 (4 ARERO o N, Eie 
利用 (5 ) 及 ( 3 RPC ) 得 到 : 


EO (6) 
BOR vo EG BA MENS. 
d d 
例 "ru a seg o 
2 Pdre (21— 24)dy— 0, 


€ zÆ yh SD X AyO Rita, y 4, E End Eg fo A 
HAAS DEE TUER ERE; A AARDE Oo GS REG ECHOS o 


m" 


Za pe 261 


Em oig ur pi, RAEE H o TAARN. D, CD 


de sg 
dr vi AT 


E — 341 Hn EA £t t 
PRO Gf. WURD A RARE 


"ij D 
Tase 


TEE rdz-rb-aldvcü, 
dE Tag, Rive em 
dr , (1— Dni 
zo! t 


fraj- fasc, 


sf, 


in m vy—o0-C, 


In zz C--r, Pemet m gelegt, tr. 


Bose RR MIU: 


Sp Fals sy E: 
1 diae (d y= 
2. ydet il did 
8. | — 3S dac d pz dy, 


(14-30 0-2. 
y- Ceci z 


ars sin yasla C (e4- V 1— 39), 
A. A dy dr (1— hir, Ct Ego VUA 
5. 0H x3) dy wl yid, 

6. (LJ y) ded Ci-pxt)dg0, 
T. (x-pese- patr, 

8. (I Zodep -4-z2dgm0, 


are lan un Car E40, 
C$ V EET, 

(4:22) (14-20 = 

9. (Lc )dy- gar 0, 
10. Cet dz4zdyzo 


区 一 im Cig 
Bessi 


ii. Gender (ua idee nt - 2 are fan = C, 


Pp OW y g EOM OG e oe pm dM 


i£. Ze dis i adr, 


UE EI ETH 


i Tr ee er s 


202 s à 学 
13. ei (+ ZS y= ln Ce, 
14. {rt drt Zen duc D e ZS GL in Cret 
15. (Le MÉI dës ey dy y * gium, 
e ipu Ctr 
16. verts * oup 
17. en, ZS w/i-scrd-gsmC. 
18. 2:2ydy OI Är, 答 an 
19. (yr) dy4- (nf — dz 0, 答 E E o 
20. IZ yitr= Sety iy o 21. zdy—udr— /dy 
23. (g8—9)dz4-zdy-Ü, 28. (2xd-g)hdrJ- isda dgr— ie 
24, wël (eu yo 35. (ry dy ydo, 
26. (3r-Edindy (2r— yir, 2T. (x4-zg5)dy ls = 
28. rydy— (1— 42) dz 0, 30. (OL px)dy— (1—52)dz—0, 
ETAR PD RRE o AR y DOE REN GOU SERRE 
80. Zen =$, y—4, F tystia 
81. ete-täudn- y*drz0; x1, y=1, SS eta 
38. (1-FySdr—zgdg—0; r1, y20, ZS ët. 
38. (+y dyt (r—ipdz-0; r=0, y-l, 
91. Sp Läit ien Baken, D), Re Mn RI 
KEEN 
28. Sg. Luet IM piae 7, HE EELERRURUS ek, dee, 
一 Y 
leg 
MUSTIL MEDE y 的 一 楷 烷 性 方程 具有 下 面 的 形式 
d ， 
Zb P Rg RETRA RSR, 
- d 
GE iech | (6 


Zb LJ RE y (933 En tek Je hRS ZG, 


AHA MAL, Tode allem ee MR RM m Ne meae e 
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JR EEARUDD RE 


yauz, (T) 
dern u A: SEDE x HEMRA 是 待定 的 。 徽 分 (7 ) 式 ,得 : 
dy Qd: í,0n (8) 


da dr dp" 
由 等 式 (7 ) 及 (8 M y E 代入 方程 (B), 得 : 
dz 


ur 225 PQ, 
或 
ds (dn A 
ux t at P9) 9. (9) 


une ARE: e fs Anti uCz) BEES BI 0 TRUST, 
也 就 是 ,可 以 假定 


du a 
dz +Pu=0, (a0 


HRE, AREEN o), HERMA TE (10) Ra. WER 
容易 做 的 HREH LIP ERE Bu EA 

利用 所 求 得 的 丽 数 w(x), WAR (9 2 PRERE E, 解 方程 
(9 ) 的 剩 禾 部 分 : 


wii Q. aD 


LET EST z(m). EBA Rérb , MERE o 及 z Ross 
Ce DE BEA wz) 及 z(o) Jio 2 eC 9 ) 的 ; SEE 
的 解 , 傈 由 公式 (7 BI, 
NEI e T R R Eo 
pui. EFH: 
Aert, (2) 


Tm 


Ue L A a 


P= -i 及 Q2(40b, 


d de , du 
Bän, Hl AO are 


RARA ECO E 


de du Dus oop 
va dr Lr 0d DN 


dz fdu Dunn. D 
ka . Trim ED D 


第 一 个 因子 u(2) TREAT ELT (E UL, Set 


或 
CH 求 得 Mmau=2 In). 外 此 ， 


usent [snae] (14-2)! y, 
ATRAN () FADNES 
v= (ED, 
EVR 1118-7 NH 00, BROD IRI E (19) ORE 
Z= at 
BAE dr= Gr 1) bar, 
也 就 是 22 0406, 
ODRODA vus, RREN: 
ye REDI eeta 
nz. BUNBUSELOD MS — ERRAT AS. 
LE ICE In e Ir äech x, 
tb n LES, Hold: 


|j Pdz 
uzske 4 a 


Aë ee voie A CUD HAARE 8 zx, 求 得 : 


《13) 


(4) 


(137) 


(15) 


O HARREI ER, dn, BARER PUE rooit, HEISE E 


RTARTA 2). 
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BARES ALCUT) REB: 
` wu IP ( [o7 asc). 
WARA, Ak TAERE RES e FC E CIO E, WUERT, 
SUIV. BUSES 性 形式 的 方程 有 些 方 程 ,本 身 闵 不 是 好 性 的 ， 


但 可 以 利用 适 emm, E ER eg EE 
E Py= gy", (D) 


Ert PRR RETRAGE NER. RUEDA um), 可 将 方 程 
C(DOBERSERPETESCCBO, £Rif  IECEPRPI EC EURLUARGD et 
Bg —582 2335 SEELT USB T, 
BPM -TYORGRBAE e 
例 EDS 


ZA soda EH (16) 
B pEASRPDREJPRRCDOBEEX,IEIERSER 


P= 上， Q=aln r, n=3 


Rr de, BI mu EE, 


d^ 
TRA CIS) 3 ETT up Ze Ea ln x: M 
SEO 
wë (on du +#)s=a ln ze us (17) 
Kee EK EE EUR 
du, Rou On. dp 
Zeiss 
AEGRIS ln te 一 所 z2lal; Ez: 
uml. (18) 


MPRA H ATEON 8: 


E =r ln entri 


D 
EE n A e aa a ~ 


2660 Ad E m 


dz = H 
出 此 r= ln uet, 
MESE C18) pA Bar aer v (0 CA Les 

E =a İn s, 

de E 
n r1 =4 ls 


ag, em - Lo 90597 e, ge 


=- 2 
200777 n2 EEOS a» 
th (18) X (19) 4E u Re MEER A GbR ye h, ASH Bg: 
a-i, EI 
SEN 
E > &y[a (In z)?--20]-- 2-05 
3 g 

RTA AAA EARR: 
i. Ze Se y= (r+0) 0-7 
2. A len, € yone 

dy ,ny a r4. C 
dr r sg oy- 206, 
4, Æ eost+ssin 221, x sasin t| C008 t, . 
5 ds LE 1 i 92 m "| a 

" g Fee 三 名 Si te $£ ——sini-LkCeäbt-, 

d 2 1 - 
6. dr epi De S ym UC Die 

dp ay eri me x _1 
Tod x x? 答 oycOUd re 
8. DE aya we o losprece* 

dr ? bi D 
9. y= lu Y. 答 Zeite ža 

d 1-2r . 1 
10. S CAM a 管 y= {14E 
1.39 , 29 05 管 uc 11024 209 1524-0 


dr eil wéi 


GO BAA ` 2 的 


E 
dy 4 ç rl- _ Vi-n Éd 
ER =! ux 一 心 一 一 一 一 
de cat — M 答 yoe UA 
o dy ZE 2 193 一 
18. ds XR ipe € (lP sare tat i+ e 
14. JS —ycobamyt oseto Ze I? 
Lm Sy oua 
16. T mg. 16. dc La, 
ds du Kess 
P t= . -一 3 
17 arrin tH 2e cos sin 2t, 18 a MZ. M n CEA 
dy u dy | By, es 
gl 20. Her, 
d Au ei 4 1 ny 
21. ks dy=ein 3v, 22. vu T ahy 
23. DEER 24. EECH 
就 下 列 各 同 题 站 所 夫 的 Z y OBERE RERA: 
25 el Leyes z=1, y=0% € 0-0, 
20. aL yes; z=1, Mee ZS ry=3(s-1)o 
2f. py tan esee s; zz, ym. f y-sinz. 
28 3 |, mgi;z-2, y—3 u EE 
de? y= + TEn, gne. 3 一 元 十 可 十 o 
20. RART i 3er epp — nh EAS v--2r, LIRE 


€ geit le 
$0. Sai, UE, SE ay G0 7D, LERRA (0 De 


Dä H 
D 
E y LT? 


$107. 高 阶 微分 方程 的 两 个 特殊 闫 型 
第 一 类 型 RTAS: 
EE (E) 
E X PUE o Bu PRG RER, 
PE ERR dz. WAE 


268 Dii 2 E 


diy f d'y ds | X de+0; > 


di F jde 
HRBET E EEn- 1A HRR A n MEEA k Ges. 
. dën — 
Q SS: rj mue a 
B REGEL dr, Ma, 
= fre Rr, 

RE maet eC l 

FRESE: 

S ere de ferart [eias 

de: er erter Cs o 


Et ye [uet de f Ser drt ene geil Ca di 4- Cam et — Ge A-B TFE 


E5: Yr Se? tO Cr Ca 
Sam UA 
d D 
Sch, (F) 


其 中 了 只 是 Y 的 范 数 。 簿 类 型 有 很 大 的 意 坑 。 
Ze rentéiert, 


AR HER: dy'= Yde 
MAARA y, 得 : y! dy = Fy da, 


1H wi dr du: Der: 
y'dy'- Ydy, 
WE E y EA EBETA ORIS: 
到 2= rey+a o 
D rte AE y BER. Wänn, RAE Dam 
Esky TIMES 
NL LBS Zr 2E JH HE, 
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94 s E E 
EEN MAERA yar, IE IDEAS 
做 ,得 


y dy! -ay du o 
gan, Za yer IAP; aA, 


其 中 c, 220, 9459 (SHE. DMa i 
du 


utt. 
BARES x l aresin. V =rt Ca 
den arc sin Yh.=art oC: o 


A] FOLTER EE S P i mt itr EPI A SEP c HER T T stt 


PD (r+ Cs) eain ar cos a Co eos az gin a Co, 


BEBE: y= Cos, a Cs * gin az 十 Das a Creos ate 
ET (8: yc, Bin Ar Dba cos az q 
" M 


求 下列 委 德 革 方程 的 一 般 解 ; ， 
a Ër 


, d 
Zu, g emd tOir 
z. Dt. 答 jeet, 
e a ] 
8. EN —4 gin 2t, 等 ve Sp HdE Cao 
SCH at . 
4 A8. E est Ot. 
ds 1 Dä ， 
D oz (25$? ZS ts 十 D2= {Ct 十 0a): 十 1o 
ds 1 ao ted ONE 
6. am vas ZS 3t-Za*(s*—90))(s TO) 十 Ca 
7. Y= g Cui (Gt C91. 


8. rz RA 
. 答 Ets -EP Ca TES) cau 到 +。 
9. Zi Eu Rh Bán t0 Bj, geen Bt, 
管 i=- EMETA paaro sin fE, 
10. Y rsinz, 11. Zanen, 12. máy, 
$108. mM 


SFDEESEREQUO E Ek e 18 , AEREN SERE ME, 
第 一 种 情形 VDO bECRELE kp y, 而 只 包含 c 及 游 数 
am HESE 一 个 比 它 低 一 陵 的 方程 代替 。 
事实 上 , 裔 有 不 包含 3 ARIDE Öle, y y", y] 20, 我们 
可 将 y CPE D AES AER BR AU 


s-1. 
at. D yu GA, 


Om. 我们 得 到 未 知 画 数 9 的 一 个 ”一 工 阶 微分 方程 , 它 已 权 不 是 
n 附 的 方程 了 。 
ZPBASRE dS RR Er ER v, ERCA e 的 画 数 , 则 Y 
就 可 以 用 一 次 戎 分 来 表 过 了 。 
$4 0, EBORE E MEC ERR ELA ERE od GH, 
f gut o! RRALLA, $136 55 (127, Sale cu p em Sei 


ÉL ee. 
"asy 
HE TOP, ANER, UDIN, DA 取 y REEL, STREN 
FERA: 


dy' 
"ert tUe 


GEZ Ra, He SIMA Ki 


EE 
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RIFUBCHHHR EET RARER, 得 
I= Prt 
v1- (oS 
, n. Leder 
a M VI- OR" 
Eo, B AP HIE REES y: 
,ta 
va 
Ah ORE EEEE E, BERST, EISE, AR 


e, 


的 = 
第 二 种 情形 ees o BAE, RIT SR 


aert free Eeer 


ont, 

BAHE. Wok Hey, 

ang: Pyr E 
ec? KA P(Y v ] v 


RPE, M y Akant, my ARAE, RAPTRERS TERE 
E ATEJ ERA TEKER: 
' H d-i t 
ris, y EE 
AUR EU y 2S y EME ERR 
y' - (y 
C PRUE La WADE RESET] 


Hy Loan 
de 7? 0D 


DOCTR tm a icr Hl deht, mee Ri im ee 
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H = d 
HR v)" 
， dy 

ic um d DICH 


` 例 求 一 旧 机 ,其 曲率 尝鲜 下 比 於 其 社 距 。 
E Gët pb $138, ett UHT sue RR 
Rh vu TFD, JR BORILDRRI, TERIS SUR URS ER 
e m anys Ey 
SERS 
Tonyo (1) 
Sage c, BIREN aen vr E a, 


GT EK E Leto E 
yd dy 
i "Ty 


ET 
Bingen ey, 
zen 
cy= 04D (1) 

BE AOTER E BESSER RUE LAE OUO EORR y 78 y UR AMO UN 

HARE ER NSCHLMEAURENE Qc. 1 bere HEAT To AER, 
cy! dr-ny (14-2) 8 Say 

dtl: edge n (1-p)02)* lay 
gas eso [acm ay (2) 

RESA) ERO MM EORR HERE RUCEROR RE C, 4 EE UR y ER 
TESTA 

北 较 所 得 到 的 等 式 (1 ) 及 (2 ), BERS y, 我 人 可 得 # S o Hatt, NAME 
EARCH O, Spagat, SIS HER (8723 81 E-EN 
a. ) 


车 比例 你 数 % 是 整数 , 则 方程 (2 ERR HUS y! RRRS LS arc ton) BEER 
的 Zz。 Se guër 
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(ins, Spee: 
ez In (y EA Ta, (2) 
TUBRECBCREUE B Cu, DESTGERS FURIEBHA T AUR HB UOLDR(ODIBSPB Y, 


得 
. ey EE, 
AE, 
(2)nc-1, 省 时 由 方程 (3 ) 得 . 
2. X 
| c= TIT (3) 
者 上 而 的 理 册 一 机 ,不 要 党 最 Co HOLD EO SESBERE vv 
estel, 
DEEN 
(8)nz?,. HpETRC2 2,28. ` 
Gët a (2) 
BOXES RE yett E, 
JETER. 
(4) n -2, Bry/ctan f X I 2a, WARCE 
t= ain ptp) (2) 
EHI, 
rg Lem 中) (1) 
Ds-/ Py sik IFAT, Hd: 
yca(l-ecos p), =a {p—s pe 
tan, 


FU NANE n DUSERHIR TEA DIR ann, HART. SDN ER ER 
Ban BIER. 


入 三 种 情形 Gorge. ERR, IE 
mp 


KE 


m P? o 


bo 
POR KE 一 P“ DER 


POLES 


TUE NBE E dee HABEREM rn RU; ch IS ER 293 33) — 
因子 eh K HARRUAR EA ERa, AMEAZA É 
- EEAS ETARE), ER z 的 新 的 徽 牙 方程 。 

DIS: Hp X 的 导数 表示 导数 TZ J WRQRESCRESESE—I, 故 某 的 柚 
EE o 

A EETA zy 2 一 yy 二 0 的 阶 数 。 

解 BIET REA yy Rui SORRY ERE M NEEERI E uo "wä y e 
Jk ym el ned ph ae y, y Ru URGERE ABUS RUD BE 


gel (el apeo E n - diu, 20, 


muy 8.49: 


jedz Jee 


zr. 20) Lef, sm0. 
XE REEL ERT T — 
CBEPRREEROS ARNE. ARLETTE ERT RUP REUS: 
ef We | 
GREIN, JR oou, or Fel, an'i, pde d: Inecinzt- 
tine, nh e BERRA Ben, MAGRE 4 代入 方程 in Hh Fw mer 


GT 2yy'— 2er, HINGA =e, MENOR BE: 加 = cm 十 ol 其 中 o MACRAE RR 
12.18 y= Yer Ea. 


8169. Ri XE RA IRR ERR 
QURE 
EE (1) 


ob pg RE c Geer (在 特殊 情形 下 可 以 是 常 散 )， 稀 起 二 隧 
称 性 查 次 方程 ,或 者 时 做 缺 右 渤 部 分 的 方程 。 
TB; BUG THESE e Bg — IRR Fe X, 
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n n 
D cep qy—X. 《ID 


RARA CREARA E RAUHAA 
SFE, RIID EL BUS REAA EE, 
ARIKETEN, BERERA NENA, KTE 

底下 的 薄 解 中 ,我 们 把 它 看 作 一 个 原理 ; , 
起 车 次 次 方程 的 保 数 2 E q WAR c RE La, P] LIEBER, 

则 该 方程 的 全 一 个 特殊 解 ,一 定 是 在 la, 5] ERAR. 

篇 求 一 般 解 的 形式 ,我 们 取 一 个 先 已 定好 的 ,但 不 管 是 什 笑 檬 的 一 

ABA DE SEPARARE gu (2) Bt gi Co) et, 其 中 om ARE La, 下 上 

ESCH | 
用 VG) ROROR CS EUR EE E 


EC C1) 
A 
Typi gy =0。 (2) 
Hi 31 SEC I ) 式 ， Fa 5C 2 AX ARAS T 
RN (3) 
8T 
i ydy- yd, — 
AM Zo (4) 


我 们 项 到 ,《 3 ) 可 以 改 帘 篇: 


| EI 
DT EE 
| (8) 


X 
z= C5 * m A 


d KEER SARRA. 
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其 中 CSS 

另 一 方面 ,等 式 (4) 可 改写 篇; 
| dy (A, dN 
| tv ( ) 2 (65 

WE y B — ER PEU ER LOC HP an Rc 都 是 已 知 西数 。， 因 此 ,车 就 
方程 (6 ), 应 用 一 附 煌 性 方程 的 微分 法 则 (8106, 第 三 类 型 ), 我 们 求 得 
HEA: 

y- ee f" ehe dëi eil (T) 
其 中 C. 需 任 意 常 量 。 如 果 算 出 了 积分: 
[= dn =ln yr — ln (ro) = 区 全 

WR EKERA COR, SIDE CLOS SERERIHBAS HE, SEL, 我 们 得 
到 : i 


* £z 
y) (f. Sax e). 
TRA SAC D), FH z HRA ER: 


Eo 
Yo) Clo) + Ge tal J| ta. (8) 
BW BARAR MEZIRE 
y= Cyle) Cyle), ` (9) 


其 中 oE ys(o) PRERA RREA 11 € 及 C RATES 
Amo. 
Je BEREE: gan CE to SS 


* 9*9 9 959 9 c ———— 5 08 —— 0 o à ^» 4 


O nir) ENTERAR, DETAINEE, RS) Engen, e 
Mei e) HERI Eege, BU Re B, EC C BC ACRI A C9 2 TAR 
Sans, BR C50, C; 二 1 09,4 TE, RS ui), — 


FAR Za 27T 
Ja ade 


DEER NE TIO) mlh, (10) 
RUE co Bra DIAS EC URB BU] Rr es, 


EGIT DID EE, EE EE pd 

ER immer Y, 及 Y. preme 
a; Yi--2,Y,-0, fep m Ba BERERE 3t RREA 
HERR. 

BUR, RADAREM Y, 及 Yo otc — ATARE D 

RER OHR) 五 至 0, URERA EEA ataf, 其 中 

Qi 二 上 BR Gaza. 

假若 Yi 及 Ys RA Hoe ep UAE PR n CHER A h AT ais 
meet, 其 中 (比方 说 )xas 0 我 们 就 会 遵 得 恒等式 瑟 一 一 下 Y' 
故 丙 个 有 略 性 依 焉 关 保 的 解 中 ,有 一 个 可 愉 另 一 个 沫 上 常 雪 而 得 到 。 

根据 上 述 定 散 ,所 论 簿 十 个 特殊 解 y(x) 及 妨 (x) 是 物性 独立 的 , 辕 
EE EENEG M-REN ERR, 
gute) 9e 0. Dt, 它们 之 中 的 任 一 在, REEE ARERR 
3. - 


ERL IEN RRE OI BERN EE Ys 
EIERE RUBER T C. E C, BERRE 
itt Yi RR MEUSE RIE (2) 守 了 tw)。 另 一 方面 , 我 们 有 恒 
A ` l 
Yala) —Ciys Go) HORE), 
dp CiECICJÉSEREEGETY MURCHE, 

ERE Oz Rm, RDSCEPDAR. Ya(e)exCt yi Ge) , DE Rate 
有 Vaieissti 了 (we)。 苇 是 不 可 能 的 , 因 篇 Ys 及 Ys Baren, 
因此 ,必然 有 Oe 0, 所 以 有 : 


Srel Th GD 


deg 
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3E— S F7 ig dedito Cni (2) - Cas (2) B, D Yi C) P mei, T 
HARODE po h RRAN AR R — EEUU SERA AT: 
Ca Yin -l C. Yale) a 
其 中 C 及 O 需 雨 个 任意 常量 。 EEN 
EE EE 
EE ECH 
HEE, HWER: FERETI REA, 由 
EEN ARN: 
H sti Lë? ， (12) 
中 常 喜 Cy MORARI | 
sa dy 43 9, per EN — GC . 
Statt, WA yar y i O SELL I, pp 


y= Cy, 其中 CRER EART vi 及 4 将 是 粮 性 独 广 的 了 。， 
”因此 ,在 公式 (19) 中 ,常量 Cose 0, REREN E RHE n0) 0 
的 重 根 ,办 是 图 数 妇 本 身 及 其 于 数 M ooi MEERE KEA 
式 (19) 中 我 们 必然 将 有 O=0, BREKI RH. GEMEP) 
H aen, 
WT LES CER o CO 0 及 Yo) OZ IU € 
点 , 我 们 将 有 入 一 0 及 gy 一 0; 所 以 公式 (19) 又 会 给 我 倍 C20, ESL 
不 可 能 的 。 GEMER) 
定理 TV. EFB ue) RRR HE y= 0 ATTE 
PAR, DER, E IUE Ep 
mma. 
————o m o Ke. STR 
BEL, EART, Æ o 及 A ZE HR y GO EI RENE Di 2 
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Sp, LM MUR MHIEGDACD a Dur RM AG 
3825. mm, RE: Di 是 整个 在 Or éi 3989 (108 Eb, E EX, 
JU M Steen E Di 移动 阵 ， M Stop ée. ét B, TETS 
Ti a HER OX 轴 作 成 锐角 ; mik s e 所 eisen zs, 


"I. zc p o, P1] 的 需 个 端点 不 具有 不 同 的 正 负 号 。 MER nC) 
KEIER DEER 
y 


e 


103. 


Re, HERRAT üe SNR, cde f B A E 
[ass £1]. E'E Pici JEU TE FAULTS BAIE 0 的 正 代号)。 特 别 在 线段 
Gen, POR a MAEXCID) MUAEGBERUÉTI rëm. qe ae 
(12 ZEEN RER RES eng, SE 0 
SR 00 Cp GA 在 [ai, 81] 的 两 个 端点 让 


DëiuspmIbt, GITE m MAF (2) 在 [a1, Ll EORR 
Wanteren KU, HARUR y) — BE TERREE Los, GI 
内 基点 等 截 霉 。 对 楼 ,在 方程 (2) 一 0 的 两 相 半 根 a 与 B1 之 天 ,一定 
E Ate ER. EE DER, P 
SAKE MEDE Xz) = RRE, ERR iG OR 
BERETT RR EERE lo LURRA ETS TEAR. 

| GEBE) 
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Bl Soe D eum 0, Bor UE yo Co eim +C cosso HRS Ra 
Æ cos x Sien, Dë, sin zc Se Sed fü BD co bett SIE cos aco 83 Ns 
[tn smrti |, — rt mta nn 


EH V. ARARE AMERMAR: 
d - Gy 一 0， 
Ai HE: FUSE, 


FRE BUR AREE C1) APEH y— uo, RIRE 
ue * (222 pu) 22. P re aep +gu)=0, — (2) 
HERRA HR u, 使 我 们 有 : 


du 
Eds tpu™0, 


篇 此 ,只 要 取 ue Ec 

KE EE oC) CER, PER CLOSE Y BUE E SIS. (RB ALSO 
定理 Vi. S WABOMpH ACE URS E 

TERRI E BIERRA RATE ESI A T: 


* * ^ a s 


++ prq-—0, 


ag LSA CL rh MER. ym cl aene MEIER, 
Em 


elt, DEE e pel ur 
WERPRPRAT “后 , 可 得 所 求 的 利 卡 迪 方程 | 
十 人 十 pz 十 g 二 0 。 (14) 
O MAW 
RROK RR REI re 
L= Py QR, (b) 
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Joh P,Q ARRIR, bk, gp Re. ERENER, 
BARRCET HR My- -p ti, 显然 可 将 它 化 答 形 式 


4). 
SIUE RB ERRATE C2 D RR ra) NOR CAR 
BETS BUR XUMUREREREUS E GPHSB 
方程 是 不 能 积 出 来 的 ;但 C. A. 夏普 利 金 院 士 鲁 第 一 次 在 著 个 方程 上 发 
现 了 落成 功 地 详 用 了 他 那 著名 的 微分 方 种 近似 积分 法 @。 
利 卡 迪 方程 的 一 般 鞭 从 ,具有 下 面 的 形式 ; 


ye AER, a9 


其 中 OREERT M JoJo fa FAS o nS SERERE RUDURE, 但 可 展 
3E BOBCI BE RERO SACRE HEAR 
-Emi prise Es Ce A GUT rg een, wp PLE dC Ré 
MEA EDELE. 
EH 
E | 
y? py P E pay H+ Ep, ag! pay s 0, (17) 
dh pi, po cs p. HE o ISO e RA- RU TE A E t 
y= ` no HOPO HOYO, (18) 
其 中 , Yi, Ya, +e 方程 (7) 的 特殊 解 ,它们 之 间 只 RRR E 


Jtrp , Yy Fas to Y, Aa E DRSI EPAM R 


TF» BR WW eg E Mel ENTER GN 


Ete 中 至 少 有 一 个 办 从 直上 时 ， EE 
e Y1-es Ys 4- Hee, r=0 


28 dé Bé Y; Ys, Y, 称 篇 独立 的 解 。 


© CG A. Yanıma, "PUBGER) Rh RRA 法 "， 1919, "up db He 
TATH, 1932, EM D. H. Hero 38" FLOS] S pi- sus TIR 4508" ($ 3, Banato 
jypormezme PnxxarH"), KAH, 1046, 
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$110. 3X ROGBmBTES T D 


dk Arem 
| EEN GD 
Aen, d RX RI s ob, Eh Ho T: 
tb UE BAS y(r): | 
DA pP pays X (QD 
MAE HE REID Rot C 1), 4: 
Por ) a pd Ur 99 oy Ly 0, (2) 


IE EE 


LY pir +qY=0, | (1) 
ZPS, Sien Are RA TERE: 
Y=0 Px LG Ha, (3) 


其 中 Ti, Y. EEKAN B BR 
因 需 ,从 另 一 方面 说 , 工 =9y 一 党， 故我 全 有 : 
y—y* - OC, Y4 +O Fa 
[e f IH 
y= OG Y; OY Ey*, (4) 
由 地 而 得 定理 : , 

ZC y nai A an X IS REY PEL RAER y Y 
TOS 了 3 十 六 ;其 中 01 7 其 中 C EC x C. 二 任意 常量 ， y* KENE A 一 特殊 
IR. ifi Y, E Ys BEE EE RUE RER, 

TAER ee CAR E 

FRAIR 


HAS BAHA 28$ 


99? 4- pay 7D 4- ps9 4- «p, a py X, 
XN pA X LUE S BS BERTH R d RA — prf y= CY: +0 Yate + 
EO Yotyt. Hob y" BA EE Ree, D Ci Yit Co Yat 
oO EE BEE — 8. 


SII. hisp A R i EE 


WETERE, A Ee Ent] — VEU, STE ReRe 
KH 


e nuu an rere en ener 


KRPA- (USO CHAR RENE CU RA: 


PY p aye x GD 
DI 

yo CY Ys (1) 
ASCCEH RE ARAE 

Zi, (1) 


BREL 

PERO SSEXREE y? 的 方法 如 下 : 

我 全 把 C1 及 CREER E, MICIR < n zu fts RUPEE, CESIETIR AG Mon B 
9* WR EUST tee sc D: 


= Ezo - a") 

MORABATUR 1 
M a (TECH + (O714 OTD, (2) 
EE = (OAOD HUYAY D + (GS Y TH«CS D (8) 


AREARE, 2miERMER CR Cs DEER IERE C, 及 C» di 
keng A AGI 
Cr 十 CoFs 一 个 | 
CY FOX 
eht hita mu: 
GOËN OR + CYL OPE) 一 Do (5) 
ERACE RC) ER MERTEN 


y= CY TOU; 


PC 
ES H i+ DO (9) 


TER 


Bia SR ERE rag S8 mb, SCR p 榨 其 中 的 第 二 个 方程 , 用 1 RRE 
DELL M 


D eb E ar o 


E EE 
Yf-- PY H-2Y;—0 Brit. 

方程 (7 ERER BEAMER CL) Bi He HL Vae v, BER LEE UAR 
mp, FLEERURE Ca 及 Co 的 导数 01 及 04 E FI ROT EURO RTT 

解 扣 粗 代数 方程 , 求 得 : 


"eil e 


Rana EC, 


$112. See ab 


我 们 取 ECHT 《GD 
Ior p 及 WERE. 


ARA G) 的 特殊 解 ,我 们 试 求 常 数 n, ECT TELE VEREOR AERE 
D: i 
ge ` (1) 


RAC um: Wore, aper, (2) 
BEC IO)AC2 WADE, PERERPRAF 67, 我 们 得 到 
T -prc4g-0 (83 


JEJE RR, ERE HY DESCR r Ug Bs HRM 
常量 *? 的 数值 。 
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方程 ( VERT RE (G0 的 辅助 方 种 ,或 特 微 方程 - 
工 BERERE f 及 ra 是 不 同 的 , 则 


Yi-6* AR Foe (4) 
是 方程 (G) Bae IRE RIDE AER 
让 此 可 知 , 在 适 区 情形 下 ,方程 (GD 的 一 般 解 是 ; 
y= Cy L Gert, di mr. (5) 
BILE Ty -224 - ay, 
EO Sëtzt, HHB H3 36-1 Bob Ar feat ops: 
do Cj Coe-? 。 


当 特 垢 方程 式 (3 ) 的 根 r 及 9 是 实 的 是 不 相等 降 , 肌 三 程 (G) 的 
一 般 解 (5 RERET. 
党 特 微 方程 (3 ) 的 根 r: 及 ra TEURS, BIER (mme? 
Empire, Biz REEF SIUE ARR E RR PAS 
CE EIOS PEE 5-095729 91 1621.1 1.0 
ri 及 yz Kit, ARE EN MRR A TERIER: 
二 站 十 可 R va-a-—bi, (8) 
因此 ， Bog, TEEKHEZSSK (S 10D) ,可 有 : 


£n? Ls gio to er e gti LL ez oos beti sin bx) 7 
及 ETE tr er ott et eos by —4 sin - 《7 ) 
电 此 :一 般 解 45 ) 取 得 形式 
y — e* CO, + Co)oos bz F4 (C1— Co ysin bz], (8) 


EGAR a= Cr - C» 及 es (001 — C2) ,我 们 可 将 方程 (CG) 的 一 
般 解 写 篇 下 面 的 形式 :. 


y =e" (e, cos betes sin bei, (9) 
其 中 6s Res REEERE. UEXELEL SS am: FIR 
Yj =e" cos br, Ya =e sin by (10) 


EH ge (GO B RS ERR Y 8 SER, T Zr RR (CO 9 ERR 
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y — Cie" cos be + Oye?” sin br, (11) 


其 中 C 及 0 是 突 的 任意 常数 。 


o: e ER 


8 圣 微 方程 是 : r2-- A2 0, RE rm ik, ra= ike Blsk gH 6 IEAA sing a9, 
Bech, uiu. - 
gy €, eos Ket Co sin kx q 


LL. £USBUTTRCORINAE n 及 T2 是 相等 的 ， 则 它们 必然 是 


二 


ge, agang, 
user R eg tree (12) 
grengen, 
e ERRET JRO 的 一 般 解 是: 
y= Cw (ee, qo — (43) 
BERES SUPE ACER 3 Mdb rr oe 
Käre 
随 之 , ETLE P ome Wide, Rer, 我 
们 有 : risegen, EE, rie DER 


Yin, r= c Ou 


Fo CH) 


SINA RO NIE, rnt 只 o, HR. ee o WE R (C) 的 转 珠 解 。 
BERERE eg, En JCT ar Aren tel, T SEES 


axecb. Dicher, azry óc rs RIR EEZ RENE LE 
ncs dE, DS Zen dE cT VET 
Genf ze Per SÉ 5 115) . 


Tu 
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met, BEE (G) LEE D ra) MIERS. ARD 
MORE WEE n, 世 就 是 , RA rpar & rr, IZEG, STEE ven 
zen E BUET S jo X BR on dej n D rom D SERRA, AT riore 因此 ， 
xri tpe OJ RR (GO Me 5) dl 
sev. So c=- (0) 
É AR ETE TH], SERERE ED RLCUCO ERST T» 

HPAI IRGI Uy Vir: 

g er e Wi: =e 了 7 了 ==2rer 十 Tirerr 。 rt 
Y44-pYi--qYa-se" (r tpr d4- 9) 4-7 pt 2605, Mp Zë be dE SE, 
Bs c 2S ENEE 第 二 个 括号 也 是 零 ， 因 += 一 万 。 因 此 YE 

HREL DAREN, Hira Yi: E Y. "n 


pto. Rp DE 2 9 - esc 0, Mee, G 150 B, s=4 EI 2, 
EE REJER vielen, Mëtte Det, Hui HIER — 1. 因此 
—RBIS- 


8 Cqet t Catemizee7t(C4- C428 
RRA ETERRA NEETER, RR o RPN: g= (CC) aet Oteto E e 
Aca d BR hu {=0, 得 5(0) = axis Ha CC). BREL Ci=4 JE Cre C= Ze 
Be C22, Elib, PRIJEME: eet (4-20, 


S 


FTAA SEINEN: . 

2. 35 全- 一季 -=0o € PECERA g 

EN De -45i pir Os. d$ m= Cyel g 

A. RL Ae, zs cos 2I -.Us am 2f, 


签 
ET 


288 SS E a * 
du dn — ) me -— 
6. de use 答 ymUCpROsE7 T. 
3. quí 4-132320, 管 g= (C cos SUE CS Bla $ia 
8. SEA äech, 答 g= {C cos Bi- Cs; Bin I)a 
duo gÊ gu | Pë dr 
9. ET -bar irto 10. A 2209 

dip 00 | 3, FE _ 16s= 
n. 2 te 12. Sien, 

dis Nu Ës ef 
18. e 1679. i4. grog 79. 
i5. Ti -844r 16. T$ 925. 1 Tse, ` 
Tod RW, 人 

dia: =l 
17. Am -5% A äer 0; pe ul (130), "om SM e 
18. Ze y=3, hoo (a0), F Ween Lee 

dis —0: sme ÎE -0 (= —8et a 
19. ETE —ás—0; s5—6, ua (1:0), SS s= eH 
20. ee ditio 5:0, 35 10 (0); 答 zb afp to 
2t. ES =0; y=4 (1520), y= 0 {a= 2), 等 y=4005 Ee 

d* l 
22. EE E (2=0)o E Y=2x67。 

d ode, . E" . 
23. Kate z=8, 3 一 一 3 (50), E: T=80 eoste 
24, Tu SHE 45520; 5-1, TE 3 (e), && se (eos ZI sin 20) 
25 Er JEU Seet s=-1, =s (t= 20), 

26. TY paty +iy=0: y— 1, CETONA 
Ei E 2820; s=0, mm (i20), 
28. S adr s 0, s=0, A =n (t=0)。 
E 
29. DE 2s Art 25-0; 500, E10 (150), , 

Ty = 

80. ker 3 (9-0), 
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JI ACIER 


* 09 + + + 


我 们 取 方程 EE (H) 


H p Rd RERE, X RE x HRK, 
KK KEE E E ENEE 
ET 
M-F ER, RN 
y= OF1+ OFr, aT) 
TORRE (GO KEN- RASEN I Re CHO oi t 
Bh 3 Bäss, 
ES ZER Em 
i y—O Y -C Y^, - (8) 
Suen kb pt RH WH Nr ERR, h 
的 字母 , 除 z 外 ;都 是 常量 。 


SSES 
PC 
EBX Ry RER 
X ok, 2HgT y t= At Br, 
Aat, . . did y* — de^, 
X0, cos br os gin bz, ir y*= d; cos be- Aa sin bz. 
在 底下 所 讲 的 特别 情形 是 例外 。 


mE: 
I. rar, DSLR y" ERARA v: 
COS e 0 是 特 徽 方程 (3 RR Hoa be 3 
(DE c—b ERTER RH m ae 上 时; 
(5S r= debi Beiemann AX =q cos b+ ag sin be 时; 
IL dE FJMETE T, BERE y" ZORIA S: - 


S a & 


(DA e 0 是 特 微 方 程 的 二 重 根 且 X m aba R; 
EH Ed ERE X =a" P, 

RRA y^ 9E, 就 是 将 v^ TE ER E RRCHO 
H Aë AE Rx A. B, Ar, As, ERECAN 


Py ody aa 
dm dy 790. 


LEE 
E Np MARTE ii 275 3920, 按 例 1, Baier 


` : Ce 十 Coca 

HE H8 2—0 RERE, éi ug AL De, RARR e et B, Bd 
SPA ës är, SC zën, S: 28340, 及 35:52, I GS: 
SC goC4G" Le? +4 一 E D 
MS, Sé ES d 
n Lm ARAT: 

CFAO a 

ERRAR, dut un dretg 


第 二 步 MA -1E 
[74e (5-2), RANERI, 18: 


due, DU e aei- E). 


diy* 
2r ) 
一 9) — 24(1— het - 8.43675 2 907 
fitt. d -BAe Eet y 
& 4= - 1, piis: yo los, 


HEF gm Oy Cnt ZC 
2 
GE EE 


Wf 2 WETUDR 


EH 


KS BESS C1 00s 2t4- C? Sin 21, 
Dh ONDE LN RERA Bi =t A cos 2:4. A; sin 20, SA 


Zei = A1 eos 2t4- 4; sin Op Dit sin 2t — A cos 20), 


di 
dis* 


dt? 


~ di sin Zi- ddy omg 2t — di ( Au eos 22-4; sin 20), 


Sa dene 20i 


JC ABEE SR rb GRIES, AR 
—4.di zin Zi--4.l; coa 2622 cos Big 


TI RE 4, "m 
BER Sin 2t, 
MEP MEARI Sg RE $=C1 cos LC sin GIE 2. ERRER 
Ci, Cs, 使 1=0 RE, sett SÉIS, ET dE E sin 2t, 
pat, 得 A gc, eos 2t4-1sin St 3.00820, Biet, Jd SA DT 
GH 


ssin D'A gin2t, 


9547. ME Dum. 
" AS d EC ol T - 
CR ef, 


BRBBESEUR Ci -Coz 
E MA 0-0 DARÜDURRAU NONI. MORD tm dot Ba?。 


RAKERA TEN, RS Odc- 2827, id=, Bo0, 
REP aber, 


$113. 一 般 情形 下 ,特殊 解 y* 的 求法 


Apr ër eg 
d d 
D. AE Lage E, aD 


Fp p Ja d TI A LEG DEAS 
LEE IKEA ODIAR", RATA EE 


| y* m CY rt CFn, (1) 
输出 的 ,我 中 Fi RV AARAA 
. A 
ES (G) 
ERS TIERE EE C A Co Er HRR, SES GRCgëtagpnaz “ 


ee := 一 全 (2) 


292 9 a 学 
DM 

RSR EIERE, MET p R a UNUS s Db, MA, RED RAR, d 
ROBB ARM HR ERA DER 


sa pk xv 


iE Esser, Fasen g 
Ke = pirr 一 
at Ka ee ”及 In 全 = fra TUE e 
Y. F 
GE? (nx) mU. 
代入 公式 (2 ) ARR 
_ x Z 
On T Damen? 
ER? 
=- 1 M wa S 1 z ~ra cT 
Gu LLL f xen mem Li [^ xena, CH 
MEER ES C A Co ACA ASKS CIO BR: 
a g? [+ ， eram » 
y MM: zl. Fed 
Spe, veel, Been esa-da o (1) 
Y2— 91 


Rn EE, RE me A 可 以 具有 任何 形式 。 


站 


S rar * 


FOEDE T ee OE Ooh MERER, RA nica- EECHER fr£a-Rbi. 上面 所 得 副 的 公 丈 
(D, GC  EL Zn HIE BOR DRRR ARR. 

TA: n-n-sbi. 

mi, ra (ZI 一 De ec gate after, MOERS, 4# 


er G7) — leo Ate D +isin bit-t) 1, (4) 
Bi r FT ra RISE EU, ELTE RS BINE MR dis KEE EE 
enim D enit- eos b(z—1) - i sin bp Ale Chi 
GER (D) RA: 
` Ee) e'i -8 m Biet gin bie, — (6) 
RMM RARA, AA: 
wl Xens-D gin b(z--1)dt , an 


IE READ RA MEM, LEMET REE 
第 三 种 情形 WETE pré, RARR rim rire bo 


sert 


EN ET dE 
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REAS: MAREE, Bil e ER ra RRR r o 
TEZR DNUS: rÑ e, SHEET A, 


T= Ti 
RITER BARAHA Jo yat e O RE E r AE CSR n8 


Si re 时 所 得 到 的 坊 量 ) gt. HAARA hA EI, Ser), et Ar a a e 


A E-D AERAR Bien ro PORE, PUERA, SIA: 


=f X(s-i)e*is-Dat , 
T. 


app Frën ri rs RRRA ERARA r a, RI ot BES 
for ER, SREDPHDBCRHRRUR >。 因此, 取 三 限 钙 便 得 到 我 俏 所 要 的 公 趟 


raf X(o-tet-bdt, vs c P, (ID: 
o 
ALLE inde HO RERA RE, EA EHAR E y* D 
Ww D 

XCPP 823r -AE 

1. Ta, 十 9 一 SE Sp oc—C1co3 8t-- C sin 如 十 一 Ple 
a Zitat s, 9141 4 os-CO.pOyez- 2041 

tod di 7 i 1 F Or 

ER KERERE 等 e= (Cy oos 214- Co Sin 20 1-3, 

4, Sx ade rueda me (C, oos / SI 4- C, sim LA 
(dB jug 7lée ZS s= {C eos 3t 4- C, si MN 

dy 4 8 8 n 

5. P PP M o BR y= OOt "es 

6 Zy y 2y- 6. 答 y= Cet IS. 

7 Present, 答 =C, cos 3t4 Casin tHE o 

2 ZS. Gr=6 ee 9t, EE ETA 
9. äere Bt, EI a6, cos B+C; sin 3t4- 1i sin 3, 

ës PE! 

10. usc H7 =p co 3g E oam). -gtg 
n. VE Lair-i9sinst, 答 eh og Leien 22 2 sin 31, 


di* 


S a * 


12. e EZ EES CETR X 401008204 Co sin 2E— 3t cos 2t, 
13. ZY -29 -3y-8eBt, Æ y= C+ Oat ~ sin 2t Soos H. 
14. 2r 652 E 13530 sin to O*SROor-ee(Cicos2t- Cassin 22) 4-2 8m t— cost, 
15. Te oii 5s 10ain to 管 sce-c(Ccos21--Cs sin 20-r-2sin t--cos t; 
dir dz - . | - , ` 
36. dE ^g 50 sin 21, ZE a—ec!(€,00s21--Cs 8n 20 -]- 
icos2isin 264 
dän aag : . dx dr o. . 
47. Zäit teto 18. S äer, 
d ` a d - 
19. ZE äer, 20. 27 piro 3-2t, 
do dr a, d de =a 
21 am Sr ei 22. dB Aur 97e ta 
duo + , du 
23. wr Dec di. 23. Za y= te 
25. AT Led sin. 26. J 1652 008 4f, 
dis g? ” d 


ETARE RERNA E Iro ae E 


er. D asc tn 0 zl Sen, W 一 4 十 2- 全 一 Te 
23. Ss -81; TE A. 管 =gin Attn 
29. Si -3% ër 1 二 0 脖 , s21, $ 51, SE ect. 
di 
an, TY 599 Course y du 
r mw y—-28: ec0BB,g—1, PE 答 yc. 

8t. S CU -prc-sinzi;te0 RP, m0, Zi, Di a gsin t Zei H o 
82. La i0, 152, ES 答 audoorniisint, 
85. S3 -eyeS-s; y=0 Ee (0. 

dr dr 
Ba D -2% ua; sed, Doi. 

d — wx dr ` r 
35. Gat d 2-0, Ao 2-9). 

dis 
86. dé — TAS —4 gin 1; $24, 号 =0 (20. 


———————e scs. -— — —- 
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i anar a a e r i E EE -— 


37. 


, 45 
E di 


$8. FAN PLIN 29 —0 (20), 


$8. SR —sgin 4e 2; 20, 3520 (i0), 
af, dis en 
Eu Seem t2; s; Sedo [ON 


$114. 7) POER F B5 58/8 


RES VR Hem. ni Pkt REESE ORBE, Gi än. EGER 
3E BB RES ,SERTPR eras Beet ME R9 E988 , Bh 5 8 5 D] Ba 
WATE. ORBIS EXCLUT EE RUE, 

` 首先 ,我 们 记得 


v= de de do 


S jip, (1) 
WE o Ej SR: 的 速度 及 加 速度 ,而 s EEEE er Ek BEER 
TERCPGECBI [EL Xe SATA BE 

Bei. eher, DIRE XLILESNÉ s 的 平方 。 当 s-2BB,OIMUE4RIT — 1; B 
已 知 t= 人 #1 时, t= 二 发 s-8. 

(a 5—24 Boi v: 

RE Emt H: 


hike je -4 (2) 
B CLR Is A: 
TERIS RESP D. de, TERES A: 

TEHO, mm eE (4) 


i —B.v—5,5:—8, Hit C=, Elus, Jr fS (RD NTEUES: 

vs E24, e7(5) 
GR H, Ry t= 了.93。 
(brét 5 一 5 浏 s 三 对 所 玖 到 的 时 间 。 


295 id 4 学 
8B arem: 得 : 
di ove g ERES (6) 
GR 2o, SCHO ERR *=8 及 3=24 SERA Sea Z: 


T= 一 8.20。 (7) 


2 sl, sds — 
2/948 s 3s 
& 可 以 光 利用 等 式 (1) 中 的 第 一 等 式 ， ac Doo -io EHE 1T Des us 
(E) 具有 习 镀 形式 ] 的 方法 来 破 过 个 方程 
GEET BJ T dP A 
Son. 
EREKET, RMA: 
Deel (8 ) 
其 中 € ASE fr EE MERTER RE S 
AOSE RISTI SBS 2E GS I o HE RIS ( 除 常数 因子 外 )》 Ei), 
我 们 就 会 看 到 , 作用 在 动 点 上 的 力 恒 朝向 3=0 Ei, WER ARIS H 
PS: "GEES EN ES En. 
EK KIC 


de 7] ` 


'EdE- MU RRA. EE CRR UL 25, 得 到 一 般 
BS 


s= Ch cos EL C, sin E, (10) 
微分 省 个 等 式 , 乃 有 : 

v=k(— C, sin ktt Os cos bt, Gn 
TEER, 公式 (10) 所 定 出 的 运动 , 是 以 2 asia 

Bh. SEBES, 

a AE R s= —OTEOR, 
实际 上 , 我 们 可 以 用 另外 下 个 常数 4 B, 来 代替 常数 O B OS, 
号 到 


P 
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CO Dain A 及 Ge B cos Á, (2) 
RER: 
s= B sin (kt 4-4), (13) 
emm, D— E VOTECI, 又 :是 (CI Ha, WARS SE, 


AE TTG — Ee 0) nb , PUR REDI USES SE HI 77 P BEI EE, 
TET EHE rf EE 
RENAD EDH. 


BI. BARER /一 一 s+; 党 =o R, v2, 5-0, 
(a RIKANI RE tg s ERES C HTD o 
SS HERO: 
d*s 
SR, PROBE e 0, BRAN noL, ee 因 


17; 8A (088—480 8:48 : ` 


HE esso, (14) 


sme (0, cos td4- C5 sin t), (15) 
HR i=0 è RARA s—0, 帮 €,50; RART: 
Se sint, (16) 
8 i BI PRV, RF 
.f i 
m (~ ek 于 eos d (17) 


Bj {=0 RRQHHEERTI e=, it C2. 
NEMRE: 
l 526b sint, (18) 
(b)i AMER, RA v—0? 
TEE ET E E DR: 
tan 122, (19) 
Wien: 
tm1l.i0--ur (nee) (20) 
ARO, t MER DP CH 
arm RTE EEN, EC EMIT, Jm eu 中 ,加 这 


SIAS: 


298 & A g 
DE ， p 
äu R 入 = 一 Da (21) 
SiS IRBE 2 OR. SECUS DUIS SERE. j CORRETTA, RA DUE I 
Page, EUREN IO AUS, DEE eer: | 
36— MARI REX TARY v— 0 BASD ER baten, DS SR Ze 
WB PUSH, RE E P 1.12, DEER 0.39, WEEN 


AGTER T ELEM F o . 
45, TT E EER s, AERE M RENER TEREE 
oer, KETE | 
LEMENSSSDES S v 
dz —4s-4-2 co 2t, . (92 
et Dp, 620, v, 
(a RENA. 
BB BAR l) SRA: 
i Jue 22 c08 9t; (23) 
所 需要 的 特 珠 解 已 泽 在 $112 例 6 ed TI. Mit: 
s=sin 2e: sin 21g (24) 


(b) ERATAN, SIRE v0? | 
8E GURODDOR v Bian, mg: 
Y 


(2--t)eos 2 十 去 sin 2t=0 (25) 
j 或 用 cos 1 ef, 9 
| lian H+2+1=06 (26) 


RR, TALER tU He tls. Kel 109 


44 ARTAR: 
yz itn 2, ym 2-1, Qu) 
«4 1 
i JUS ERN o AES IS 
B 100. i 0.88, 1152.36 REG. 


Vo arm Ten, KALODHI R j GRRE 
Ae 4s H Ze foien, — 
ES GD Bt, SR ie AES A BARTH: EATE 
BEAN. 359800] ( er) RETE WES STA EUER ST ET CIC: 
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e We 1 OR RE, ELSE RENE REEL RRE E ag 
T. Sege RS, 

REN "= 0 RURAL IURE s, SETENENEREUANS T , ERU CIN 
Xs 


S g 
T Rie BC , Cape CST De d ERR ER 


1. j—-—4s; 5x0, ve I0 (12 60),. T oschzin2f, 

2. jz—4s5; s=8, v—0O (t:- 005 $E s—8co82t, 

2. j2—45; 3 一 v1O(t—0), 管 osm2cos2i-LDsin Hg 
4. jm—54 s20, v=0 (sie t ssk- wsie 

B. je—o—2?vc-—hs; s—DÓ, v= —$ (1-00 SS s—BbetcosSt, 

6. je —2s5-—58; Seef, 0212 (t0), ZS saletan 2t, 

7. j=ein t-s; ësst, v=1 (t-0), 等 EE 
8. jesin9i—-4s; s=0, 4=0 (1=0)o 等 se 一 工 sjn 2i Leos Zi 
9. Det s=0, t=4 (120), 


10. j-9(1—5):; s=0, v=0 (1-50), 

1i. jm —4v-—fsi ës ==) 

12. j-—eost—á4s; Seet, t=0 =y 

18. jzcos2t—4s2; s=0, 4=0 (0-0, 

14. je — de — 18s; 550, v=6 (£50), 

i5. 一 质点 的 加 速度 篇 jo -48 十 3 gini, 

(a gës IE ELE LEX TS ER en, REENE 

(b ERRIREN EUR ob $ weini Lent, 

16. Aha j= —4s—8sin2!,ELpVET BE Bon tes, 

ZS (m)s-Ztoos2t-—sin 2t; (b)s—2t cos ien 20, 

17. ARE EL EE EURCATE FH EIE Host SEHE AT ER Jtt P3, ARERI TER, E 

BT AL BRE: 


Malek degt 


ET ET E 


800 S a 学 


; Ep - 
ke -v 4 io-2)- "T" 
18. —et AARE E TEE 80 HR SLE j—32-— v ERR. ZS 3.47 Ph. 
I9. Eiere, HESERSREEH Jr, OCHO Alen DERE SUEDE. SEN t kg dg 
MEI =c Ht, X oc ARER ETE, 
20. e ui LES, HAREA EE ES iy us; —ÁARE ES R 2 
VE. CRAREDESGÉBS ERE. 
21. Jp Hee ER 


DE 2n y qid Ste 
RER sk, RHBSERERÉTERA. OR E Ack pIE 


$115. KAR” ARER 7702 


HAIE KERR: 
STU p EE tp ue pam, ao 


其 中 p; pe, 0, Pa 都 是 常数 。 
JEU y=, 13819: 
Cr" p,r*71 h par" 3 e H pu at pe? o 
[IU Y r HR is 
T^ pur"? Mparn t H- pur mt pm (15 
GE E 
SS BZ: Räéeisoeis, Be: 是 微 分 方程 (KR) 的 解 。 
— 特 微 方程 (1 ) 的 模 ,产生 微分 方程 (K) 的 特殊 解 ; 得 与 二 阶 方程 的 
情形 ,完全 一 样 。 运 胡 一 点 新 的 东西 部 没有 。 我 们 立即 可 沉 出 方程 (K) 
的 稿 分 法 妈 , 其 蓄 明 见 较 梓 歼 的 教 本 。 


解 微分 方程 CE) 的 法 则 


第 一 步 E dub wp st 
T'TLpir"$ 4 pir"7?-p- epa a py 0 (1) 


- 


Sg QUESE 801 


EE me me a e A a r i B E A B 


E RERA AR ANRE 


SC IER, BRR E RER, TE di SIR os AE 


HB. 
THO SS 微分 方程 
Co EARR rr keh T RR e; 
Cb )8 —154L. 4p WB RRERAEE 
KS ER HT 这 cos bz B e7 sin br; 


ei CER 20) ESRI, Diese 


Ce) E GE Ei eiT DROIR L gotro 。 


EIA E "1 Le E et MU AE E EE 


béie en 
LINE EC 


S LEEN: 
SC ym 
4 和 一 372 二 于 一 个。 
Fp MERES -i f 2o 
EEP (a) LALARI TARNE TT 


e" EB sei, 


fog Ap ym Cie t- Ce - Care?" 。 

- diy ` OI ` ao dit - 
例 2， 解 方 各 zu. E 1251 3 Beef, 
EO ES Esci]: 
SP SECURUS: 


ric Ar-H £072 —- 12r 4-550, 
BP Pi, EHT 1, 112. 
Sb (b)—B EG 1:524, dI TER EE ` e? cos 2x 及 ei ein 9r, (c) —ONUM 
b eg TAER: e" E To 


G RANZA m m m"—— D xd 
BSG n HARER rap, 


808 fi a E 


Smp -BRS 
ye ore Ca cos 2z4-Ca4e sin 22 a 
Edu Siss GT (C4 4-Csz-]-C5 cos B+ C4 sin 2x), 


FERDE HERMT: 


as e e e + 


E E Kell TL 十 2 Ee? TES, (LY 


din Pis Pa» t$ Pa RER, X HA o bag, . 

由 8110 RAER RARD CL) 的 一 般 解 y TRA: 

g CY, OY Fee +C Yn y^, (2) 
其 中 OY) OY tt OY, EE ER, REEE 
RERET 89: UR y* DIERFE CL) 的 任 一 个 特殊 解 。 

各 榜 , 所 要 做 ,只 是 求 方程 ( 世 ) 的 任 一 个 特殊 解 y", TEGERE ES 
的 X BLR. Ste hT l 

T, RER 互 具有 特殊 形 式 时 , 1 $122 中 的 形式 ， 则 求 特殊 解 
MERER. ERARE, 可 以 把 我 们 谢 二 附 方 程 所 做 的 炸 种 , > 
EAA 阶 方 程 (L) 上 来 一样 有 效 。 潮 是 下 面 的 导 些 情形 : 

(LIRE Rep Pre, 

(DER X A ERA PORRER or EE PO, 
(DJMN SS P ()cos bz R P (e)sin br , Bh POBLA 
EN . "EN 

TEE — RE HIUE SR y* 的 决定 ,如 例子 中 已 指出 的 ,是 麻 用 未 害 
倒数 法 来 做 的 。 

ERSE 9T ELS 8 DIE RII 

gp 的 法 出 。 

SE Sam (LO, 现 省 诈 接 ,或 者 利用 消去 法 以 得 
mg, WEE EE m. Ris E BEEE 
AAY, JR BO S (KO ye 8 

ETS EREE EEN MER RR WER 


dock be ` 902 


一 般 解 写 需 下 面 的 形式 : 
(Yit YS UG MM ROVS. 
K X vec "-— 

LEE d 将 卖 迷 式 人 1 IARU, 
EE d ze EC CH 
C$, PERRERA Ornat 十 Ow 了 wn Et, BAREA 

OT 十 "十 CR E 
就 晤 我 们 所 要 求 的 所 荐 方程 (LL) 的 一 个 特殊 解 。 

我 们 用 例子 来 说 明 温 全 方法 。 

St ”我 们 要 注意 :新 的 微分 太 程 的 特征 方程 的 左 滤 部 分 , 剧 可 以 被 
原来 的 微分 方程 的 特 徽 方程 的 堪 光 部 分 除 效 , 故 新 的 特 微 方 程 的 解法 
LE 


B s y" —3y E (3) 
ER REJEB r -3r+2=0, HRH 2, 1, BENDHA RA ERARAS: 
CEER” y (4) 
第 一步 SUO 
y" — By Län maet pet. (5) 
f£ (o) WER COO, 89: 
y" Ay y — Duc e ' (6) 
THOSE 
a dy" Ey" Du et. (7) 
[JUST IE 
` MI — Bu Log! — DA 2y— 0 (8) 


EE red, 已 趣 是 痪 次 方程 了 。 
AP BKS) KRRB: 94 一 573 二 93 一 7r 二 2=0。 KERNA REES 
BAUART ELC B ) 的 特 微 方程 的 左 过 除 准 。 实 际 上 , 除 一 下 ,我 们 有 : 


€) ”我 全 可 以 圾 心 大 胆 微 过 个 减法 ,四 篇 将 所 酸 徽 共 方 程 微 俱 任 赣 欢 从 所 得 的 新 的 太 
SS, 饼 包 会 原来 的 方程 的 所 有 的 解 。 因此 , 新 的 各 党 的 方程 可 共 相 加 或 相 沽 , 点 嚼 成 另外 的 
Zi 


804 a A 学 


ri 6:3 -ür2— Tp p 3 (r2-8r-E2) (r- 1)? 


Ge 
ritr Dette (9) 
ARER 1, 2, 1, 2, EECH eg 
(oft Coe) Caper CN o (10) 


OREP  MEBNCIO XC), RATA RERNE Co 及 Cu XO ra RU RE. CP 及 C0 
RS, 
y* Cer LO get o aD 
ERATE DHR: 
ATR CP RCP, wal Bo P8 
y - C8004260) + Cf (utet 4-20) l 
(12) 
Dy s Cf? Qret dp 2e?) -C$9 (aet "Ane? A Aer) ` 
01) O2) ACER CS) ,两 过 消去 er， BURR, S: 
—26$92-- 2099 — 009 — e (18) 
ET TEA t MA etA, EE E ENT C --1E 
Cp -l, RAG1),48: 


y= setze, o) 
META S AIRA 36 ns: 


y= Gefier — ver (1. 2.) 


$116. HAME CT E E 


省 个 方法 ,其 用 来 求 微 入 方程 
go de pay Dte pay e {Ly 
的 特殊 解 vr M ERA Di ue fe 
. ypy D p pain 3) 4- L pay Ü (K) 
d 的 一 般 解 
CY E CY + CFhn o . (1) 


e sui "P HUS — ROS RUP HESS HR. ERR, HEIGEN n An iU Ch Ch 
ves Cr 80 n EE MEE E: 


Zum Saba 


Ort ` Ost: 
CY 
Ort CHR 


Op 


Cuin ma CX ZE 
Lok e CAE 


Ëer 


op E-S e 


208 
A. CUX-0 
HO ,Y4-0 
To CQ-0 


(2) 


十 CPP 一 下 
LP ILI SESU T SS e BD 


SES Ci, Co, Ch BIRERE PH EI a. ENEE B PER: 
c= ciar, e [eas 0m [one 


EKE BHRR (32 E EE 
GUY; 


KM 


CY 


GYRO Gë 


genri 


OY sb 


Cafi 


一 人 了 -1 十 志和 十 ET 


HEDDET e én ët Ci， LC TELEPE Cn 18. Se PER EE 
CF 


GHPIEREEU] U — eH DE SE RU REIS SI RC 


(8) 
Lys see, 
:利用 代数 方程 ( 3) 得: 


TOY s 
FOR 


LOFT 
(4) 


TOR 


dy Cri? OX)" 


ape mix Pus Pu-is “ta Pra Ls E 


da Dy ga ug di o 
ECH dz (5) 


RS, En Pn 79 EE EO BEIGRRRE, iiie snp. BEN SITE. 因此 ,出 人 
成 1g8) 所 雇 定 的 y", 力 所 栓 方程 ( 工 ) 的 特殊 解 。 

RIET E SERIES r Pis Pu. t, Dn Jetisdydmüt X, SLEG gu e Bt ERR EN 
B. 


MORE 


eB 


Tray" X. 


S D 
ARTT PIA X235 GA A0: 
4. TE SE zs-CeëtGettCocog HO gin 205 


m 
E a 
di 
2. Tu 4 P op * 
t di? ? | 2-6 
8. x 7 dir d NODE 
Zo Kee EI E: 
eat 
A. Pul 4,38, : NM 
dB jag" bi 
p, Ys fe Ass 4-0; 891 C3 e7?* 
cde -4 n0 , 
DUO. 管 osmOpROS VERO eS 
2 全 Lae vN FO, cos A/S. 
BUM M S-t4- C5 sin / 2. £ 
du 8-0. € yo2Ce yo? 
d 一 他 ec Cad ee ; 
: da ei a +C eoa Zz-- On är 
RR gpr t=, ZS 
a 020, yed ^ ~ 
g, ds 424 149 Oe EO, e 
Ke Li uu 
7 e ECH t 
Bd € * (C1- E Ca t- P C3 12) 65 
du "dt ae 23,1570. 0€ Veit 
P 238 — yd €. os-e(CHRO m). Cs e j 
10. x 答 € 
p p [:] = t 
n. 99 qood dt 82 C eT (Cat Ca t4-0,102) 
du Tier 5-0. F 
y= (Citir) -e 
e X ) *eo8 net (Cs-]-Cox)sin na g 
€ sere er 
epe i NET En 
` MM (Cacos D TCjsin 2) 
dt 答 "n B 
和 SE p=04e6{ C40 4. 8 ` 
4 PI x | ( 3 十 2 )。 
.o d g—U,e?-- Coe? i 
` ^ - R " u +Cscom C, 8in 3 — 388 
. VES a — E Sc eëiLGoeg-t 
E 二 e P 
7y Sek Zeen, E y= 4C 
| ET , "m nci 
qo P5 Qd te V EET ACRES 
di di -F 305 z ie l wA) 
15, 2 F saeta Eiti 
tin MELIA z 
St cos 2t-- Cs sin 1 d 
"ENT neie dt g - E eo 
di to l ' 
. 80. dis dis 
da i ga 15-9. 
2i Ea -PY dk 
di der "äer të Ba 
. WM adi 
es? an dy 
2$ y IY o. 


MrR Safe oW 


"E 
SP Ce —2rpd, 


Lt 
di M3 一 Ach 4 É 
i. SÉ SITY g y= GO. 
3. (JEY ap & y= irte)? 
dr] e ? 
du A a EN: 
4. (S) EL SR g—ido6. 
5. yin Bt—l0cosDé, 答 ycCicos 2t4- Casin 20 2 cos SE — gin Bto 
€. S dy : 4c C 412 ZS y= DEER 
H A drdym16—5 sin Sto €t oC cos 214-C; sin Bitsin SE 4, 
8, DH Amen seta AR sin d M — 04 c05 2t 4-Cosin Zip etsin] 
. P t 3g — St A 5 sin Fo SS g—CQo00s20ÓpCssin Zi e Tisi. 
9. ydz- (zo indu-0s f ogQ2rs-C, 
deg LEE: 
10. Wat; E 一 可 十 Te 
d 4 2 
1. Seo 答 Os 01, 


ds 
. dct? ian ice Lan fe 


H NL. ME 
dü ^ dr il 


一 站 T gami- 12, 


Tr 

dex dr » 

LLT Á ps Bel - D 
dd di EIU LT ileto 


Cra — 2:y dy 0, 


feste. 


2S9 yu pagi Gäns Oe 


dä Zä ' 


. zsin (t Jay-ysin (2 )-art sar= es, 9 PP LEUR 


XP s—i-pUÜcoosi, 
E oymC A 4 Corp fet 
2 pt peet Aa 


ZS 二 elt cost 4- Cs sin 21) pen et, 
Zë Gezai. 


答 5= 寺 (人 -1 中 Ceraa 


"ES De *qeeT(C, cos st Cu sin g) 


ds , Est — 1 gd Qa. dS aac dani zo vi 
2n. ub ALIT 21 aeta ttt ma 
dr d 
et e = 
2 did fec: —6t—18, 23 t S A Ge = ót-I-2in to 
dy | 2y i dy Ed 
4. A bs 
dr x ary. 25. de Km 28" 
26. (49-32). St. Ekel 21, yde- (3 p i9)dy- 0, 


28. JU pytanz-l, 


TIRE SERE T A UTER: 
29. o La — Sat 58-0, GE 答 LE 
80. (14-2) ds c (Htt 5)dt , üt s—u, 答 oscCHlRO0-i. ` 


313. (84-2:)s dt— (3— Zet}t ds , B» te 
E re 


PILE EHS 
$117. SERAM 


RPE ap, MESA TDA: 

S — fCEO) As f ED Aet E FED det E En) 4a, 
"EXER BIB Be RH 

SE IRR [a 0] 2-38 n MRE: 

[2 20, 411, Exis 22] zs D, ual. cr, Emi, 67 ule 
SE Dn Big, SICH SR 
£o, £t. ttt &, WW £1 a 

EEr AEn MRR S EAr "EJEREB AARE IRER 
B FORRAR ENE RRT E 

第 四 步 ” 把 所 得 的 乘积 都 如 起 来 。 

BERAI TAPER AU A En -ARAM 

SE KE AER, A. at DU rn, BERNE 
BERURKI 

发 想 在 OY 平面 .上 有 某 人 由 自己 不 相交 割 的 封闭 曲 好 0。 平面 
XOY ERRERA RBR ERAS 9875 BIER BR D , HAA 
HERRER: 在 所 讨论 的 那 一 批 点 中 , GL TESS eR C 上 的 
Hj. ORGHEGESENS DEBE D AARO, RREA, HAREA 
ERGERE E AER R CERTES, A aR 
ED M RSL 

REHAR DH, SS T mu T-— E). 
TARR SER D ARH ENHI O 上 的 每 一 点 Mr, v) ,都 


d rdEuSERSCH ERREA Rank RBD TE DURS ERAR RA AE 
SERIOUS) HUS RAAE EE". 


910 “ "m 5 a 


SSJRCT SERERE Fn, D IR Ze Ct Y a s 

定式， 三 元 积分 和 用 下 面 的 和 

FA) os M Ff MD o LC AEN WE OM 4) * 93, 

它 的 作法 如 下 ; 
110) ,其 次 序 是 任意 的 。 

RO nëm SN 
—Hi: Mo, Mi, Mus A 每 
KERER REA EH Ren E. 

PEP fer BANI 
TC Hai "Ons JMD Is TM) "Tos"""y 

FAD os es JOM 0,1, 
= no. BEDRI DEE t rt, y) 
TER EO RATRE DE, IIS RE, RMA 
ICM) Em RR fn, DAE Me, DH ea ed 
Mimop Sagar: 
S=f (Mo) "On HFG) * MORD Que HFM) Wat EI 

BESR MTIR TER. D JE SS GG SEES Cn, 10, TERRES 
Tile RE AU s RAS ELT MMAR LAS RED T bitze 
Et , 5L 8] Tie E BUSTO ACH RE ER 於是 尽 者 可 以 看 到 : 稿 
Ee E ME DR: 

dE 

ECH BEE CE 


8118. 二 元 祺 分 和 的 几何 音效 


TOP CRI, MECHAS FUE Bg D SR Oa ET ECC E 
Sage 1110 , E Re FAS AEDELRURURO Kran 


SKS Saz BIŁ 


Sang dro, dea, t, Amo f Y 
Jf CO SED n JC L0 d 
AX DER E E JE ERR 
£o, £1, ttry £4 HER AGE 

RPE 18 Hj LC PRORA 
5 的 秦 何 意义 来 。 

Ait, 设想 三 度 罕 间 OXYZ 
OR 112) «p a ERR ED LET, CRAS 

z=f (ry), 

IF fO v) EE KARR DORR C 2851). LEHRE. 

RARI C 是 在 XOY "Bui EB. Buon C ERR AE 
Ken H RIBGSUEEOERG ES APRM S BUIEPSIACAS IE , MR 
PRAA —IBLHERSS "EDS BERG AD2843 08 OZ 8. "ERU TF REIBIETPRIEESIA ` 
D, 'E RS. ETE RITE 8b p C ds 5 D] E OT Free 

RARR DART nR Oo, 01， Ou 。 如 果 我 何在 每 
T8 TEUER AI. E Ld I BE FCR EC OT 平面 , gt 
全 作 测 跟 曲 面相 交 需 止 , 那 我 们 就 有 RAN GOERENS 
ITA OZ $58. SSSETERSEI ERE 
FMA o, 它们 的 上 顶 是 所 
Sidi ERAN, wat Hg 
Italie zn Pa CE 
112), Res, MAEN Raat 
村 朵 的 体积 和 , T RESESS DS 
个 柱 体 的 体 稿 ， 

MERNE eB 
HE Tas oi;…, ow-1。 中 种 取 一 
Ek: Mos Mis H. BRE 


Eoi. 


812 $ E 学 


mi-n M. AER REI UT XOY Bg, HO a IER 
Hbi A AE, VBE EC ERA Ek CH 得 面 上 》， 作 和 平面 平行 
起 水 平面 X OY , 那 订 现在 就 得 到 上 下 底 都 是 平行 平面 的 桂 体 了 。 苇 柱 
RI TEAM co H TELS DAI RUE SE e ER TED coi ELS 
29 E PE PE, T :38 4H o E SEI Tt M EAR BA, EN FO) o 
Lisp, AFERE FERR BL REPIT OZ pig, LAER, EEN, 

需 方 恒 起 见 , 我 们 把 过 个 以 丕 面 篇 上 下 底 和 的 柱 苯 称 篇“ 小 直 杜 ”。 
显然 , 注 个 墅 在 面积 0 上 的 小 直 社 ,或 省 内 接 於 5: 上 的 曲 巴 mum. 或 
AERE, 起 可 能 是 介 均 各 二 者 之 闫 的 。 迁 一 切 完 全 要 看 0 "bg 
M, 是 怎样 选择 的 ,要 于 点 M, 是 不 是 园 择 得 使 AM 篇 o. 中国 数 FG, y) 
HEDRE TERREA T LI ISQE S TS TM Qus 
ID. 

3E RE TEE M Et o, E, 都 既 起 了 一 个 禾 直 的 “小 站 柱 ”, 其 上 
于 疹 是 平行 (水 平 ) 的 。 BreDesEERIBDAm, CCHERGEU RETIA TO E IRL RA AE 
B. Bc. KERRE HEER, ihrer /CMOo., 因 篇 小 直 
TEN RETO PAS oa, MEEA S Me 

. BERNERA BIS E, — S, id d. 

RERS h n ABL ECEEPE SERE EN 
ARM S E Moct] Mort e H M arr t FÉUM Dou. 

3E, OTEA S, ER EEE da n MEENE 
BM, 8 ER ERS o, y Z PER /CMD, 


$118. 二 重 ( 定 ) 向 分 


我 们 知道 ,单元 积分 和 是 
TEE tf CED Aei tet f (5 D As, : 
ESSE La, LIRE SE xo, Ari. Axa, t, Aën 中 ,党 最大 的 
EE, SE E OR, RA 


fj^ we o B12 


了 ,两 数 在 整个 称 肌 [o, 拉 -上 是 速 策 的 。 此 外 ,我 们 知道 , 昔 元 积分 和 的 
REI AE EE, 0 Lem, WERS f Gods, 

AE, BRITAN RER, E Leite Ek HEU CE 
算 : 


[ftods- FC) — Fa), 


其 中 FORRET 六 2 的 原 窗 数 , 亦 序 本 (一 Fe。 

最 后 ,我 们 又 知道 ENAH TERE MAERA ERN LE 
示 了 由 称 路 ta, 如， 其 妙 点 不 的 两 根 攀 坐 标 及 已 知 曲 入 y CHE 
而 成 的 面积 4453.8 CR 1155, 


. 113. BP 14, 


现在 ,我 们 来 讨论 二 元 积分 和 : 
S—f(Mjosr f Moo tf Da tT M,N or o 

BIR C Z LESE PRI D EAT AINE FRE 00, 01, 02, 7: Ca (图 114)。 

Uy dt mapu i qi dep eih GERT E ERAY 

意思 ,而 且 基 它们 直径 0 XLI REB, PERPE IIO ERE ETC RA A AE 


O nr, MARKIS. A 115 Pe, Wm 
RE d, REDANG, BERG OE IC IUS ERTE DE 二 一 
R ERK, IER AA, BAREA BEER UIS, N WW 


dide rees Rh. EDS. GEIER, LKE 
RES, 


a 115. 


814 S E E: 


IS Sek, on, 01, 02,77, 0,-: EESTI FREE ER, AA 
CDEN C. pi reng, BICIS ETE RE, 3—7 
Ti ERR Te, ube, EN EGER ES PI A Mie, y) :我们 有 不 
等 式 

Hf(e,y)l «R, 
Hp KS mm. dim mn, TIERA NEC RUSS UE e Jens, 
BET-A. 

因此 , ARMEI co cty 9:，…，0w-1 BER RRIK ERER 
BAR S EE SEDIS EISES ARA, 

在 这 些 候 件 下 ,二 元 祸 分 和 5, 起 近 办 一个 确定 的 标 限 ; Te 
WARA co 91，…, on-! 的 形 装 是 怎样 的 ,也 不 葡 基 中 的 卡 
Mo, Mar en FEIEREN E GEIER, 

RATEBEER, ARMEA AER 我 们 
PERREN, SIT ERAR RAAE bl) 所 图 成 的 区 
域 , 运 个 定理 的 正确 的 , HEE PUTEREUE — E69 eA RR, 
1E $121 及 122 中 ,我们 将 讲述 芒 标 限 的 实际 计算 法 ， EE RIES 
定 其 存在 的 有 力 的 根据 。 


ZEROA S KER RA RERA HEERSER 


mea, 8. 
EE 


MARRA, EIR D ER) een, yde, du", 
ZEMAN || TORE D, Met T RA RRE ER 
ERO ,是 在 整个 区 域 D 上 作 的 。 
f£ —BÉDESURDIUR IRR [^ S (ade ARAR, BRRR MEE E DEN 
genti mesh ag Ka E, art 
Jogo f (Horko CM Doi (M a8 
EISEN A. GREKIA oe, 01, 7, gu BAD, BEIER OX 2t OY. En, 


Wii D WU 110). y 

ZE DASTEHEUE, DLE GLIE ICQ REIS, ICT d 
WES Wed on, Ti, e Ge A AERA, DEEPER 
小 REAME MTT JEE GEL o 01， 
^» Ca- LEIRA, Bien "MUR FT v 
dm: . 


HUCTEDEFE UR 
因 壳 4 一 般 的 小 块 面积 "现在 是 由 一 些 束 M (eu y) Bold. 
Meng, BENADE — BETIA GEST 其 ly 110. 
Së Rëss Bb, n BDSUR SACR dri du; 。 
TEE ME" AARE ERAS e, yj 的 点 Ar, AORA OR bic T P Sank, 
SCIPIO een RER f (10, 0j) dz dus eb ATEA: 
SS Fiti, ch da Aij, 
i j 
dtr Room He BRL HE. j 的, S TR C. Dat ED ies, MECRA 
BEEMSER d 39. SERERE MGE REIS ES DER ,因此 把 图 粮 C 20 XEDEPTERRE ECH 
ERREA Ae RRR drann MERGE dr, Eine EIAS — RUE BE du; RES du, 
BRAHA RGHÉDEGA: ` . 
SS fo, y) dz dy D 


D, Ener, (ré ER, EREM Sg Ten 
MEMA MERS Ee anenee 


UE 
D 


8120. 二 重 积分 的 效 何 总 六 


由 肉 前 面 洁 包 了 二 元 种 分 和 的 几何 写 闵 , 二 重 ( 定 ) 积分 的 汉 何 党 
发 就 非常 简单 了 ,我 们 已 么 看 到 ,二 元 粹 分 和 表示 了 梯队 体 的 朵 攻 , 它 
Ja ic SER dE KE Ep ép SE AE reien, 高 是 曲面 的 
号 坐标 .Fi D. 

HPA V dR— EHRE 117). BERS RERCETTAROZ 
STI XOY EHEAR D; LEARE AE =f ay) 
ERiàdtq EHE LIAR. BEERE D [pipxknS —B8304, 


3 S 


— 


把 它 分 篇 小 面 入 oe, 01, 7, 0,2 EIE 
WEEE RR  — A, Mo, M, = 
Mais ESEG 2 REJOD AA 
AR Le S, Dhi RU 
lo SE, f£. CM) Sënner, 是 内 
Sne, STE, Due ZP, y) 
的 一 片 需 上 顶 的 直 柱 朵 的 。 所 以 只 要 小 
直 柱 是 它 所 内 接 的 那个 柱 体 的 一 部 分 ， 
划 小 志 柱 的 盯 精 将 小 共 训 柱 朵 的 体积 。 因 贷 小 直 柱 的 性 稿 篇 CMDo6， 
故 由 此 而 知 ,所 有 *” 个 小 站 柱 的 体积 和 , 蜂 然 知 认 积分 和 : 

Sf (Most fM ort EC, en, 
区 是 小 於 所 有 m 个 柱 体 之 和 的 ,而 后 者 显然 等 惟 整 个 天 柱 体 的 硒 种 
V. Bib, € Mo, My, Ap, Ma1 RAHE Z ab RE, 我 们 求 
$fR SV; HEMOS i ERIR reent. Bü 

f edar. 


D 


Etat 8. Se M, M NEES, 49 Z 
Ak BI SOMYA 0; 上 的 最 大 值 , 旭 显 然 ,所 讨论 的 小 直 福 [以 0; EE 
FOL] 是 外接 然 尘 应 柱 厅 的。 所 以, 由 遭 些 小 直 柱 所 组 成 的 梯队 
钵 ,包含 了 整个 大 林 油 。 因 篇 梯 了 晓 验 的 体积 是 稿 修 和 ,因此 当 我 们 得 柑 
选择 M, ML, M 请 点 时 ,我 们 得 到 S>, dk 
Jans yds dyz» V. 
TTT S BU os 7909: 


Has, san, 


Ri, Fio v ERR ën ee Lee ee 


fuk exu siy 


Dë, AE TER D. TREERE =E) 


我 们 注意 , 假 者 曲面 二 f(z, VE XOY 平面 的 下 面 , WDR 
RREGASIIE RUN DIAS TEGERIUMUT T US 3 S y) EAE. 
8121. 二 重生 分 的 财 算 法 。 短 形 苑 域 的 情形 
BERERE E, HAREE E Rm KAERA 
取 答 形 POTR (E 118), EPAI EI REGER ER c, AAA a, b 
<E, RHEE y ehee, d 之 两， Y 


J3RÉD asco, DEE EC 


RERS Ce, DERE CR. n 
aas LEA wi 
镶 计 算 二 重 积分 % cF- 
ij f, yde dy, Dëst Zei Ò 
POTR ` 118. 


É ARRAT SE ER DA Ser, EEE POTR 分 篇 许多 不 短 形 。 利 
JE aem veru 我们 把 OX eh EBHRET Lo, 5] 4228 
n Jl RES, EHAR, AGERET OY p ME, 利用 分 点 
Gre arm uoa d, IPIE OY il Liebe m ABl RET , 35. 
3838-5, AEREE OX e, 

HR, emeng PATR 分 篇 nx m JET, Aenm 
AE. JgRIMENUHM. BARER, 我 个 取 D 点 需 每 一 小 给 形 的 左下 
fa. ep, 在 图 115 中 有 险 影 的 短 形 Lecco smi, Vr uad 内 ,我 
HR, DE l 

RPR RRM Ab ERT — R23 EE , HBR Ae AY 。 

AERA RR A: 

JG 9) 42 Ay; 
Bic, SERA: 


218 、 xx E: 学 


n— mei 


S S fi. sn Ay; o 


t=0 120 
上 上 面 南 价 求 和 法 是 园 时 进行 的 。 但 所 讨论 的 积分 和 是 一 个 有 限 和 :; wm 
在 有 限 和 中 , RARA ESARTE. MARHA ERAAN 
比 喜 方 便 起 网, 我 们 可 页 用 下 列 丙 个 方法 来 做 。 
第 一 法 

ERE y 求 和 , 然 税 再 淡色 量 x 求 和 。 

因 篇 y 的 指标 篇 7 而 4 的 指标 篇 i, 克 开 始 麻 按 指 概 i 了 求 和 , 然 熏 
Eikä, MARMA: 
S Län, S JG, vo Ag] 

em 


m 
BR, REEE ARRU RIR RP et LIT An, SE ent 
ZS, DITS TEES BR AIR] uge, Je, 部 是 一 樟 的 。 
盎 石 便 起 见 ， 我 们 换 另 外 的 方式 来 总 得 个 二 元 积分 和 。 将 5%，, y 的 
指标 去 掉 , 假定 ,和 这 些 欧 最 不 是 速 和 多 化 而 是 跳 中 着 多 化 的 ,过时 ，z 跑 
38 — 35 FUR SEE a, 21,22, mi, y EI e Yis Yas gr- o ZE, 
我 个 的 二 元 稿 分 和 可 写 篇 : 


b 


S E S Fa D A], 


g 


e E CEEE: i ZE 
序 , 徐 灵 何 上 项 来 ,表示 了 :一 糊 姑 ,是 
DEE E P8 
M 《 豪 面 的 ) 和 中 ,x 是 假定 需 常 数 
Bi 119. 的 E119). SES EES ERO 
Ed EE R38 E LIÉ S i de E 
Lat EC e Y, 
RERNA NEE CPQTR Rtg 1 7E) RC SEH 


hol 


gm (ch 


MrThe t5 um 


PAE MHS 819 


X. Tenn ,— CBE RH ELS I S REGE WARE 3E RHRURE 
HETTER POTR 上 的 二 重 积分 : 
Ii ZC, pde dy , 


PEFR 

BIS XB T d Sat DEE SI Re, eI eg D 
Ub ESEAREUES dy AER, mm NEE Ae SHE 0. Hat 
S8 — TERUGUAR HET TCBIORORI CER DEE dy SEPEHDTE RE, SR 
Turba SST z 

Ku fos Woy, 

ERR, 

所 以 ,会所 有 dy 趋 近 樵 委 , 我 们 就 得 到 


S A fot. 
Së Ae Sam, RITRAE: 
J| feet ae f, feni. 


3BER, RUE LED NDRHÁNT: 

ZU SF SIb: ORDINE f (n, DAEN AR y » 
ann ERU LESER YNA y 

ROE MRAR, 在 定 出 
g z SERER Lrp EE 

ied 120 * TRARA, EE E 
EE 
SE ) 


第 二 法 l E i20 


— ———— a 
加 ”过 个 论断 炎 面 上 看 赵 来 很 贸然 , DERRER LELETEI, BRM 
Rebeet epes, 


820 " E: a 


EH 

E EE Eo, 因 芒 变 最 x 
Ba REEE. Hr DST, AEH 
po? x Ey HERST Kk. 

KERROTA HARARE RA T: ERER ; 求 和 ,再 核 
3EBRj cR. Tee e EE 


KY Edy; S Zë, YD de], 


juo Get 


HE EH Ay, 是 作 篇 常量 的 , MATER ERARE 
I) UTERE SR PLA 
Kei Ek kt 


d H 
SS Län S Fa, 


MRE RART RR (USE, DIS Eat RS Pr I BEBO 
数值 ,而 只 是 各 取 香 a, vi, vss n nua JE 6, is Yas t EH 
的 。 i 

TERIA H AA RE SU E Laser AENA 
Fssam, ARERE MAR, y 假定 
篇 常量 (图 12D); 然后 ,把 所 有 横幅 上 的 项 
”都 昔 策 起 来 , 求 第 二 个 外 面 的 和 ,把 所 有 水 
平和 都 加 了 赵 球 ,所 己 现 在 必须 磷 化 4 Y. 

REZAK EMA 


图 oi. Ju fv, Wd dy, 
我 们 雇 使 二 元 稍 分 和 中 各 类 形 的 杂 殿 dz 及 dy ARERR PEA 


SR Ar 无 限 减 小 ,可 得 下 式 作坊 计 算 二 元 积分 和 的 私 限 时 中 商 陵 女 的 
Eu 


SH Bu 921 


g b 
S el fw, dr , 
WA 4y EE, EELER 
[| fe, waray= | aw f fæ, ids, 


PQin 

法 则 sr REBSUERSS, y 
将 面 数 ie, y) 在 定 出 o RL E 
FTIR b,a MERE x 积分 。 

St ES ZER, e 
H y MULS EFIR d Ae Z, S 
EE EE 

图 122 TRH AAE, 首先 治水 D 122, 
KEE HD REE A e. N d HEN y TOS, 

WL AEE POTR Lag 


ff zy dx dy, 
BEA 
EER PROZAC, 1), (010, D, (20, 0, (2, 0 (OR 123)。 
第 一 法 
M 第 一 步 RUE BER AER zy Zen 
v BSCARISIOO ETIR T 81 LIN y SE 


«frt ee) en 
第 二 步 ” 特 第 一 步 的 精 果 在 定 出 * ATE ARR E 


TE 10 KEEN EE, E 
24 | war=24 RI 2249-1162, 
W 123. KHR AAT: | 
enm bone del su dy- [s KI de Sieden LUES, 
第 二 法 


SA. o HOTLINE RR 


223 H E st 


F Bd Le BO Uu E zip. y ` PEMP 
[freu poneja ie enm [E] manens 


W42. EBDRUEGMTZSUHDADMESO (B 124) AEBN ER 
S rie o5. RETTEG), ZERA || sacevtaiireR e rst 


PQUuT 
体 的 体积 。 


uu maus. as RU. un Tal u 
If Bi ai [7]: Pl dn D f [iaceo fi zl ay 
PORT 


=5] Cu asa [7 6dre5-6:5 240 a 


p] ea. Bj ams. 
183. AR E PALIN 6-4 c^ Bist IEEE XOY ag b, db EH 
t=+1, ss CL, MARAI i25), WREE 
ND Hoy) sest- y, RAR: 


ca -y)dy ge Lal T a-a LÉI 


"leger orm Dräi) 


$122. "ERPBRORIHUE. pFhÉHEERNIAASEE RAS -RRE 


首先 我 们 假定 , deih 台所 围 成 的 区 城 D ERRI: 每 一 休 平 行 
Jt OY MEIRA EE ERT ERR (图 126)。 通 种 情形 我 们 


6 IJ] AT ERN AR BIUTOR ARAR ETEA A A — ON 


Fo 


要 仿照 着 前 耐 的 情形 求 计 论 合 。 

ut PEERS sM RM, 
篇 过 P EPIR OY MAE 
入 CIS ABRE BE, RU PAR 及 PM, 
WIRERZCEMEGANS x. Bk. PM, 
及 PM; WAREZ ERE BARE m 
ACH ER 

RIAR: PM; = (rA 
PMi=p:(2), ERREN O ERER p: Ce) 及 os Co) 28 IHRE SECHR 
BR. 

dtf. DAHAR D CERS PO UO ELIO ENA 
emp, 

E E EG EEE 
235, WF, BUDIEIUMUEJUI RU: 一 条 是 完整 的 矩形 ， 
DR C Ern, SERDARA, em 
mir, emp RN, DR Rn EN 
pr S pii adn E, (eer EE E Eh ERR. w 
BE, 车 用 w os rs co, E BEIER 0 EIERE, E 
由 其 中 各 取 一 点 A, Am... MO, RPE: 潮 些 不 完整 的 短 形 ， 
JE f (M un, (Man Ao 。 庄 项 融入 二 元 精 分 和 中 。 

BER f Cn, RERA UERR. SERERE 
Erw: 


|f tw ,DD | «K, 
dtp KEM EHER. 
因此 ,积分 和 中 由 那些 不 完整 矩形 所 形成 的 各 项 之 和 ,其 绍 针 值 将 
LS 


Q Gabe ze Gabes, 


i RR ` e s 


324 E Ei 5 
Ko 4 E wrt Eo, 

或 K (0 wat topo 

但 是 , oa 十 om 十 … 十 ap EIA EERS C REEE 
Fe MRES C NEEE E E oi dcos Leen REES 
E MEI E E 
Se, sm, 我 们 就 有 lim KC Ger Loisi -— Tele, 3RREBS T AE 
TERREI ET P123 IHE INI. 

EE E E rp td 
Zcrbegit, kc —OCHUXIL Mi, RESES Oa SED 
E E RETE COCBO EA: 

fGn, y Am Ay;, 
DE EENET RR 


SS fy Ame dy, 


» 
其 中 指标 6 及 j 应 取得 , AER RIDER Qnem, ry 
Sym) ENRIBA OZR, TEEN, TENAS C 
.之 外 。 
将 过 个 一 元 积分 和 篇 寅 估 : 


SS fr, dy; 


ENEE ME SEIS EUR LT RAUS T ERR o. 及 ys 
Ju HE Be RRE es C PG ép, 同 肝 尚 须 受 一 
Ai Best, ETRE RO P EEE E E R Ce Pd. NEUE 
和 式 之 后, 我 全 再 重新 发 排 各 项 。 

ZE, Baba VE MAT Ee XECD B DR GE Mee 19. 
ote A HE ie ERSTE IPIE SCIRET e IER. DO. SE 
项 的 关子 Ae KR em, BEIC. DEASCBD BOSE dE EB BEAT Su RE ESA 
Tas. RE OA BERRAR eg TEE 


ShS DEUDA 825 


MÀ —MÀMÀM—M — À—— MÀ — 


3& Ee E ek REL ERE, ERMEE H e 了。 
BERAREN SRT zb, CC RRE 
Sas x S Fia. 


仿 计 算 二 重 炽 分 || ede dy, RIBALTA HAT 


SE Ae 及 如 FIREREN. RIISE 4y 无 腿 溅 小 , 像 在 短 形 区 
域 上 各 分 时 所 只 的 一 样 。 我 们 将 得 下 面 的 式 子 ,作乱 计算 二 元 积分 和 


标 限 时 的 中 间 附 区 的 钱 量 : S Aen [7 ray IER e Sp 


——— M(z,y), REME MM E, 
WRES TERR S. Me, E e BERR, EIE y 
REGBI MMe, MAN y MIR, RIA: pasy spe), 其 中 
Dir ERRER ME. 

306 Ar dz ERS RPR: 


ata) 


[Ð reie du=f' a aT EDN, 


KEE HE BRIDE EA ER RHE AEN D 
va SEET REG ESSE "übt. MA a R5 mp, Ram 及 


mb REESE, dri e; KE DIAS C, Re TEE Ren, 


BE, "Ss Lou ema, F 2 不 
S E Erin, Liiki: OY phig ui d D ELE pn DERIT Re 
MA CIS 127) , ARA T SEHE RU: y 

法 则 第 一 步 xim C uS ET NB 
条 的 方程 : ye EY 《2) 及 4 一 = Pst) 

第 二 步 、 朋 4 篇 常 量 ,在 上 下 限 ga(2) 
EE Fro y ER 

BEP ”将 第 一 步 所 得 结果 , ERR 
常数 4 Rob LiH e i, a Eo EBE 


STE C NN E * 
求 得 的 , DEIER r>a Bt AUI BIG EEZ 
lig PER C HET 
ASAE o A y 的 作用 是 一 样 的 ， 
故 读者 不 用 任何 新 的 洽 证 , 就 可 看 到 下 
SEN D LOREREN EER 
e, 只 要 每 一 条 平行 锥 OX mg a 
LEES Des 如 的 交点 不 多 让 两 
" 个 就 行 了 (加 129), 
mz ERC REI 
m 128. JR: D Qr) E s= Dy) (8 129) 
EE LEER Pi) E DOZ EEN 
Wr. 
第 三 步 NASR, ERR EMRS o Rd ZN y 积分 ; e 及 
d 3E gen MEERA v—c X y—d 各 从 下 面 及 上 而 跟 包 含 在 C 
它们 之 戎 的 图 称 C 相 切 。 
BARR O Reg ee RR, WII CDA 
-EXEWi 1833: 80, 3E REGE EE IRL Y 289 25 [804 23s UL AR i 
RERE C SIT b Bb ird e RARE, 则 我 们 可 将 
BER O EARMA, 3, DECRE ig  BRZY- BUER 
RISE EU, 
O DARAB 129 ERKE D, RR HRANE D, 使 前 述 
IRIS SERES S D, RD... Was, D Lea, 
agi Di, 及 Ds 及 Ds 上 的 三 个 一 重 稿 分 之 和 。 i 
全 ARIER (ry) =# 十 2y, ZER P= its K rb 所 图 的 区 域 上 来 
ZS RSR ON 130)。 
S) rap: 1e [10 (2--2y)dy da, 
I: E EE 8S. 


Zwee ee, GU 
Qt 


Sie EmA 927 


WP 129, gj 120. 
SE zen Welle on) E e= Palys ERM 


AER REDERE: 一 妃 一 和。 TRESE ob o EE, em A) 74 X 
二 人 >) =E a 


第 二 内 Eggs ETIR a20 Je agi 4 2 METRUM oH E29 2 rR: 


f Gr» 25) du E Azl ASI E 


BEP GIE AC RUE RE RA HN v RUE REES, NEG 
IE C RRE yc X yd zB ilo dto Die, EEE T UTR IR CH TR 
Or YT UTI x=5 DON I 2717 8E 9 71 D 及 0, ARAR EREE 
方程, 求 得 : B (5,8); C (5, - ERRARE y= —2, y— LE, Eib, SREL ERR 
6——3,d-—-F3, Gi: 

u +r 0 — 2 
re bine £m 

SEHR REOR REGE GE, TZURA NARRE TR, AER 
enge, REMY: 

GËT, erasum [A eee 
- R (3 1t 252 El aito E., 
SE OC, PERPE DE * l 
I= fle. [e (es 2y)ds dv 
第 一 步 KE DARRAR I TOR pre y-qu(2) 及 y—ei(2) (I 131), 
FREE 1 4- c M T MT Exe BR: 
yum) — ad ke 
EE ees? 
PTP E 十 28 EED RE P BUE RUBE y RR: 


"i 


528 $ E 学 


[x CJ Date 2r 3-4 

第 三 步 现在 赚 将 所 得 夭 果 在 二 常数 4 b 
Zei c Fi; SERRE CERE CREE D ERG RUE C 
RER rsa X or-b ZP. Ruiz. Büih. 
TYEUVEUE ACTOR, ERE ER Lac ab eU at P OU ECC 
SAHoTqaTMR OY Seng SA GGRRT ERR =b 。 
"ae e “一 A, DOSS A Sënn 
BR 131. (—4,0), RE am 一 4,5=5 。 国 此 ,就 有 : 


+5 一 一 一 2 
= "i = T. 
I Uz EE 


SUPER mme RE, EELER Seng, D] Io, TEREIEGUS- 
ZER, FREQ INTE EORR PI IR Rer Ec E REGU. d$ 126 Ai, NEID, E 
SE T HERE, LECHE RES UL, DEA DAAT, 


$198. EEREN 


pa, tS ig nie ode dy 时 ,根本 不 一 定 要 利用 


Ste Str OX 及 OY Bit], AER, METAR 
EE TEE 

|| Fdz dy m limf FM) oot FOL m e DA os, 

i 


KN CH HR NES MB So, G1, ^, Cai EE [EE 


. 形状。 重要 的 只 蚌 点 My, Min. A, ERER Ei Aam e 
90, Tis 835 “ty Gei 上。 

Bësse ema, RSR JP EI. 

EREHE, 面积 00, 01, 7, 0,1 EB HEU ER BTE: 一 族 是 通 
XAR O enee, ERIC 篇 心 的 同心 周 ( 圈 132) 

”在 直 些 条 件 下 ,和 如 果 拒 “一 般 小 碧 " 党 作 蚌 以 p09 D dp BERR A 

TEE Ted Ee TE 
故 二 重 积分 可 窟 篇 : Ji F(p, 0) pdpdóà o 


Sk BR $29 


"a mamas aen ri 


(RECH M 133. 
ABE 133 及 图 184， 读 着 就 可 以 知 着, 实际 上 应 怎样 来 计算 种 
e RS — BA: 
的 [IC 
I. j Ae ydrdy=| od0|™ eeosg,psing)pdp (WI 133) 


I. j/ reide dy |" etcl fp cos0, psin 0) a9 (i24) 


JE ESAR (0,0) cn o? ERE p= 2a cos 0 所 意图 的 区 城 上 的 秩 牙 (加 130) e 
S SOMNIA WW 
NELNLOCE e, 
-rf oo, 
RP emn (9) 50, (E 135 可 立即 荐 出 来 ), Wad 2a cos 8 (HERIR 
ED. EA A R 0t GSC EE BAR 0 Ah- 2 a+ 


V BE e MIR RIE EER. EEA: 


a ef wf et eo, 


ZS 题 

GK AE 

h 2 . 
1. M eyte — yy dr= P boa), 2 Ë f BETEN («-198, 
8- HELT 4. f f raos ano 

dfe € 1 p 

B. fi e* dedu, e. f E ü $ n2, 
n pp soma, Dessen, 

DN e , 
dl EEN wm TT eeng d$ aperi 

-F 


11. MERE (6,0) sin 0, ER oe d Lët Lan, F Sa 


22. AFR fo, = y É OY RAD ve a DEES E885. 
WO 4o. 
13. FER / (2, 12 — zr VE OX SUR CDR ym 及 ge Zo BER CAD SS ES. 


w Da, 


LEBUSRUUR 
$124. Gëss 


o 在 $120 MID IERI CLMCHO E [DIM b 
EC e ERROR TS OH LEAR C DURS XorY 
pm E, SUTER 0 ESCAS ERA, D 上 的 二 重 入 分 : 


=| te aiée dy 


Q mm Raa RER, EE CRUISE EIE ER 
SE Rana Ep, . 


Suk ARI 881 


表示 了 适 个 柱 苯 的 体征。 —— 
4E $121 中 我 全 已 经 讨论 过 柱 体 体积 的 计算 例题 了 ( 关 四 例 3 )。 


ÈE ® 


l. REN y=, soy RAM = 24y MER S tzo 
2. RR XOY, E it 1 ERR 2 eye prm RAE 
- : * 3x. 
3. BR, ER (o 114 (y Une) RAD zy R RARR 
€ r, 
VE HEIN ih ey Sam RTE. 
RR TER, BEER, OZ M, SION air, E Pan, 
5. Sang, LEE HNIC: — NEA o Meet DER ep 
ER. D BIS ER So € oLor-0. 
6. DREI. EP D TET. 6 X OY. PERR m a cos 22 所 图 
RE EE. TR — Ei 2^ y eot, DT RAE T 
l a je remo- 16/3), 
T- RHFET XOY RER ase?" RER -+= 20s 所 国 成 的 体积 


* $e 


$125、 平 面 曲 入 所 图 成 的 面 入 
前 面 鲁 指出 : 在 由 国 入 C 所 图 成 的 译 域 号 上 ,而 数 了 f(z, 四 的 二 年 
重 分 ,表示 了 一 个 柱 体 的 体积 , JUERHERZEd US OZ en, AEE h 
y=], DREE., RPR f (2,1) — 1, RG 


Us 
H D 
ësst — MERR, CSR C 所 包 图 的 医 域 DD 上 ,高 


45—. RR. CR LBE h RR C Br CO Dee E D RI TRADAT 
ET 


Ion otc anie, 


| p dp dð (HEAR) o 


Pii y^ — 404-4 RER y2- c p A E 136) 
GR E E E 
点 (0,2) 及 B(8,—6), JUI v US, RIDE PHAR 


程 * 一 名 (可 由 抛物 穆 方 稳 求 得 : z= PCT pn 
X Sing codi () o3- y RERI. REEF 
IW A e, PASSED AR - 6。 因此 有 : 


-区 64 
KÉ f^ PM =| (2- -4 Jay- * 


it EZAN VOIE. ERRE AA A E, 
[:3 Or nus, METLE y=- ATi A y=+ 
t irti eM, A RE ve — a RB gei R. BZ, R 


S EMMER: 
elen äs 


S HH 


I. HREJ RIAR 3) 262 及 622 9y MEM F 6, 
2. ERI ER RRE qim oz RUE] 12 2az— 22 2 RAD, 


BE c 
y 


1 


S ES Ce a, 
5. RSR oa cos, p=b coa DTN? p BE. 
E Zb, 
4. HI SOBOXGCORHR TH EE BEDEUTET RE RC TED 
Ba y 
(2) sfp —a*, z--yza E EN 
(b) ry=4, Lg Best Li Zë Sai, 
(e) yi Ap de, fe -人 x Slate) 
(d) y=sin sr He cos r, z—0 , € 3-1, 
(e) y= m )9ymx,9m0,. E amle 


" 


( ia y uad, aya. gi (16—3x), 


$188， 平 面 图 形 的 重心 
BUE HE ER 及 了 表示 平面 略 形 的 重心 的 华 神 , 则 如 856 所 指出 的 : 


其 中 vw» Ro SI dm 所 集中 点 的 坐标 。 随 之 ， 我 们 可 以 
Bt dm —o dady Ù dm—copdpd8, 其 中 必需 所 窒 面 积 的 面 害 席 。 pad, 
我 们 现在 得 到 二 重 稿 分 来 作 般 oz dz dy, oy dz dy, É o da dy 各 项 的 
RJAR. SU: 
8 ffo: dedy — (fs dx ei 
E )y— ` 

[fo dæ dy ] lo di dy 
38 ER RA EEA Ek EDAR PETIERE AM. 

梅 坐 条 中 ,上 壕 有 公式 取得 下 面 揭 形 式 : 


r 
8 Le eos Ode dO — | wp sin glod 8p > 
多 一 ;Y= MO 
wp dp dà) ffer dp dëi 


BEEE co 篇 常量 , 旭 可 把 宅 拿 到 积分 号 外 来 ， 
公式 就 更 简单 了 。 ME, 我 们 只 时 论 适 种 最 简 W D 
38 RS DITE ërëm zs, 205 o JEMERSISBERRBATY 
LIMES 17 Sts SR 02 cay ob MNARA CR 137)。 
M ARIETE pir) Eq, REARSET TERA: 
D-i, tele DA EA, 


ei 
AHi E FEA rat R reag 
REMA ELAR HEMA 


5 -一 
A 
LI m aasay- (2 二 yw 丁丁- - ba 4-2 bae ta, 


834 Pi A e 


Wien 
ü 


mJhb—hy 
k 


ydrdy= Al Co otra aso dba, 


Do 
I RAT, 
IMP ERE dr dy ois 2), t 


olak-be 
Vi 
。 zo 28  z. 3 
ud 778-25 YT Bs 
$42. RE = a c030, p=b cos 0 MEHRERE CR 
138), RE ba, 
SS mëss, Catia: y-O. SRA 
2 AN grabs: 


af E 
f f eos E cos Bap de äi al `- cost däi Zill, 
-3 4 l 


ens 
* bes ð 


138. fJ pd ER mibi anys 
S ogesgB 

: = Dabo 

me: “To 
T g 
- (5S ACT s PL META EE KEE TWEET DL, T^, 

RT S d dodi - ` 
GE = atos 20 mio Wo =I, 9=0。 
(b) lii pa nin 22 89— 38. s i- 1284 -; 
nemen, & =t, peo, 


$197. emt eegen 


PERENA — MRE, E E 
WEH, MERRER, EANN 
性 短 的 和 。 REES, 我 们 可 以 用 下 六 方法 将 惯性 短 概 念 推广 到 
RER E. 

Sr IDE ER DOS IET I EE Ae] ER Ju Eg 199 所 示 。 

gt PG RGEHOUME HORIS 8. Biz, y) SER PARER, gn 


RUE gan | mp 


TRER dedy. SE IBDUBS Ee aus 1, H 
BIERRA CSS do dy, fok Hh OX $h 
BUTECBEAB , ITIR y? de dy JESS PR WE 
di Xni d DL 

故 按 一 般 方 法 我 们 取 : 
lim S S y? dz ay- [f y? de dy , 


Zap 
Aan 


AE ASESOR. OX b TRUE AS 
Ji Le HRSA OX 出 的 惯性 短 ,得 : 
I= f CN d dy D 


D 


FL BER AA: gll? - 

EE GEES 
RII éd EE O REME Cli] 139) , Ring 48 Ig SE TE BC BATES 
性 短工 i 

BC 
Bh P REAR o Ry WERT RI. BENRO NEIE 
TEXB JV RI GRANI 0 RAIRE, RIH Io Xem, SAM DS 
=e ty A: 
B=) [essa dy o 
BABAR HT: 
GEROT o-Ues aye [fæ dedy- L+ o 


D 


因此 得 定理 : 
Rx] AE E535 3: STEM AS SOROR ECC 


rr 


Bän Se E: m 


HERSE WR MR gearen, 
ELEDE INTCR RRA p dó dp, 六 s = pcos 0, y= 
一 psin0, a? ye p*, 我 们 得 到 极 坐标 中 己 性 短 的 公式 : 


ZG p? sin? 8 dô dp, zl pt cos? 0 d dp , 
n e 


I= | Bp 46 do, cl e? d8 dp , 


B 
物 1， 求 由 抛物 糠 过 = dar ER vm 3a XE OY. SEPTISL HEISE Zo CR 140) 
EWEN TOES cad: 


AË rege (ee) ae o 


192 gi 
Di. gn Poasin2089—2 Jo (RI, 
Y 
ga 
NA 
WE 
g X 
加 140. E li 


A3 MEHAR, 43: 


i E 
HIA 1 . a 


w uU 


1. RKI oma, y 0, y= È c HRS To o e aT). 


2. xiii ze, y=b BRECH Reen Io. 答 abb) 


o " 
9. RII HE 一 1 RRE Iya 2o g m 


Bu 3B ast 


à XURID HS TR oo 签 Tbt 
D. REG Io, BR RRA, CEMBRA (o, D B, 
^f . aba, bi 
PE SIN OX di, E ZZ, 
6. RIE p= 2u cos 9 面积 的 Zo Li fan. 
T. Rb 02-367 cos 20 TARH To o € Zoe 
8. SO pa (1— cos OIRR To o € ebe 
9. pop tyi =at 所 国 成 面 种 的 Ta o € dad, 
10. BE yia JB oa PEDRO UR. y= — o ETRAS 
. e Za, 


8128. 曲面 面 各 的 一 般 计 算法 


855 中 所 讨 的 求 曲 面 面 种 的 方法 ,只 能 磨 用 测 旋 情 面 上 , 现在 我 从 
做 一 般 的 方法 ， 蔽 国 142 的 曲面 2 
KL 的 方程 是 2 二 f(x, oi, TE 
求 蕊 曲面 上 一 境 5" 的 面积 。 

JUL S RRS TEXOYI g 
ELRES, gings 了 OZ 
及 XOZ AERE, 使 其 相距 各 
篇 Ac 及 Ay, BAPAE x 
TEE (例如 MQ), HERABE 
的 一 部 分 {如 MN), 该 部 分 曲面 
在 XOY 本 面 上 的 射影 篇 答 形 ， 442. 

而 答 形 的 面积 篇 dx Aa An PO), RERE HE ROC TRAER E. 

BERARD KL: MUSS. 站 的 坐标 是 wy y.2. 

Bas, Datt MQ 所 荐 的 一 部 分 (UR) XOY 上 的 身影 ， 
也 是 短 形 PQ 。 


888 5 5 a 


Bir M ud S88 88 OZ ep, EAAS M Ste 
BAPEN XOY 平面 的 交角 , 故 
面积 PQ= 面 积 MR cosy, 
-HRES PHE EHHE, Ach SERE Te RE. E BIS LL PL fane ei 
X dy dr M Ecos yu 
a Ae -一 一 -二 
| HEY GI) 
REWER XOY pue frig eut sh dE: ANNE Aas 
AFET, 02 TE HE CHE ND 
随 之 


面积 NMR- drdy=|1 +Z z) 十 GT * andy 。 
我 们 取 宅 作 篇 曲面 的 面积 "元素 ”, 则 曲面 8 部 分 的 面 称 是 由 下 面 
BAEHR: 


lim H 十 EY + A Tasas ` 


Kal 


BA, EDIT IC S 上 求 的 。 用 4 家 示 曲 面 *"~f(w, 奶 的 8 

部 分 的 面积 , 故 有 : ; 
[fos GG fen, 

am, REIHE TER, BUS XOY zog E, SERIES dé 
SMS. MZ BEER Er, RER XOY HER S M) GR eof 
Sënn, — Ja BU RERIPPOROE — RR 

LERRET, pi RM PECITT TER, UE zm f (y) BRE 
那 部 分 S' mon Aug, FEER, Ti ELE BEDS DANG UA 
-REII BE, PEIER XOY PERHE, 


攻 个 休 件 ,从 解析 上 说 ,就 是 而 数 z= Te y) Ri m D- AR 
$e. DIG DIS PpJ Or Cau $5 3 D a bei 


fü EON ` 839 


EST, 
要 是 把 所 讨 院 的 曲面 射影 到 XOZ 平面 上 更 方便 些 , 那 末 我 们 有 


公式 。 
A- [1 E sr" dede, 


ZS T RERJRRQE EL ES M MN ER A Rëm 
部 分 在 平面 XOZ LANE, 


wr: Aaf Tan 


Mit FREIEM DRE POS 上 的 射影 求 得 。 
常常 在 一 些 问题 中 , 娶 计 算 某 曲面 彼 另 一 曲 男 所 制 出 的 一 部 分 的 
面 稿 。 在 和 寺 秆 情形 ,公式 中 的 塌 导数 , 诡 从 我 们 要求 一 部 分 面 粹 的 那 秽 
曲面 的 方程 中 计算 出 环 。 . 
HTAR I E S'A EE — FR ARREST e 
4E 3R ASQ , EEE: 
ARS an XOY 不 面 .上 的 射影 , ERR OUS E ATO RAAR 
BIBLE EE ER 
E EE 平面 上 的 
射影 ,应 消去 > 。 
$42. BREH Aye rt Ma TERRE 
REI ”下 所 求 面积 的 及 中 之 一 : ABC( 图 0143), 得: 
dee Ae PR 


dz ^ 2" y ZS 
Ki 
Zeng XOY RI RES AOB, Eh o-0 
(08), y 0(40) , a? yt e (BG A) RERE. 
首先 对 ESL, qnit bfc CP EDOR 
者 加 起 来 。 备 包 射 影 在 XOX FEE, RE OPFG), 


340 8t a g 


RE, yt TELEFE PF(— ri rE, BRN d RA ANRA ADC 的 所 有 由 于 
datos. cde, e 的 下 上 区 是 OROA (=r), ASHEA h k 


d= sf IN rsi rard E. tert, 
acu men 


D: dë: MERR D E IBEEISE FLEXIS EE IAS ARAS KEENT dO 


2 Sanem, 

S E ER e Rf, EX IHRE] 
IERIEME UE y tA, ROIPRIIRARRTUT BUS 222-30 tAn y? 
HATES rM-y-ey. Mi, ONAE (E MORIRE 
Hab DES Ré XOY quA Ac 
A ON A, ETE kae d, eE T Lens 
FETE. Dätzmimgzeasniëetezm YOZ k E S 
SEROACP, W YOZ gi EE dili D (04), y=0 
(OB), £4- ry m rfCACB)BSIS Wen, ELIGE —1827 483 th Ri 

| Loi. mb: PAA Sa NEG OE ECCL 
(Qu XN) WA OEC E, — MET LR S 0 ri ry s ZEIEN CEU. WIERA 
Herde, PRS Rn. 
GE SE HR RE Oe EE 


" 9r r-—2y än 
"Re: SS: SCH: 


Ra ELR pr Cy e 


D'ENN c EC v pp, RA 
` [rien duae M rry — 了 Au dn 
a= Ff ry M ew y= y? aza f Ja ir. 


S uU 


II PE LiT LOL 
CH ep "vw läis ie, 
2. ip ERHE LHE, Blktoiuznsg: , ARER AHRNE 
abs. 
提示 Hun mA 
. Aën zi B oi EI e 


第 九 帝 GE 841 * 


rivrie gyde o " 
答 MA Wien LED 


Kee —8 Ear-851fB e 100 BE. 

4 950m. 
4. RIARTE zo nr A XOY ADRA LA 0? yp. 

ZS dirina 
B. pe EUR HHBLRE 党 十 (x eosa- y sina)? r7 前 面积 。 Ki aure 
6. RAR AE BUE EAR D o1 MORS 

E i Së E chat und a 
7. MED te= dar WERE y*—ec 及 平面 c 30 PES URSI EDS 
8. REH ymar WEBM yt- prm dar KEPT e= ba 所 割 出 部 牙 的 面 稳 。 
3p 9. 
等 awT- ge 


9. 求 桂 面 yi r3 oo! ak P DAR, EENEG XOY ELRES 


10. RAM Hyh may WEI t v^ RA E o 
A Ze, 


8129. SR BEER er 


一 些 被 已 知 方程 的 曲面 所 包 图 的 立 苯 体 稿 , 有 陆 可 用 三 次 积分 蒜 
HA. SEED 2H OEC ES EE, 

RAR, ATR IO R PATERE ARREA 
Ae, Ay, Az BOES ERT AER. ET e ER ENGER 
dr: Ay: de, ZER EEN, 

现在 我 们 要 把 区 城 RAE dih EE) Pata EE SE 
起 来 ;首先 把 平行 扒 一 坐标 示 的 方 柱 中 的 元 素 都 加 起 来 ;然后 把 平 行 蕉 
包含 该 四 的 公 枝 平面 的 薄片 中 的 方 柱 都 加 起 来 ; 最 征 把 所 有 这些 请 片 
ZEE RED HOE Rot SEMI DERRERAR b. HE 和, dy 及 Ae 418 


- 


MEINER AERE, RREA 六 将 是 秆 三 元 和 的 榨 限 , 亦 争 ， 
Fl im SSS 4 dy dz, (1) 


EIER PRA EE BE EISE RER RLoR NI. Sgr e 
(Lg: 
gl (2) 


MR AETR AR ER TREE ZR | 

Dit, W $125 rp tree An. 288 EGBREBHEA T d 
Bien, 2 1 EXER OR RI LEDER, DU mër, 
和 常常 需要 将 c, y, z ERRARE REE, R 


JI] iov» Dar dy az, (8) 


ARMA 3E CE CISEEURS ETE PL DRE S ege E 8 
TAHER, 3E48 — 18 GER 15 EAR $122 中 二 重 稿 分 
的 计算 法 。 

ai. mc — 。 


MEHR 
IS QUEERIAGIRI 3$ OABC ( 国 UE1,8Rzrëangnm og: 


(1) Zi ata =1 (ABC), 


(2) z=0 (0AB), 
(8) y=0 (040), 
(4 Seet (OBC), 


MN RTR HRBUREEIS US Ae, Jy, dz hj- MEATA SATELITARNA 
ERTES el HERE l 

Zë: REDI RRE G ET ) rhe Se mk SR NEST EESSE CHR CO] 
E 
Cit (1 ee), Sëch 

Sang, met, DEPQFG 中 的 方 杜邦 加 起 来 ; Ser LE CER 


SIS Sen 348 


SS l. Ep 140. 


(3)) & PGcbA/ 1-55. fN AGB Mose T; 1 BEER, 


RRB e AA RARE OABC Patti mda ste S p x 的 下 上 中 过 等 [出 WO 
E0A4-a, 


3 Pe yb 
GE SP "ris? dr dy ds 
& jojo H 
d WE po Aë . 
i mi DZ EN dr dy, 


_ Bech 
EE 


912. E E 
所 图 成 的 (图 146). ， | 
a TERRA PH (=E aanre: mis )。 


f (az 一 enges fe, 


e BET ERR R NP Zou, DEE DIER oit) o 
y BUT. ERSTE OA( —20), 
TARH OPAB ijk TER, HS edd ZS Gen, Bä 


yt 
ën f ay pE 
ra2[*[ IN d dy dr deen S sc, 
0 Jo o 2 


€ g 
1l. ARER al QUII 2-0 及 un ATA OG, 


DESS E] 
答 sp" ni LU "Ae dy di rmn — 


344 入 E e 


2, RERBA. SCA TS OX oo, ee 2a, EE RER e TRE eut ai 
"(b PvP 


wb. : e df H dedylz=2a dbe a 
d 全 + 的 + 人 -1 
SR, | woe, 
` d Spada pR, 答 ne 


B. SR EELER AANER, CREMONA SED, 
€ falegi 


6. PTER 7 的 球 的 心 , (ENEE E, Mt BCEE El Ren 


Ux. €x 2 sr, 
7. S0 li] ez—zy, T XOY BE nn, 2-202, ybi, y— b; ARAY 

e, 答 ECE 29 . 
8. RAREN Ar Biet RERO RR 答 Za, 


9. 求 由 抛物 面 +e das BEER -Hymas 所 图 成 的 体积 。 答 2a) + 


了 功 ， 求 气 物 面 leg, sl XN XOY 所 图 成 的 苯 种 。 & Ze 
1l. ilis vil ie Aar, SEI vor KR re Da a 所 明成 的 体积 。 
& tov Eg 


12. ene, 福 面 (0 一 0)2 (y Kifer RAREN y= co AURE, 
答 mabrá 
Ue S 
13. Spent, MGE Hyt 及 toe HR ENER, Gp TS, 
14. 求 第 一 象限 中 曲面 多 =az, sy 十 z=a KORG. 。 营 (了 -In4) oa 
15. XR $70, BR yi 2es— a HUM et bar 2e MONN, 


g ZE ete 


第 十 章 


BERRY 


$130. £RINGIEAEBEA REJEA 


M 
DS Pde--Qds, 


(1) 


oh POE QOISSEGESR L LARRAN, enzege, DES 


Br M, 到 称 点 M KERN. SSRUB 
EE 
在 特别 情形 下 , date L 
SOE OX a HIRRET Ea, AIS, HIR 
EE 
azmat b MEREM. 
f Pas - (2) 


因此 ， 


* 


y 


U 
x 


Af 


B ur 


JUR RE I TERRE ER in Re, D RA ERU 


BEE Lëns, 


$131. &RHDHAUZRUE IR Ee Sai 


SSES ELE TERS dr eene la, 2] Lp 
am Fi, BERLARI re, ER Frei Pen CR 


148), 


2i 


Er Bis Bogh 


2348 Së A 学 
我 们 并 把 过 个 稼 自用 分 点 om， mur 228 À BO ERES EC 
at 
F(b) — (a) = LF(n) ~ F(a)] + LF() - F1 
TUFGS — Fp) ++ [FO - F(z, 31, 
UCM MH He SERE, RPE EDA REOR Fan Fe) 
TY 


Fiond Fin) = PED. (t.a 2) =f(é) WC 
— BONEDSBALIE ASESOR T ER: 


F()-F)— S fE)4s. 


. H A 
BEA nato, ELIELIREAE PETERE EE c, SIE: SES, 
KKK E REN 


FQ) pret = OLR 


"EB FCD BERE FG», SEIT JR EE Frai ERR O3, 
| Zë RE en, RA 
D YOY Lügen Ap, EA 
GE EE EE CW 
GEET E E dg 
DIS, Roses e 
Erti. ginn XOY eg 
ABENAKI ETAM 
BRrëuën--J8immge, HS 
l WEM AB EROGUMEE RN AES 

E 149. DIS —F E ERE CIE] 1495, 
我 们 用 分 点 M Ms, WW M, E53 AB WARS n AB LEE, E M, 
B5 FU SER c Auo BEREARI, PIRS 4 及 入 点 D AL 


Y 


ALR Sa 847 


成 Moro, yo) R Mie, pd. RES Fe, y) te M Ska 
Sim. RED RE om Fn, y), Fo Fro, yo) J& Fo Fr, y), 我 们 就 有 
恒等式 : 

F Foni FH FHE FH t EFF (1) 

EIRA REIR Fui Fe RERE IHK RE: 

Fua ~ F= FS, $61) — Fan, Vie 

AS DEDE BR H PL OE RH "E TS REA : 

Fm; P 8 da, 9,270,294) * deni t FG r0, dm, gud 8 dy dan, 
dh 0; RO) ihi, XUSEIRES SEE EL cop 014m, yit 9:9 
篇 坐标 的 是 o DEE EEN MM, , WAR: M, A Ma 的 弦 MM 
t, AMEER, RHH 6 Am ET u Mr 

£e it FO dk, Wi= dy o 
TR RF ` 
Fa— Bue Fen ne dëck FI, mAs (2) 
AHH ASA IO EN: 


te, y) — Flao, yo) = SLE, n) 4n TFEK,n)4ul],  Q*) 


ico 
我 们 注意 ,等 式 (1*) BEAR, HERE HORN s Eus m) 是 校 拉 
REB EL EE AA, 上 特别 潜 择 的 。 假 车 我 们 把 iC, 2) 8 
BPE AA, Län. M Mai Le, Magie? 
ERFDE, TERANE E Fi y) RM CIE UR 
BRIR AUNE E: MM Roh DUAL DEREBOREHHECOR T3, Dn, 
ERP n ERM, ASIE MMe SIRIEI, TREA 
的 等 式 (1*) 就 重新 成 立 了 。@ 
(LO BOE ERG MARMA RA: 


0 Znesddkgee E IOC TE dE CEET 
LEE EE E RSS 


348 SS E m 


IT" ite, aide? Pie, ydy, (3) 


IET 
HSR (1) SLE RR: 
Pie 3) ia, v) |" Fio, art F E, dy. D 
Mns DLP en SE, de SE, E Po des y) 
EUR c Ey RMBG EERTE AR AULUS US IER 
EE 


2F p AË. 

Sp -. (4) 
GGXCODBHAERESIT Bi DES: 

Fry) FG, s) - |". Pdr+ Qdy, a) 


REI, Piz 十 Qdy BER Ae, y) 的 全 微分 。 

PUBTEERHEPFT, ZA (I*) FRE, IE HAEEREHUET, ER 
SE HUE ZE- PARERA UE ED MERE, BERAR 
Pdz- Qdy 不 是 全 微分 , 剧 公式 (0) SEREUICREEE DISSE At E 
Sa 


Ce, ui 
f Pdz + dag, 


Far Hai 


具有 一 定 的 数值 , 亦 即 存在 下 列 粹 分 和 的 杖 限 ， 


S PCT i) Ae E QUT , D 4, 


(29 
STE RPTE CERET RBA Pdz 4- Qdy BARRARE 
Fle, y) , BEERTE®, 
SL, 9) 篇 AB PRE Mo 的 坐标 ,而 (m, y) JE HUNE Ar 
O Se, vu, di SEAN BOE SO Ht, CRUS. Pdrd-Qdy APEE 
2k Stdame Fre, y), BI ELIBENIURIE RE], IRI ECTS RO. Aen EAJRI 


E 


PHE M 840 
HERRARTE EA 
H ` 
Ho, gy) — Fé, wy L| Pdz-Qdy, qe 


AERA MET Lenia EE REOR GU Sc , 3 
[CT TOES Ne wir i rdi 

常常 在 是 上 , MEIHE EE E ME 
由 其 起 串 Mo disi em MORE 149 图 )。 

公式 (指出 了 A T 2638 EAO EE AS RC 
JE KS E ARE CL) Fc A té -— ER GRE) Lo, 57 E, RUE ZI 
(OU REESE BUT EE y: SE y 0, dy 一 0, Pæ, =f), Fæ, 0) — 
= F(a), M,—a, Rm, BI SEDIEUSZE-A PRSE 


F(s)—F(a)e NC Mm. 


Wr ERE FQ Ch ARE 00 3€ PC D re he e Ain T f 
AREAS (a)dz 入 是 某 个 图 数 Fo) 的 微分 , 而 在 ( 曲 ) 粮 积分 的 情形 
FS Die ider 很 内 得 是 个 至 微分 。 需 着 使 它 是 全 徽 分, 央 画 数 
卫 及 日 麻衣 合 特殊 的 休 件 。 


#132， 称 积分 的 时 算得 个 计算 是 将 所 烙 糙 积 俱 


Lë IT PG, dz - Qr, NAY, | (5) 


用 公式 上 的 “让 化 ” ——— 
稿 分 的 方法 做 出 来 的 。 
和 贷 此 ,首先 在 公式 (5 ) 中 ,将 稿 分 风量 m. 及 上 限 中 的 次 晤 o, y 加 
ARS 
Lë, pi 


I=] Pla, BYiat Qla, BB. (8*) 


Urs. Bal 


850 H E: S 


wee 


garg Wan: AN 
TESS e OR: 是 由 起 点 
A 恒 浏 突出 AB MKRS AN O85 Ch 
1500, DE A WEER a, 8 Ra 
shm, 将 (5*) RE 
E ds XER ds, ap Ty TOSA 及 


sin, DECH AEN 


a In. BSZKZÉ RIAM FS BLEEM S 的 
-ERER RANTE: 
I= È (PCa Siren -Q Co, B)sim uda, (6) 


TE RRM AB RNR, 

TEE E E E H 
AEP EE c Rutt, LE Pda-1-Qdy 可 能 
FERMA. 

Dad 
a=pi) R 8-4), (T) 

党 ;一 a 时 ,假定 Mo, B) RR AB IREN A ger E, 
SE Mia, B) RES AB MRN B; todo HERI P Re, 假定 全 出 
AB an Mio, 8) SR T Bs fi Aan, 

将 稳 积 分 (5*) FEIER CT BHR — T i 

I= l'LPtoQO, POOH, Arr. (8) 

BUB air Sch EREHE Lact <b) 上 除 有 限 个 点 以 外 是 到 
me, 因 估 我 们 假定 了 48 弧 或 者 要 个 是 清光 的 ,或 者 是 由 有 限 个 
Hmm, Ze C8 JAIEN EEEE I E BER Ae 
算 。 


HTE Saa 861 


$133. 25889953 | Pdc 十 Qdy TORO HERE RE 
BRL OG RBS EO (RR DE o 


Er 0 了 平面 上 ,有 任 党 一 条 连 纱 的 不 自 相交 荐 的 封 阴 曲 入 AC C 
151), gt K ZCPIHRGXERIIBUXE SE Pey Aay), Ehre PRU RAS 
Sënn, ERETTE C PERI M, 

SA EIE rS K PIE E 


xui | Pas-- (Qdo, & Sam 


TE. BÆ, 假若 我 们 把 端点 M. RA 
Kl née, ok, 例如 先 节 路 径 
工 , sm 玫 ， 则 株 稿 分 的 值 可 能 改装 , 因 o 
需 , 一 般 设 来 : Wi 151, 


a» Pis On aer Pdw+ Qdy 。 


Il Dok EC, EMT AT. DE, 
dpt PIS Jr, $0062 89 f TR ER CT He 
ER ee 

1E $191 rp E BRA SX, 


bie, y) Fo, qo) EOS" Par Qay, qe) 


B, qRÁPLPUEGUL SIR RC ACER S FLA REHMAT: AOT 中 ， 
Fx, y) J&Wi FUE) hk x 及 y 在 图 入 五 Pau uui ier, ab FUIT Kod 
AHRR, Vru Pie ti Kanz 
分 dF。 

HRL ZATOA RM, ER K AEE M Cto yo) 


O DORPH SEN eno ng Së, 


852 pid E S 
起 至 任意 固定 点 耿 也 是 在 图 入 友之 内 的 ) 
(BERE CI 1625 L Lem, er. Bn 
LLIISEE T E EH 
BORBI E ZR, FURCTERI— EEE 
及 上 的 ; ERRA L MT AREER. 
公式 TH DERM Bir 
W i2. WER L 的 数量 , ERIK L 
KEN M, EM, 

SET RER BUER Ze (D , REAS Dn — 46), 6n 
USE Fre, 4) 的 全 微分 d ER Er BUD eiii: Pde--Qdy, 
bes (I0 EE TEE 013 DECKEN 
能 根本 不 存在 ] I EN P 
LIGUE Mo MIN IE T E 1 ES EIER mE IUE. 
Ps, y) 只 要 其 全 微分 等 认 Pde--Qdy BAT T. 

XCH E, 假若 Fo, y) Eben KE REARS Pda--Qdy A 
KAMAN 59 — IB REN EE 

dF= Pdz--Qdy E dF*— Pde Qdy, 
Bib d(F*— P) —0, Bp 35 P* — FR konn, Hrs 
ELERPIOEAHRCUTAERNSE, ta, BME K 内 的 常量 , WRN 
有 FU-F-O, 出 此 在 KARER P*o FO, Ec depre: 
Fle, y)  F(zo, v) — F*(e, y) — F* (zs, Mo) 

Ade ACE") e EZ ETR RAA E ,也 不 依 顿 於 画 数 P ag 
T£ i HUE PORE RS 4e 00) 25] Pdz 2 Qdy , 

由 上面 所 玲 可 得 定理 : 

正定 理 Bast PdrtQdy AR K 内 是 全 微分 mm 


f . Plz+ Qay 


Sim aa 353 


IK E D GENE? ISS Mo I, Ed ES, KEH M ER), BEDS 
Bitter jn, HUN trett, 
Hh ELSE rekt. Ze 
un De Qdy 


"09 a 7 y ç y ç a e a o? 4 €^ ò > > y y à y "OA 0 9 09 Ro o£ $ 


Ei, pues UM, inte. 
em | (S ERERA 


[ Pae+ Qdy 
ERR K o, GIE, DH FERR TRE, RS PAY 
Sus Pde + Ody 在 五 内 全 微分 。 
SEa RUDENS Malto, y.) 取 到 动 点 Mee, y) WEST A 
f ” Pas+Qdy, 


Gy Vot 


不 依赖 总 由 Mo 到 M 的 稿 分 路 径 L, SAGEN WEE IR 


x E y ERU K Rahme FO, y) 。 现 在 求 它 的 偏 半数 SE 
ARS. 

Zem wit Stret An, y), 我 位 
EREHE Mo Ur RE EX WS Mw 
* de, y) 的 路 径 。 

过 休 路 径 训 由 两 部 分 组 成 ; 一 部 分 是 
h M 到 MÈRE L, SM Ami R 
FRIDAS EREREE MAI'CEJIS), Du, 我 
A: E) 153. 

Flet dr, 的 一 GIN Fis Lüde A au Pdz + Qiya 


Fs, WD 2 V PCa, ida, 


354 Lei E 学 


HARARE MOM, 我 们 有 dy 0, BERI y JE DS, ma 
Sa Big c 3MEX v An, 
it Fetar, 32 Pey) 23 Pie, y)da 。 


biz P ERR KC Pubs GET. EUER MEE EA A PSOE 
Pie, y) ERR MM' Lake BUR] 27 RE ERE 
HECH E30), d$ 400 IF, mmm P 是 束 纺 的 ， HOMER P 
TERE MM' EM RUBENS AGER RUE P e. M 339 Bc (12836 
BRZ RIA: 
lim Petar, y) Fn D. Pe, ei, 


lim 
CE debo 
ETA (1 
月 归 但 的 方法 ,可 得 
A73. (3) 
IETT JSE Ee Qdy Sum, 
fE” Pdz--Qdo, 


Gor Ve) 
TEAJS3C LES Mis, y) DEER, 
由 此 得 到 在 斩 理 尝 上 特 因 有 用 的 四 要 定理 如 下 ; 
定理 BER Disc QUU DEER EE 


rr 


pets Pe Clr bi Eer 


E" EE Pdz- Qdy 在 图 
REC Pee ,充分 与 必要 休 体 是 :在 尾 尊 雨 休 由 Mo RR M Egi 
HLR LY LEBER. 


了 


Sta Ga 355 
数值 上 都 是 相 敌 的 (图 1540, ARHI 
am Craft A 
Jic OR De SE EIE ACRI TE S B, mr 
Zeg, SIUE: 

CES 1 Pda--Qdy— -Df fie + du 
外 此 ;车 用 卫 SERES IS 2 
MyA* MAM,, 图 154. 


Dar 
E n Pier Qdy | Par+ Qady= 
E a» Pdaz + Qay— (| Pda-- Qdy--0, 


Ulis Seats, 
ER, UC BEACH BUR BEREIN TERR, MAAD: 沿 任意 封 了 
pis ropa) Ple ga a gg. ERSTEN, 


Ee Prope Fi, Drees Ku Drees 
EIER RER. MN E RE RRE, 
Ski T ERG PORE GRE CIL 155 EA), S LIESAET T o Gre 
35, BER DEER RE Jo, Ko 及 Es MAR, DREES 
Santa, CREARE ALES MAT K= ul Kat Ka, SON, 定理 很 
är, ERR | Paz 十 9ay BARMA (7), gät T GEH id 
ET ET ET TT E 
Sais S pp NS IOS EIERE S. Eng ER Re aes] Pdz4-Qdy 
TEF. 


W RaR zy aat 


ER arc tan 了 MIS-RZR. HERREN AA 


256 Vi a E: 


ABXEELRUN, O Sab DIER, RSRSEHEI T, MES JR ES T WRA it ree 
Ar ax o WER BENA RE. 
dat le 


0) 
Eep ON IR OX ESTIERAUR 8 SUUS M Sms 
a=k cop, BE gin6, da= ~E sin 8 6, ap=R cos 8 d8, ois Dia 


RARR: 
.[^"—Hsin- — Esiné Ecos- E eos rim A 
raj EE  Esiné agy Boose eost ap. | dé- 2x, 


Heck. ERR EnDESUBBI CBE) [part 9v XPEXRMENERIRDT Eb TiS 
HTA. BER LAN a T EAR aii, TEC 


£ -aa 
(2 PS uy ROTER 


RTE ent, y=0 EREE. Hun S, 车 要 使 及 Q BERIESAUAE V E 

B HGRRIDUES Er EER E TR O o GER ETIN REIHE AERE HE TE GE $, Etgen E 

EARMEN OE E E E: LMR 056 TOAO TES 5. 9 D RGE ON DNE S 的 事 面 就 有 
SERA K Me, AS rd ER 
两 个 同心 下 RE Ki E= HE, Bd 

地 ， 温 青 任何 理由 可 以 期 待 沙 在 含有 有 空洞 的 图 了 上 
aa Te D) Pae uy CERT 因此 我 们 得 
到 了 一 28 。 


$194. nn 


3E AEST ER LIE ME, Eh F 
Rito GE XE SÉ ten, ~ 
”定理 Send Pdz 十 Qay( 其 中 
DS SEO ER, EER K 
DEES A ARRA RE 
CRW RER Fe, ui 的 全 微分 , Kay 


"tr mg EAR CARRÉ E E PT AMET i I T E RA ARS A o 


fore vum C 357 


iE: Raa A 内 , ER: 


e +» OC o > 


事实 上 , BERE Piot Qdy HERNE a, y) Aa, 
剧 我 们 应 有 恒 锋 式 


92F, 2F, , 


: 2F _ 2aF. 
出 此 得 7^ 2y Q, 


(nf ptt 277 OBORRI AE, AER E 内 不由 
gu oy 
都 有 恒等式 : 


3 275-2. EA ， 
Əyər? dek hud. 
2E 2 
oy ow" 
ite ENER BEEBE 
预备 定理 REFERRE K geleet 
BP ` at 
Eeer y 
E EMEA ENA K o — A 
JE, 3t Vu 38 de IP dT US AE ERR, RRA 
Pdz-F Qdy ZE ABBATE x (Cod KS E 
基 全 微分 。 
Hab REI a 的 左下 角 Haze, 
Y) Eh, FERMA E wp 156， 
的 任 一 点 Mie, v) VESTRAE, Sam Ile, 其 一 篇 水 
TER MR, NS RM ‘图 168), 


"E SESRTI ses: 


RPA: 

Ke, ai Piz+qdy=| Pla, yodat [^ Q6. DdB. 

BENI, Ae, y) 是 = 上 不 赂 速 币 的 两 数 。 现 在 求 计算 Ka. y) 的 
—P HR RUE, 

PS: 

= Ps gs f 98i Pag = Fre, V os. SO Bug. 

= Pe, yo) + P(z, SÉ Yo) = Pe, y) 
ar 

ZA 3, «C 3). 


Omer, EXE Dës Le $E e Lëns To, y) 的 全 
AK. (RE BAISER) 

BUE TUPTPESIS zit PT WU IH] 2338 09 R5 814, 

人 条件 是 克 分 的 。 

GEM R KC 内 , 破 夏 部 满 足 恒等式 
9P 29 
där e^ 
RIEN, RER Pdz 十 Qay Tel] ER KIA ERI ALATEST QUIM, e, 
Pss K APEERE D. Less, 
Olne? Qay 

BERKER: e S 26S" ATENEA SE 
ABOA 及 DCBD 所 包 园 , 且 具 有 公共 界 粮 BO, 

E RI ERER PdeaQdg WRR MARERE WE, 
FEE MS IE A SUM RED ERRED 0 ERFIR E 
个 方向 在 图 糠 .上 走时 , 它 所 包 图 的 面 祖 莉 在 我 们 的 左边 。 在 307 Ru, 
血便 稿 分 的 方向 都 用 迎 弄 表示 出 求 了 。 昧 然 ,在 过 种 情形 , 褒 着 公共 异 
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fi BC 素 回 各 走 了 一 温 ; 极其 要 肾 的 是 以 
相交 的 方向 的 各 走 了 一 逼 。 因此 , ERA 
及 加 起 球 , 我 们 有 : 
了 上 Ts 一 (4804)| Pdo + Qay + (DOBD) 
| Pde + Qdy= (ABDCA)| Pa Qiy, (D 
BIER BO 上 的 来 加 两 次 稿 分 , 由 
HA RHR ,彼此 抵消 了 。 ip 17. 

ARC EMT AERES n9 mii Bg PR BEP, n Ede er 
HX S7 USES ERUNT AP SERCTEBLETIEEL 8-05 7 ROBAR ERUERTR AT, 
HR emie rh, MAESEN, 都 是 依 正方 


向 取 的 、 
RARR E EA EE 
9P 2920 
oy 2% 


TEREA Pur 十 9dy 篇 全 微分 的 充分 条件 。 
gr 到 篇 任意 一 个 速 秆 的 有 不 与 本 身 相 交 的 考 闭 曲 过 ( 半 159). zy 
4k K AHR PO, y) Ra, y) 2X WERDE RAEE, Soa 
VEH | 
2P 9Q (1) 


gris ve HEPET VER KC 的 整个 内 部 ， 表 过 式 Pieta 
是 一 个 从 微分 。 浊 就 是 说 ,存在 革 个 画 数 Fe, a, CEK M, Bee 
e, RRE Dt Ren, Bk KC PIRE EHE AR: 


aF aF 
mp pa 2,8 D ( 2) 
"Bä Set dF- Pdz--Qdy 。 ER 


我 们 知道 , Ab, UESGRBPOGEUDDS E ARER EH 


860 S E ] g 


IRD ERIR CI) [ Pao Qay ERE, : 

1838 MEHR CI RE HU e, peter oan K A, RC EE CLER 
的 面积 S, Amber 的 搂 近 程度 ,没有 一 不 是 小 关中 能 Â 的 ， SS à 
BR4R Zeng: 8770 。 

D LINSELT XR "T REBATE, 车 包含 了 面积 5S 中 的 点 ,应 
ARMER K 内 。 

MERIB 2E E 
HRS, 。 显然 , PARERE 
含 了 面积 5 的 点 , 则 由 上 所 内 ,可 知 它 
Ride K 2r Pag (Bi 158), 

5 —JÀ 18i t TR ERR: 
EARR K ADER «ERE 
R Pist+tQdy Akh. BERT, 
CR EHAE y, REER 

158. HAEE r d 8] OR REDMER: 


(r) | Paa +Qiy=0 > 


Ga, E ZR ZHCRRRS MOD, EHE S 中 篇 
TEENE T RREO MA y L, Hee E, EE 


Q Mně, RATAREA m A 5p Ep AA DRE S 8] —B3SE 5). "ERIS 
ACER PLI CT E, EERIE, HAARE AREN 8 op en. D 
E TTT E TT E E NOR 
RESUER D 89M y SIE Een, EH RRE E Era e, RA, 
EE A E HERRA EE 
e REEERDBAUDEM, £20. AEST, RRT BERRIA, RASEN 
了 RAPHI XOY ARTE, RER 5 GHI ge, EE BS ABT, a 
EEIE 有 — n EE T BEE N, KE EZY. 

EEE BEA D r. FER, Xi Hp T RATER M A 
1858 ED. 


Sta MEHPÓR 861 


Pre Sur E E 
EIER 

FEIER, DREES 
DEE E E AA 
积分 方向 相反 。 随 之 , 伸 天 面积 S 内 部 的 所 有 积分 路 径 , 也 就 是 将 面 社 
S ROS IRURE HIS ERI Ae TELE S 的 那些 小 媚 又 合 而 需 一 了 。 
所 未 件 消去 的 ,只 是 包 图 了 玖 个 面 入 全 的 图 弥 T 上 取 正方 向 的 各 头 段 。 
TBD S3: Lama RUPEE DIDI SEPT BAR Liken 
LR ) 


CD|Par+ Qdy, 
IST HAY EE, 
Wb RPA: 
Eemer R Q. IURIS Jee, TER IC 内 通信 
Ten: 


Bises Pis -- Qdy HR, SER ECIAM 
nt Pdr + Qdy, 
(Qs pu) 
TRBOBCH TEE ES TR AE den P BRORBAO PREX FG, y): ER ERE Molto y o) 
BERE RAM dF ERRER Pde On 。 


$135. fRENZHEKERBSEREIRUN TD. JIJHTÍRRDID 


Ja BD REGI Pet Qdy (1) 
- ap 38 | 
的 可 积分 休 件 Zu (2) 


不 能 满足 : 那 末 我 们 知道 ,不 可 能 指望 全 微分 方程 


B89 3 E s 

z= Pde--Qdy (35 
frs E TR I Ep Pii e OI Bn i IE HT SR ERO mg zm D, TT 
基 , 在 任 一 ERPE frag did L b, (09058 (3 ) 是 可 以 满足 
Irg : 28 55 ES RR HUIUS 


sam) Ple Qdy (4) 


HERPES RspSETEUERÉR D 上 的 西数 z, i 
西数 在 起 点 And zu, yo) BOSESTÉEBS EUR. H 


| 交工 上 适合 微分 方程 (3 )( 图 159). 
o) SIRE PAPIAS s ARREA PERS ER 
L 


KE ERE Ma, y) 在 其 一 切 坐 标 x ER y HR 


-一 一 一 ~ 一气 
* 


4 
mg KER EE EIER Lët M ene, 
7 Y RSR. Augen M 点 在 不 
159. tem gn, RARI M 点 , 那 末 可 以 


说 , 若 耻 知道 x 的 数值 ,不 仅 要 知道 M 贴 的 位 置 , 而 且 应 当 膛 知道 它 的 
情史 ,也 就 是 , 应 当知 道 它 巾 天 最 初 位 苞 Ms 和 后 陆 粮 取得 的 位 咱 。 如 果 
E: 覆 在 以 前 取得 曲 竹 工 上 的 一 采 列 位 诈 , Darker, et 


ESP: 的 数值 育 影响 , (SR ES, Stat DR. SES 


(SORT Sam, 
熔 积 分 的 另 一 个 解释 是 力 举 中 很 重要 的 功 的 概念 。 
BEE Mo, y, 2) 点 上 作用 了 力 F CF 在 坐 概 轴 . 上 的 分 最 篇 X, 
Y, 2)， 又 假若 M REAME H TDR D, 它 在 插 限 小 的 上 时间 中 ， 
由 位 置 到 移动 到 位 证 Ar Fraa, RR FMM 


cos P, MM"), IRER F ds cosC P, di) DIS A9 MM! E A: 


TEUER EB CIRI 160), 
同样 , SD du, dy, dz 表示 位 移 MM' 在 坐标 轴 . 上 的 射影 , zg 
SEP SEREGN S : 
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de A. Ydy-- Zdz , 
Beck Ee EE EE E 
En ze nd ag d p: 


I- Dh Hap Ydy-- Zdz, 
ETARE: 


VIN 


I- ol “e+ 了 十 2 


各 是 在 二 Moro, yo, 20) 3338, Me, y, ARM ad AUE L ERUS 


dC 1615, 
LERRA 
AH Zi 
n 
Li 


d T4 
vA 
r 
1860. v 161. 
mmer Yd De RL tm Ii | Pao Qd, 


E CAE HE HR L 69253 E 
一 多 CT) 8-40), y7«o(t) 
(161) ,35J5 Sa Ip EE HE HS dE HIE: 


I= a» Xda+Ydß+Zdy= 
-Í LXo'(z)4- Ph) Zw'(1))dv, 


BABET, E vei. 于 得 到 L IIRA M, 又 党 ret RAIRE 
3 M, 


2- 一 --. 一 一 一 


ar re 


E04 S E 学 


8136. Ritz AE 


eege qum o 
情形 下 RRR AEIR D PORA 


I Gy |Past Qay 


tie it et fi 

RER P ORypep Ham KO ARRES., ern 
BEROR E PRSE EIST Era E BL EQ UAR, AR S seh 
ig D Bri IHRER. 

将 平面 XOY REENEN ET EEN, 又 其 对 角 稳 


M. B. 奥 斯 持 给 格 勤 晤 基 
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Ae ò, 0. 由 过 些 短 形 中 我 们 只 取 含 有 面积 S HRE. 
EHE HUNE S LRL, ebe S KEE ILIO ER AR 
(s PRETERIRE O)| pe dän, 184 RE fU ERU INER, 
Biz $124, "EPA rit REA o de disi Plc 4- Qdy (rS Eh P Uc 
ÄRE. ER RAE: 


EG)| Pez+gay= 
-q»[peQu. (1) Aach -— 


我 们 现在 不 当 估 计 左边 各 项 的 数 
值 。 

第 一 种 情形 ”所 计 哈 的 乱 形 是 不 
赵 出 国生 了 的 。 衣 460D RSR 
(图 162), 

RFE: 


Iasco.- | Pdae4- Qdy- |" P(a TÉ, di 


dh n3 
dp Qla+ 4a, otoa- fi P(a4-t, b4-Ab)dt— 


-| e. »»-Odt- -f LPa, b-- 45) — Platt, b)]di4- 
[^ tees Ae, b+ gie, oett , 
EMN H 中 值 定理 , 求 得 : 
I= — 4b jJ PHía--£, 5 4-0,4b)di4- 
十 如 -| a+ Jada, b + dt, 


Hop 0 Ke 部 是 正 的 而 且 都 1. 
DS SA AEAN x RI SB SER hE GRBEH $35), 
Prz i 


res mm EE, ete a ememr r r a R e > o ao e 


265 Ei . Soc RS 


I= — db. da- Plat da b 4-8, 45)  a* Ab Qat Bad, b A ddb) = 
— Ile Bad, b4-0,40) Pott än, A Én, ab. 

EE 5 mu 
ABCD 内 的 某 雨 点 不 的 数值 。 

因此 , 假若 我 们 取 所 有 运 种 短 形 ABCD, man ER 

Z2 (ABOD) | Pda; - Qdy ZAU, BAIER e SERERE E WEERA 

SuSE 119, 我 们 有 : 
lim S ABOD A | Paese Qdy- -| Kë oQ 2P At Me Con 


ERRE MEREN, E, ADEMIR ZA. RF 
$134 GERARD 中 知道 ,我 们 稳 可 以 假定 避 稳 短 形 v: 或 者 是 正方 
形 。 AERAN WEROAN EYERI, 同时 ， 
Ze RIIT A T MAS AT HEISE LENS 4 及 B (E 163)。 
由 此 可 知 , S ët a Duren. 28 
西 积 的 图 烙 (?) 之 长 ,不 超过 园 称 卫 的 AB 
HEROAN a E, 


EE 


ta ee AE 


SE LEE PII 
Go [Pdz--Qdy . E More) 8 AB M 
的 任意 一 里 (图 163), D Po 及 Qo dem i8 
iH 183. SP E Qi M Sp, RA: 


|Par+ Qay= (7) | Pto ty 
+O [P-P +Q- (8) 


Säiten BUNC RE SEAR y 是 封 阴 的 ,而 
SER 2S. Pedet Qudy Eea. BEERE Ah, URS 
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4 BOTE m IER JD 3 BREEDE. muli. 
ZC ARE m LINE 
< «s E [Q-Q] <8 
Ee RER E RE, 
Da, SEHR HAZ o REUS EE KH 
Getae +eldy| < Op [e-deeeds ie. c» jas, 
其 中 de Ben y o3 EU. 
JA UIN en, SHEE EE DR y ESPERAN 
Jr X oo | Pis Quy, 不 能 大 的 
9s X Go [ase 12 
ELE Leben ren Dette A KEE 
lim € EE (4) 
en Bart — 1 RH I OTEP LE, 
AuWEUEENGECI),(20 EK (4), REMTE 
""- 2g 2n | 
an det Qdy— | KG T En Mein, (5) 
而 道 正好 就 是 奥拓 公式 。 0 
mn RI DIEN E EE RERS K 
Damp Leg CP) | Pde + Qdy SERE KAMARE 
BERR X PERI E, 
FEHER, FLATUS MEAR ERE CERRABA 
Fo 
QUEMAR TAS XE XEIUS aire K P388 Holwmo, yo) Hb d 


EE 2È ERAR EARTEN MARME RETN P RORA 


968 Sé b: a 
EE Arer Mo 点 附近 有 不 等 式 26 一 Zen BERE 


4& e 充 耸 小 且 中 心 在 Mo BET, 旧 在 了 之 内 ` 5 ) 式 的 二 重 积分 篇 正 
数 , 礁 是 根据 奥 下 定理 ,就 不 可 能 使 融 式 左 进 的 粮 积 分 往 零 。 
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sib, 48418 — Fe CD 7 AREE OS 
Pdz+ Qay=0, (1) 
其 中 卫 及 咏 需 雨 个 自 多 最 > 及 y 的 西数 。 
RERE Pdz+Qdy 是 一 个 全 微分 ,也 就 是 , 假若 存在 自 狗 监 * 
A oy EXE Fa, LM ko 
dF= Pdr + Qdy, (2) 
旧 所 类 的 微分 方程 C1 ) 指 出 了 ,在 它 的 每 个 解 Wz) 上 ,我 们 有 dzP= 0, 
从 是 在 解 y(z) LER Fe, y) ERRE E 
ESIR ASSE DKY), Set DEER rm 
Pe, y)= 0, ^ (3) 


at, Mk CSR, 
ROREERER, 我 们 就 得 到 微分 方程 《1 ) 的 所 有 的 和解 y(2)， 

所 以 (3 ) 是 一 般 解 。 

HEWER, RAMË: ~ 

a 1 KEMAH 1 mt, BIS EH D Re: 
ox SES 

RIT 1L 47001 & 1:171 1 7 11:926 8 y), RAES 
起 点 Mo(zo, yo) 汉 M(z, 4) BEI EEXEREDE L Lok tH ARA 


L^" U^ Pde4-Qdy 


(as 


便 可 得 到 , 迁 时 ,在 围 称 KC 内 ,所 得 千 果 站 不依 顿 於 积分 路 径 Ly SUE 
BUE 1354, RU CE 


mr 


EE ME I 363 


FG, oo |. Pis ida gie, Benz, 
el Dap SIC 
$138. MAAF 


BEREA Pde--Qdy 不 是 一 个 对 微分 , SUELE EROR IR D 
RF ule, ai, E EE ob RE AU MOLSESESEU E E: E: 
u Pdz t p Qdy Biati. BAERT e. SST, SBS 
AF e BUB RUEDAS JERKE EHNA Sg 
Pde+Qdy=0 及 p Pdr+yQdy=0 
ZS LR Ri, BES SRA Aa a RARER 
不 定 铺 分 恒 可 积 出 。 
CADRE 
p P dz us Qdy-ü (15 
SZ. Bnp PLURES pg ssl 
| AuR) 9(uP) 
2r 
或 wë Or (2) 
VH SAFER: nn, 2) DRR C2 ) 6E. SGBORS , BUG ERE 
(2 H5 Hg Rue, y), ERRER Pda Qdy 的 积分 因子 。 
TEE XE 3E BS ECEL UP. aleng e OAR, PEE et 
Pie - Qdy 屋 及 有 糖分 因子 ut, 97. 
Fu] HUTOESR AERE PS A AERA] AERE 
Pdz-rQdy-0, (3) 
"SBS 8, 


e 


mimm. —— e 


270 S A 学 


Ri rb Sr Eé TEE, RA JG. iD Res: E unn mn SE, 
DEE EE UE IE y, Ui SS FU, uo, TBE TARF T". 
Pii. qt 20-EUry!- Ty BERAR S T SRONCE EE E vide un 
PIHS) (yt )2 - T (nt) 3 (yt) m (23 ry — T2890 a 
RE, ? f, y) ik m ZUNTCBUNC EK KEE 


Fist, yt) etm fix, ya (4) 
WER ILC 
ST (xt, yt) 3-uf y (at, yi) e mtn f(z, y)a 
Briel, 2202 E yg iE Est: 
Le emos n. l c5) 
Samsung e Art, 


ama 2 g E (Pz+ Oy) - PQ- -9(z5 Mer). 


Ze Pety — (Pryt 
29 
(P-o -PQ 
stay c 

2Q' ; 

SC E 39 P EC 3r Ss: PO 
dy PzJ-Qy VPLEQUÍ ^ 

mei 


3 9 2 P rifft EE a 
. Ja Setäv 3€ Et" eror — s d 
s ERTA Q READ A BIER m; SLIOTAR P SA, EN ， 
, MEP 
B mP EA Re, Gc Lingerie DEE ca gu be 
DEE 
Jio RIIIE Pyco NET Jp POCO ERR EES, 
解 neng: 
dy+ (Py dr=0 
BE: BRAIT RIEN: 


P 


Ju ` 34 
pri y (Py 9) +P, 


RENE ET a, RIRE (RER, 008 27-0, EIE RURSUS 


Zap, ds eas, 二 此 得 
iu u= | Pär, BE P LEN 
Mer ePi ay p III Cp Quads 


PEG 137 WREUIERUAIR. AA ` 
yel? ~ Joc?" as-c, 
Rat BEL RHENUS — AERE: 
yc e D'Hal aee) 


E — $- 


Erg 


SL pi 
$139. ZSRR 
BIRDS BERT JUR FEDES RI: 


Site cos 2 + 5 sin z) -- (a4 eos 2 十 psin 27) Lenk 
T (a, conma t+ b, sin na) t (1) 
其 中 常数 a, are E bi, da FREIER EARS RARER p 
BUREE o Re, 
Base Rr PEU QE vede mr d e, F 
们 用 Leide: 


KORE Bt (a cose bisino te 
+ Ca cos ma 4 b, sin mr) d- (3) 
JST, RARER CC) Hox Re, Bes, JO KD 2s SR 
39) 238] UL A 
在 科学 与 技术 上 , 需 许 多 纯粹 次 用 的 中 的 , 常 杰 把 预先 葵 好 的 点 
2r 38H RR 89 DEE Ce) Reg, Ait, REEERE: 
第 一 Wësse Tei, ORBE PLU A9 E 
PLLA 
: 第 一 WAE: EEA: SE |o fe — HERE, HE REES, mm ELE 


UID Ln Ur m m me Ps gni SP P E PP PAPA mur a 


EE EIER 
$140. REESE 


— 第 一 个 问题 非常 简单。 首先 ,三 角 航 数 ( 1 ) 不 麻 在 整个 OX Mi E, 
IREUMAE RAS 2r PIE AER LEE, AA BERIE e KKH 


St BERAE . 378 


Ze pli 2m, RARER, 因 篇 它们 都 是 以 2% 2538 PU A 38] 30) 
Sp, get. RTI: | 
a, COST + 2z:) - b, sin (dc Maien a, cosg-- b, sin 2 o 

ER I; —Rb Fore eR Ee [0, 20] BE o, m) ERR A zz JE ENDS 
"TEEN, 

TARRI oO CRE E e EE 
Rut As ge Pe Da REKER 已 知 需 收 敏 ， 也 就 是 应 具有 确定 和 
Zei ung ILE Po ECC EE UAE) i ve pe I a 
十 3 [e| - 16, | 25e Sici Er p RS pc Rc — PARE, 

Farbe ET Sie, RUE ferar C REE 
fS HL ESUETERREHO, 27] LESA DERI 878], is 
SI a, ron -+ b, sin ne Wi RS: 

|a, cosme- b, sinnz| lo, kb, 

Mk, Se S UC TERRE EO, 207] 上 基 均 与 收 藤 的 ,所 以 它 的 和 
/是 [o, Zeiten, 

AUS Bem JO ae ane, 

jfi $i coss- b, sin a) EE 
do, eoe nb, sin nz)-4 m (2) 
"POE DRE TRIS AREE T: 200 EIU o : 


ET 

f cos me coana de =0, 其 中 mén, 

RE? 

I cos ma sin nz dz-:0, 其 中 mn, 

23 o. . 

| sin me sinn dn, HR mAn, 

D 
Ss 23 ， 人 
f cesa dz - | sin*nzdzz See, 
e ü o 


CLEBURE DIPL CORE BEDS KO) Hi e 3605 o, AUR BRE cos mo da, 


EI e E: e 


ditis 0 到 2c $8430 , RRE 


a= i JCaoeosna da o (8) 
FEE, D sin na da RASAR, 3S: 
b, ip rein na da 。 C4) 
Eik, 当 ”= 口上 时 ,我们 有 : 
az LS” Kada (35 
SEHE, 公式 (90 93 — REA C 3 ) 的 特别 情形 , RAER ) 中 的 mn 下 


ef (3*5, 
BEZA 8 RC MEREM: 
a L|" fa)oosnadn 
n—0,1,2,3, .+ (525 
b l(" fion nada 


TRAURH PRORA, PUERBÉBTIIfSSUER 

$t cos £--bsin z) -------(a,cosng--b,sinna)-d-,. — (1) 
PESER ava, 及 JETERRIB EEZSUECB VEW, MZUR CORA 
ERE Zei äm eis, HS Rss: 

fe g t (a:c08 2-F b, sin 2) + -+ 
? a (a, eon nah, sinna) de i ( 6) 

3S IC Enn, MA C) RRELA RETARA 23889 — f8 
Kit C5 ) 落 个 公式 则 给 出 了 该 级 的 傈 数 。 

符号 “~ “不 能 写成 通常 的 等 号 “= ”, ELE E SEU E t ns 
SUB DAROE RER ( FLA TE — ERIS RIO BOR DEBE oe, o, b, DEIR 


Q IDEAR ERIH, ERRE ERE Gd, IDE S796 


第 十 一 章 RSR 815 


wt 23 [as | + 5, ën, ibi e ceno eb nc", 但 
在 其 综 各 情况 下 ,没有 预先 研究 过 , ERRER, ARRIETA 
T, SHARE f Gr) HET BEBE RIRIK E, MEERA 
Bug) më Regen, 0 


$141. TER 


RETA RR REDI E RO CREDERE ale, Aën 
就 革 些 类 型 的 夯 数 /(z) , Wäi, 

预 全 定理 BERRO) EEMS Lo 0] EE, Mn 
ERR, MEERA | (0)cosna da 及 | 了 (eysin nada SUE 
s. | 


HERR Kl Kelte EE i 
的 。 我 们 用 A, EORR RS 
Au =f feosnadas (1) 


SR p, RRA cos(p —2) —cos p, f conas —cos 
(Qna — a), AiE: 


A= —f CyeosCna— z)da- — | Feoeoan 人 一 Ze ` 


fain, 我 们 有 : a- 8-7 dad. hitt 


pe - 广 „J (B+ EE)oosnpgdp= 


aa os 


r 


i 
I , 

一 一 7 (or) COB na dc, 
a-z Ft 


RRRATERHER 8 BRTH o 的 式 子 。 
CS 1 sic dn | 


—— E We guden tegen amgaang © 4 8 0 8 


Sie t 5 2 


d= -全 7 (at Z)cosnada e (2) 
HEC 1) C2 ) 相 加 ,得 : 


24, = -f By Let D eos na da-t 
3 


o rw -f(a-2)] 。 cosnada- | sf oormada e (3) 


MRAR rei EIRE La, b] LERRA, b EER 
ERNST, 四 上 的 所 有 的 点 + MERERI OSM 。 因 此 ;等 
式 ( 3 ie RER ETAR A, emma 
SR, . 


f. ro-a. 
所 以 我 们 有 不 等 式 


[24,| «au ZAl "I Ko- f( 2). 
Gm f(x) iE a , 0] ESAR RIS JE PDC n, 我 


们 有 不 等 式 |f(a) — (at Z) | <e, 其 中 。 LEES IEDE SERE, 因此 ， 
RREAK n, RMA 
[24,| <2M 5 erh ei (4) 


3L d PE n 一 十 co 时 2457.0, át hltan 
lim 4,—0, 


RIER, PA TRE ET RAAI är pn 5B — IR B: 
B, f(sinnada o 


St ERRARE Er 
SEI. AER EE: 
lim B, =0, 

SRT 1, ATER: 

推荐 1 BERE 0] ER BUR ym JC, Dënn e 
gis RU v ERRAR MERA reos nodo. 及 | fasinnada 仍 
PRENE, 

MEE EERME MA | fCa)cosna da SEA Ar [^ 
十 | 二 | trioa62 ac m o2 rtt fo) eem, E TER 
M (GREID ERE. ALR EEN ER 1, IA 
者 随 "的 增 大 而 赵 近 众 零 。 随 之 , b * 一 十 co 时 ,它们 的 和 , MEA 
分 | fccosnada, IRERE, 


DW 164. 


RS. at o, 我 们 有 | Sien na da-0 , 

ZE? RERE Ea, b] Effort y—f C2, JR BUB SEMEDEELERT 
Son, NIE nr oo 时 ,就 EA FrP PE E E DEBII GRBE au Ei, 都 
趟 近 钛 雳 ,也 就 是 我 们 有 ; lim «,—20 f lim 5,201 

SCC E tk $140 Dong HE Zea C5 ,我 们 有 

on 工作 fayeosnada R b, SL f(a)sinnada , 
UCTETE E i, 当 n= -Hoo RRA Ga 0 é 5. 一 0 D 


- 


878 T Ei S 


El EE E 


TOR 
1 sin(n4-$ Ja 
d tcoosa-cos 36 十 … 十 COS Déi be 。 (5) 
2sin 人 
2 
ERR ”我们 有 锰 等 式 : 


sin(k EN 一 向 ya= 2-cosbo-sin s. 。 (6) 
其 中 =0, 1, 2,…,n。 
JEGE HEU Asc 48 


sin (z + i —sin (r71 十 Ze Zeng bo sin 


aa 


-2 
ER k=l, 2, 8, o, n 时 把 所 有 恒等式 一 起 加 起 来 ,我 们 求 得 : 
sin(n--1)a— sin = (eosa- cos 2a: cos na) vasinS 。 
由 此 ,将 sin3 BAA RR WLA 2sin 了 除 丙 得 ,我 们 就 得 到 恒等式 
C» 
$142. WAREK n+ 1 HERAUS 


RERO 在 粮 段 [0, 221. E JE rt E ERE EUER ET C EI 
165), 


St Sms 579 


E Jo) È (a, cos nz t b, sin ne) 


ZS fix) fria D ECOLE, EIER, URS au. b. 是 按 逢 里 但 至 式 


aT lf f(a)coana da 及 dE fCa)sin nada , (2) 


Szen, 
RPA Se) STARRI A ntl AA: 


Ah F+ (a, opgeet alpen t- + Ca eme tb sinne) (8) 
Rass: S.) Zi > (Car cos kx 4- bi sin kr), (4) 


38 f ET DURS Gn) 的 一 般 项 as cos bm bu in bz, ing EL gs Zea 
RRA hg tC a, 及 b, 德 ,取得 下 面 的 形式 
a, cos hg- b, sin hw = EN f (a) [cos kacoske+ 
-Hsin kasin kdda Lf" f(e)«eosk(a-m).da, (5) 
因此 ,整个 和 S. C) gës 
SIE re [s hostaa] C6) 


FUMER CHR Mer USA, 当 > BERF, E o KANER A 
RB e mg f (0). RIERUIEROESETERRER[O, wlk, BEE 
佰 可 以 把 宅 定 雯 在 整个 OX d E SERERE, ERRA 2 MAMKA 
mme. em. DROEN 0 du CERES 27 的 许多 眉 , 由 原点 0 向 右 
Je] Telle d I EGE PEU EE, M EE E ARGE REDE BEH ANH ERE 
to, 22] LERIBE 165), SEET zd ERSO DEE 
4g OX B ET Dënn Se, Spp CO LEE PURSE Toi, 
C 就 在 整个 OX ih ERE EEN 
4B Bote — H8 E 8 RUNG AER: LR TRAHI ES T URS RE RS 
KERRIER BEER ,故我 们 可 以 用 其 度 也 是 2 Bol: BU m, 2a] 


Ti ` mea ee a R O a o 


$80 a a * 


来 代替 公式 ( 6 ) 中 的 积分 穆 段 [0，2x1。 BRERA 
Sie -| LOI 十 A cosk(a—s) |da , 
FER a —2— 8, RPE am A R dae dB 。 由 此 得 : 
8,60 - d [^ rem [1 Sess an. 


TERIER LEEB o HWA 1E SUB BTE EH 
最 后 求 得 : 


。 1 
As int 
TOTES) 十 oo， sin(n JM (7) 
did 2sin$ 


E EK CH 
BUSICRUG IEEE. EP JREEREDETUPI REI AELA REO E, 
A A n WRA. A TRAE i, UB SCA MENAT EE 
SE ER (一 wz) 及 (十 m)， 就 能 使 狄 利 希 
莱 炽 分 的 研究 容易 些 。 

REEERE T ) 是 合法 的 ,我 们 注意 , BHRE AGO 在 基 
本 穆 股 [0, 2] HERET RER egen, DS BE ien 
TREI —0, — 8] EL e; Lal ECo 0 是 票 小 的 数 ) 不 等 於 考 ， 故 十 个 
REA 


S 
feta) Z A fao 


2sin$ 2sin-5- 


TERRE — 0, ekl He, m] E, 4-REHE HUBER IRURE Eisen ` 
示 的 。 
” Hk, POR) 的 推荐 1, iA va (AG LAS SE CR 
noo) ACA: 


Si isst 881 


o— M — — —— 


asin nada, 


n-l[* Færa) 
2sin 
2 
e sin 
n-l| HCEZOL *cosma da, 
7* sin 
1 (** ey ， 
L= NICO *sin nada, 
WW gan H 
2 
i TE ig 
EEN fino) eos na da, 
grob ra H 
2sing 


. 1 
=e amn tja 
ZARIA: IE joro O2, Ls 


" 2sin- 
lí l sin{ 12 
D: L[7 att da htss 
` Tyt aen H 


GE EA 


Ab m fraen ER RRE 
495 CE B DICA BER Si. At rb 
的 数 e BER, TABET EE BREET EI Ee, 


882 E p d 


—— M — 一 -一 - 一 一 -一 一 一 -一 一 一 一 


3143. Reese 


ppm H LEE Dr E, DEE Pt 
PR /6), TRTA HUBER LER DEE NEE OR 
FUSE. | 
DINI ET ER, EHS E ETT DIES 
Bh, 208 165 中 的 AB, OD, EF BEG, TEI —REHEI ROGER UI EE 
TATER A ED, O RD, E X V fi ALEGRE. 

假若 “是 画 数 f (7) KEELEE LIRARE, MU > CRI BEEN 
REM, HERR /(2) ZER RE S O), BRER, 党 
a>0R <0 MEERE, Hf 


fra) - f) 
e 


Za — BRE B9 ERR 

假若 EMERE IE RU £ JEN BE o 166 ep B EC 
Sie, We, 在 温 秆 情形 , /(£— 0) — ERET ZB, 而 f (52-00 —- 
SP IC; BARE CC RRK ETARA EB en. MEREM £, 
HRCT TI EA GN E, AAT AREA A PR RRR: 


li EEOAE a uso, OD 
M lin Etraf SE DEER (2) 


Bess Remi, apt OD gute C RR np t m — 
个 极限 (2), 9t AB ar B SEHR UMORE AE, 
SERERE 4E BMD UE (n) GERAR: 
l f) DI (a cos ak by sing) + 


+ (a, cosma 4-5, sin ne) e (8) 


St Semi m 


HP n LEZA Sr), WEB: 
sin (n+ zl 


2sin& 


2 


SG) i" fion “datmy (4) 


站 中 的 mm， LLEVE Mrs e 
eg AC CEET ER EE GER 


15 $141 HAEE 2, 我们 有: 


1 sin (n^ D. 
uy toos a+ eos 2a -ttet Cog Tr n 5 o 


2gn S 
DEE EO 及 Ha EAA 8 
1 f+ sin(n-e)a 
一 一 一 一 全 一 于 e (5) 
i[ 2sin 2. -7 
.2 
: 1 
sinin 5 let 
同样 可 得 : 4f E 3) DEER (6) 
nd 2sin5 


《5 ) 及 ( 6 ) 中 的 入 分 ,各 可 分 篇 两 部 分 : 
二 


其 中 第 二 部 分 ,雪人 nn 一 十 oo 时 ,前 赵 近 座 寺 ( 雪 阅 $1 和 机)。 随 之 ,我 从 有 : 


sinfn 十 豆 )a 
UI 
SEH z -dat Gë 
7* Ganz ` 
2 
i 1 +E sin(n-- 1) An . &* 
及 i-i. Ua dw, e» 


884 tri a S 


HPE noto bF, 20 E n 0, 
HOVRCOMER, 8: 


=- 2i datt e (T) 
ep . o 
2sinz- 


nf (e) RER CT), 我 们 得 漳 : 


六 sin(n-- EA 


mi 


n 
rei Al äre E Ma Ct) (8) 
Zen, 

也 等 式 ( 4 ERAS "et 

8, EEN Zeite te sin(n--1)a- da 
Dein 
— Gnd m IE. | (9) 

所 得 到 的 等 式 ( 9 ) 是 极其 重要 的 , 因 篇 由 各 个 等 式 可 交接 推出 : D 

ERRES Fo) ig dg I SERERE 8. tue SES Zei, 


* OO c 38 4 4 O4 * 4 &à 9 4 ^5 c» —J9*? c» à * €" ^» 3 -* 


a pr e oa 


Ea KASNE, ES, dd REGE RAUCHEN UD A SERS, 该 
An epp rie, 但 是 ,这 个 分 式 ,同样 在 称 候 [一 esass 十 
DDR NUT a ALERA DARASE To La ME E 
MARTIRE. STEI, 我 们 可 以 把 数 
e 取得 很 小 ,使 它 小 武吉 篇 点 o BI gu en Ren — D M SAU TRAE, TENER 
EF, dée ERENER =S +e] ERRED. 


人 be 
* 
使 任意 规律 趋 近 於 需 时 , "EIAS 1, WE ETERREE [escas +e] 其 
f FETERE. 
Bil, Ste RI IR $141 EI EL ER eoo 


Et ne 885 


We. ago (OD MILIBUS IB ME DAE. 
T RADAS: | 
lim S, — f), (19) 


deer RRE EES A 个 内 点 不 SEN 了 (2)。 
第 二 种 情形 EELER, 


在 还 区 情形 ,我 俩 把 狄 利 希 茶 的 截稿 分 (4 AAAF: 


Sin GERIN 


2 sin; 


SEO | Ea). 


22 ft Et mea) *3)s dai. as LÉI Lan | (11) 
dob PAIR LACKS RT RRR NI, 
现在 我 们 计算 , di noo 时 ,第 一 个 稿 分 卫 的 极限 。 需 此 ,我 们 
. 用 FE+0) 滋 等 式 (6 , Së D wellt 得 : | 
Dn. i t "fa —fKt-9. — sin(a4-L)a-da— 
a 2sin ft 2 
— 49, ? (2) 
我 们 仍然 可 以 说 : Bj masc EEOSE e aan, etg 
Bitz 4-5). Lingen, ber RRE, 
"EXE Boll IR ARE. CD 在 C Bits DEI: HR i e KAEM 
Bes E IRE TAREA MORENO ERE en, DREE OaS Ai 
其 任何 点 a WÄRE, 
因此 ,等 式 (12) 右 各 的 积分 ,根据 &141 的 预备 定理 1 E m eoo 
E CHE 
lim 天 = 女人 0 。 | (13) 


Ad E 


QD 式 中 第 二 个 精 分 T5 的 称 限 的 算法 也 完全 相同 :用 FE 一 0 3€ 
SAGO, B I REE. 
n- fe -0 _ 1 EA [Gro fi - — 0) 
p sain Si 


att E, (14) 


因 篇 第 一 个 分 式 [67000 [870 ent em LE 
的 , 故 根据 3141 预备 定理 1, SE LA EE ee 时 , 赵 近 
RE. Bib: 


npl ada— 
gel zi 


lim Ia EO . (15) 


pu Fos 


EIE no too BRRL Hi 加 一 0, 故 根据 公式 (13) 及 (15)， 
Su AR AE: 
Jim S£) Igor (£—0) a (16) 


em, RER, 

基本 定理 ”假若 茹 数 了 (?) 在 长 篇 ie HRERL, 可 以 用 有 限 个 如 
an REEL, MER SC) ERR GE REUS, 在 
EE 


EH 
ai ga —mmp 
Sin 3+3 gin 35 十 i sin Bet ain nz. 
ëng: ERRO, JENAR / ee x) FESR ORE 
BREUI AUR FEL OE BUM CR 


ami l (x -a)cos na da=0, Sec, d, 2,5 


b.m. LT 二 (gi na das a 
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Pdi ERSUN Lenger, HALO, JAER leno). EN 
ET EE 


fe, Ej EM Tet, 2x gie E. UB ELE dm ge DE GEN Pers —ergbt S.S au. PRAE 
Edd ien, 
Y 
L ~ Te 
T 5 一 -= 一 
NM a Ti un 7 Lo 
Bà 166. m ug. 


W^ —WE GO) 在 [0 s] PREEIEM e; ME RE ne, EXE PD) 
Basar 167). 
SM ra 


= —6eos nde) [pocos na dast, 


ER — cgin na dok i resin na da $6 ge; E 


—9,35 nA DRE 
Hont 2 (sin. st HS E 40 LE: 4 =) 


nl DARAH +6, MEOE, ORARAA 一 。 HERRENA EE SS 
ARREA Ee BAN EMETA EE 


7 A 


1 ERD 163 MARIANE 答 (uns- SH nae...) 
2. RESA 109 LLBESSMIRAERTR B. 


zr 32 coser , ros lüs ` 
€ 2 lesten STE E eMe 


m les, Fi 169. 


858 S a 4 


8, KEMAL- 5, Lal. 
sinz- RE tiros sin At e 


UNUS o 
4. an o. en) E ERE 


eur eorr enn 


woss 9 186 


m cos 8r | cosfa — 
og ^ Bo 


sr — zin 2x , sin br 
uo HRS Ua tB 


4 


"e 
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HMR UNE MÉRITE RO, Din. MET S 
VIRA IER EUR . MESH GEN BEER RR. CR 
中 灼 星 现象 等 等 ,都 是 过 种 现象 。 酸 有 某 全 随时 间 累 化 的 现象 /(z), 假 
定 它 是 过 期 性 的 ,过 期 需 P, RIRE RO REAR, WERNA 
党 的 还 其 性" 分量"( 通 常 取得 萎 “ 分 量 " 需 路 量 ) 就 是 及 把 它 展 天 需 按 正 
HR BECA E: av cos T" pb sin 2774, tl dedit, 
REUS BEER n MAR. ? 

当 我 们 想 招 某 个 以 P 283039838 85008 O FERIAS IDE REIR, 
RRE HAR: 


JO wh Q cos 2 ÍJ-5, sin 251) Te 


P P 


Zon, Qu, Zich, 
ias cos ^57 £4 5, sin P JE (15 


Sir 6 mere 859 


ARREAK 
EEN f(a)cos P na da . 
2-0, 1, 2, 8, ^ (2) 
bol Freide, 2 nada 


来 矿 定 那个 展开 式 中 的 傈 数 a。 Si. 

ESSA, TAMME er, 4 LEE D E 
E? 

DRAE 8.2 PATER TE c n 8 HE ft: E ER FOE 
[ 亦 印 以 E DEEN RIPE EH 
E E rg EE 
Baam, BOR, EJO ERER, ëng. BON 
ES RRACA EN ECH 

上 面 窟 的 展开 式 (1 ,在 每 个 长 乱 遇 期 P RRELA, —RY 
sihi Do, PT[ -E | con ha UR SR, 

RTEA, AMSA TE 
BADR ERNS EE 
器 就 会 葵 出 jb) EE ET 
个 谐 量 )。 有 了 时 翌 用 的 不 是 机 械 方法 , MENEER, 共振 筹 等 方法 
来 做 的 。 

| $145. WB 09:4 PHRA 

e Gm. JEDE EPUM cpu ae oS, RIO RER 

MESES HR. ANA 2x 。 我 们 用 T.) 表示 任意 一 个 三 角 和 多项式 : 


T0) - 2 ta cos z 4-0, sin z) Leen 
“十 (an cosng-F b, sin na) , C1) 
HEF a, cog nz t b, sin na AAIE, 


890 a 5 e 、 


一 ， — —À 


"—————— 
DMEEHSAUBUE, JUL. TRADI HIA: 


1- [^ UG) — T 13 de (2) 


SR RE — efi 

RRC ALKA TOR) ep, Sa, 985 BE Se 
T) ET EE EE 
ex p) MEE, SERRER US ER TG) Bet Er SI 
XO RE. 

Sit, SOS REA br EE do, 01, 0, en Das 使 积分 I SR 
BMRA I E nti PERRAS, IESU ES 2 1:1 471 
DEG MO LE EU SE Ld y 


de co Boo (3) 
WR 1-0,1,2,.—,n 
显然 我 人 有 
有 一 一 | Stntei-—2de cos bu dr 


e Staten — T, (] sin Ez- de 


照 着 式 子 算出 来 : 


EE aeomtnao+2 信 Ae eng ke da 
Gs 


一 SR f(a)cos ka da4 2» cra, 


£x 
同样 有 有 EA = SR f Co)sin na da -- 2, xb, 


DURSON (35, RFRA 


ët Spee © B 
z a-l[" fia cos ka da 
b= BN TGoigin kada 
Blu AE BERTI S fI T Gr) 中 只 有 一 个 能 使 炙 郑 的 平均 二 
Ir AB SIT ROCHE BORNE RRR, 


第 十 二 章 ” 磋 普 利 金 院 十 的 微分 方程 近似 积分 法 
$146. WR e f A T ist 


memara  H=fæ,y) | (1) 


H, APERE SHEH fo 30 XOY pE Enos GINE, . 


3E SERIA ASIE ERR AERE UE ELO C1) 的 积分 是 只 一 的 。 比 方 
Bk, 我 们 就 可 以 假定 在 骇 部 分 平面 上 9 ELE, EBA 
BRL .End WERDE CDI CH Ae, " R.S 
Y MORE —PFyEL EECH 
| Abel ede PISO EURO An 
CNET 22 13 4 83. E. 


[I E MEE EE 
E — E Mo(xos 加 ERRER 
E 170. aa gn Ring, 使 得 


Za 


Ka ET E E EE GER 


yf) RO. 

XR EAER AUR ,里 普 利 金 的 一 俩 柄 妙 而 季 单 的 定理 , 即 所 训 积 分 不 
等 式 定理 ,是 很 有 用 的 。 

JE T BEEGE EIE TRE: 

3E GEHE Ry = vC) 通过 More, yo) V, ELTE SZ LR. Edit Aa 
W- frei Bild, I oc We Bii ymo C) 位 认 那 通过 
同一 由 M, 的 积分 曲 铬 y=y (2) zr b. HS, 车 在 那 通 光 M te 
gata 上 , 微分 不 等 式 TE- fæ, u) «0 iir, BEER 
y 一 ws) 就 位 座 上 这 积分 曲 入 y= 了 (2) 之 下 。 


要 ,我 们 必须 找 出 男 一 休 曲 称 ; 瀑 . 


- 


Lag, E E 893 
—— M ——————M—- —— 


o A. use 
ERO" 
PERPER yo) Sail Re SCA M REIS. M yo m (rg 
一 vo(w) =vo， 因而 


fto, $9) m Dia yo) = (22) 


微分 不 等 式 te, ai 


则 告诉 我 们 ES ama, fos V0) = EW ° 


BARAT iA o (2 在 z E ARR ON 
RAE. pelz, iR oCo) DEEN Mo 36, PHERTESE TE Ai 


394 5 E: "m 
nei 之 上 的 。 笨 个 定理 的 要 点 在 於 : bli o (0) -本 延伸 下 去 的 时 候 ， 
SEA fr PB BA dL y Co) 相交 ,因而 往 德 它 必定 一 相位 锥 积分 曲 称 之 
上 。 事 实 上 ,要 是 到 和 合 来 曲 粮 oe) RS HIR y(z) See, ER zx 
MPRA- PAS, BERERE MCa, y). (RRE 
分 不 等 式 , 在 M 点 碟 跟 在 早先 的 Mi Rm PES 我 们 必定 有 相等 式 
ES EE E 
EIERE, MEERI BERY , DIASACXE RUE T dk M RE 
3b (än Sr, 
而 中 就 表示 M BET Raten fü 
TOR [T 037 72 1. 
一 个 交点 (图 171), 

an, Gear 


a pw A a a a ‘n 
* 09 e o8 & 3*3 * 


* a e 7 c^ ù è y b oda * 


*o?* > è ù+ 84 $9 $3 c 05 


>. > > è e o8 + pe b X 


b" 95 Co t 3 y y y o b y — C* » à  — 
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SIS E 
ms, y) : 
之 征 , 路 了 极 少 育 的 情形 外 , 通常 它 部 是 积 不 出 的 。 因 此 , 党 我 们 隧 使 


RHEEASSERCIS ve) 代替 微分 方程 (1 ) 中 的 未 知 画 数 % 四 时 ,我 们 


就 稳 得 到 不 等 式 
Bfe, 220, 


Lade ME EI E ELD LE tuRcD i . Bos o. 


ROBUR dE UTI SEGUE BELT E TER DUPLI ROBORE A E US] A 
等 号 ,就 可 以 玲 切 断定 所 取 的 曲 稼 2 (m) 是 在 那 未 知 的 积分 曲 粮 的 哪 一 
W RTRA >, HR 202) 就 在 yx) 之 上 ;如 果 不 等 驶 是 <, 

T RE) RE yE) 之 下 ( 国 17 幼 。 

如 果 有 了 通过 始点 如 的 
hR [9(2) , u(22] 其 中 入 
Rome JE AERA 

defe. wien (2) 
而 第 一 条 曲 株 满足 不 等 式 

SE fwa) <O (B) 
HRC B8 E viel 


e DER u 1732. 
(RNC T SNEEES LES IDE y) BEEN 
k s Hifi 3 (173), 


满足 微分 方程 (2 ) 与 (3 ) 的 

JEWE— 9N i d EGER — SN HR, 

SERE SEES [us 9]; "EZ BONN 

K OPEP T PUER — 定 的 法 

XO 则 ,从 浊 一 对 起 ,一 竺 楼 着 一 加 地 

画 173. E UL PL 9 de 38 a Án 

(up, gl, Cta, gel, Cues valy ts D tulo c (4) 

` AS PE ERAR LARERE SN 


de 


D'RE REES T Er REMAR ya) CR 174, 
ZP, MA ARRA ABR, ETUER RA A EMA 


898 UC Ei E 


W 14. 


DER, RASER SB u vR, AEE 
Rl, pr EAXRERCHUECRCRS 9477 IBERIA ME, 3E TL 7 ELO FCR 2s DRE 9 25 
R& RITH Em TEN IER 

显然 , REAA yr) 878 AER S lb ER Cu, v) 3E TE: 
Zo, Ss, ARAE 6, 6770, WILD 75 


Wafa, v) te Fk De f(n, ie (5) 


就 分 别 和 络 出 了 磊 一 对 曲 综 [加 中 在 上 上 面 的 曲 糠 vo) SZ TS TEE HR 
EE EE 
ER (6 ) 中 琴 侦 微 入 方程 跟 原 方程 (1 RER, 
ERRATE Ai HE E T E r E R R: Ao AR AE ER iH TA R SE A H R 
Fale, 9) 及 faes 1), HIRERE J Ce y) 夹 在 中 间 , 也 就 是 ,如 果 


FE, «t f, DSE, y) (6) 
HH, RMR ENAN TR fa. 能 使 
Wafa, y) XE DE fa, y) CT) 


RR RR MEREK, IK, MEN Meo y 的 ,它们 ` 


KIRAB UG) A VE) 


Ste EJEREN AA ERARE | 397 


Zus, v), y fim, V), (8) 


JERCT —BNIBRRIU, VIETH EAEE 1) 的 所 求 入 
Rm atei, 
Ke ARAA 8), BERRE 


SU. (o, U)«0 R E-se, Fin, (9) 


-EERE IRI EAR 23 ERAD y) SES 
E Te WE LK FaQos y) 及 fas y) 
ERDHE CT) A BO URR. Aik, AEREN RRE 
459, 

= Ay B, ^ Q0 


型 的 微分 方程 ,其 中 4 R B RREH o 
$1498. er 


- JA HLE NINE — BERI AR COR ARRA JE AA A 7 08 
(10) ;页 普 利 金 作 了 一 个 合情合理 的 假定 , 即 假定 法 数 2 ERRE 
分 0 六 平面 上 是 不 将 号 的 。 在 得 个 假定 之 下 , AMERA OX ihi 
oppi Gite: y), MR M y (2, 0 n), rictu 

<0) Be, 

3EI 175 及 177 RER, RBE, ZS 
' EENES -EIET SA Spe, | 

作 好 了 那 满足 微分 不 峰 式 


EE aD 


ER Bii Cus (2), dell EE: o AIER uu 
<y<w(c) PERSEE y SE, gp Cm Ce, y) 的 AB BREET 


£98 S 5 5 


AB 35 Ru A (或 B) EARS 
Jim. AT OX DTN. 在 
图 176 及 178 中 , 我们 把 以 
前 (部 在 图 175 及 177 中 ) 所 
, PB EID o BEE OX 
Spa, ziS FAIT 
上 。 从 图 176 及 178, 我 们 一 
TUBAE, Zo Ram 
B) 175. wie e vs Gn) PEU ER 
量 y AEXCREGEIRE, HE l=, y) tama Recte RE y B9 98 IR 
Wt Li) Sau 之 更 的 ,其 中 


LD LE n SEs W)C tf a, AD 


Va 一 到 
A ToD EF E, att, O (15) 
TAAR (y) RRT AB i | 


TEHN y ann ER m Day) 期 
ARTIR AT 在 内 一 点 y 不 
Ge BRL. 
如 果 切 烷 取 在 多 B HE, ab 
REB Ly) 廉政 乱 西数 
ELAY) = S AE VAY tn) t 
HFE oo (18*)- 
LP LEGE ROSE SE: EV 
y BRDAN E ' 


oL) R UD) 14) 


€ — n. 


或 9 - Lig) RS - 16), 000 045 


DE EEN H 


ATOE KE RHE 809 


. QW m. | 
那 末 微 秃 方 程 (1 B ER ERR vC) , 就 会 夹 在 (C14) 或 (14*) voi 
u . ARR Z3 REUS RAR Moto, yo) B9 IAI yi (n). 及 如 (2) zz RU. 


REE yi 2) A yen) 3E RR 
[I DI IIM 用 Onla) 表示 
Ze Lg, 用 iQ) 3€ 
示 在 下 荀 的 屠 一 条 , 我 们 就 得 
到 代数 不 等 式 
Wan dë DE LOE) C15) 
各 个 不 等 式 和 发 朋 , RERE 
PE T X — BUR Cua, fal 
$,41(2)] , BIER 09 h R W 178. 
Be. REA CL) 3 (14) PRABIR ERI OE E; E IER ER 
ARE TAE , ERU Lë stra Lange, BERRE FJ SII 
定 积分 法 : RPA, BRE — PER ELLO OSEE, FLELICHUCRXE NUR 
AER : 38€ E — 3 n t Ds C) , v. Cn) TRAE EL rg — RES ER 
REI ah dE ; ERERKEN ERE AR PR EE KEN 


D] 
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利 金 的 微分 不 等 式 定理 就 行 了 。 
性 明 用, 我 们 只 要 分 别 考 罕 丙 种 情形 :第 一 ， 36>0 的 情形 ; PA 
P, <O 的 情形 。 
在 稍 一 年 情形 下 , 我 人 从 方程 (14) 来 定 出 wsa(e) 及 wr1Cz) 两 个 
国 艾 。 送 时 的 曲 铬 如 图 176 Ra, AEDE EAT AEH yle) > 
Matz), BOB. vua) man GO) Eus a m ys(x). REA 


«s —Lí(v)-0XK E ana) 70, 


现在 , RP, RONDE BERE w 代替 gi, HER US PUER 
"aero BEREEDEN CLD ,得 到 微分 不 等 式 


t ~L lo) o ~ fle, v >Ô, 


co- 区 -en 


ERR o. (0) o, 107) B us (0) «cts a (0), 也 就 是 ,表明 了 所 推出 的 
EER [u.a v, cO RERO PEE RR C, JER 

dE S8 — REPE TF RAPI PROLATIS EE (n) Batti, 
mea Ap 177 PER. (IR BEAR TIERE ue) «cg 2 , it: 

LIC = Hetz) yi Veit) mc D 
HERPES): 
Basi Tv) —0 R Dt DiC) =0。 

现在 ,这 十 个 等 式 中 , RER oi 来 代 vie, RSR nick 

R nao ARA: 
Dr Li) m te, 2; 


A RACES 


Ste o Wn$8üeE CR E DIER 401 
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Era, Ag Efl 88 Ron, Sedan, 

所 以 ,在 短 第 二 种 情形 下 ,新 作出 的 一 兹 曲 生 [ri os0] 也 来 在 前 
一 尘 曲 移 [ gëtt HI, 

DE rdc pui, ZP a 


* 9 9 9 + 4 5 0& *? OO 3 A ? a [Xy 3,3 », *? 0 *  * E * 


+ > + k s à +s 9 9» o k y y 9.» »* Y —« * 9 » 0an 


fat, v] , Lus, M D [ua， m Ut. Un, Vals WW 


38 25 38 b RRE Mos, go Ee We d Daf Dë 


和 


HOHER ; 就 是 说 , EAE MRTE, 
宙 未 知 的 积分 曲 入 收 化 得 快 不 快 。 


$149， 帘 普 利 金 法 收 才 的 快慢 程度 


RTLH RHEE n REE, URE, A T SEE BE E 
VEER h REREAD EGA, AR 
(14) ëtt MARA TARET R on), T0353 M A E 
SITES wsx(z)。 应 用 拉 格 本 日 中 人 定理 ,把 特性 面 数 
L,(y) 帘 刻 更 便 锥 应 用 的 形式 [ 半 方 程 (14*) 的 计 洽 也 跟 道 相似 ]: 

Ia) =E DOTAS E, uw), 
EL EE 是 在 un Eon ZRA, SEn, E E zi 
二 fz) Go-uw) fi, 站 ,其 中 是 二 及 z 之 间 的 数 , 因而 它 岂 
是 Ra, 2 Dën, a ES On, 放 得 
L = FS, Wn uw) fI, Ww) 
"fale, D: Lem Nie (12*) 

BE, EGP ooe WRM R, Man ws1 的 另 

ARIA, RMANA 


2o. = Ee, ie Sm (DE fo Dieu (16) 


402 a 5 D 


XE SE GRASQECHO B 58 — D QT REL a ER, (29078 
SACRE R 当 我 们 反 通 来 从 44) 的 第 二 个 方程 诚 去 第 一 
个 方程 时 ,《16) 右 挡 第 二 项 前 面 取 ( 一 ) 号 。 

DA Ru gege, 各 比 所 葵 那 部 分 XOY Gm Lëns 
FEER DIE AR fy, HE . 

[fy DER. HL fS D | ns 

APEX y RER, Eoo. RR, ët) Rm, EGER C10) 
TARER l 


Banla? SECHER VD 


ES eI ELUCET 
[zt | «9,00 X [y | S. 
RRMA ERAR Bet 5..1(2) 的 微分 不 等 式 (7》, H Re 
本 还 不 知道 , 但 在 v— PER EIR Aen, Ani (ro) 0, RE 
EUER VEG à 


Zitt) ahd, (E) Huala), (18) 


Ss + 0 a è rs e se t e 


A ee et (19) 
成 立 睦 , 必 可 得 代数 不 等 式 ' 


8.) < AG) |» 


WEEE, RIM ERREFE ofoo) 一 0 的 辅助 微分 方程 
OMOTO, Quy 


:就行 了 。 
由 然 在 浊 个 微分 方程 中 , MAR Ae ERER oz) PS ER 
QUT) BIOS TAHRA ise 


Ste REN SEULS GST REOR IURE 408 
| Zelt) Ad, (2) — uin) «0, 
: 的 称 故 ,所 以 愿 该 虎 感 成 立 代数 不 等 式 


LM 19) «om, (22) 
35 — TEL ERA E (2B ERE AE) EH SICH EE 
苦果 是 正 的 , 故 有 


. 29 = + + 


Ziel Aal ua) D — ha, in) — ud) - 


pedi) po) = pL dion) — OX] : Spela 0H 3.01 x 
EE n ) 
ICH 我 们 应 有 RETEA 
WT) «Aui )o (23) 
比较 不 等 式 (22) 及 (28) ,最后 得 : 
Snr) Aca), 
EF, fi EEE A a a E g Ay Bee E ER, B RUE 173.2 
dnt — EER 2,100) , IETR"E WU DG RU E du C) 当 作 是 已 知 
Di. Aki DET HE CIS SEHERRORUET Y. . Uer 106) 4& , $388] 


Aca) me p Ate tdi 


HB drt) = F e-DA dt 。 C24) 
BAE SERICO RR deeg 


Nos Tib. SCIO. LE, E EIERE 
BiU, SNE RE Ela C, Am HJ. LKE, 工 > 0, 也 就 是 ， 
i-r L, 。 其 他 省 类 正 的 已 知 常量 是 前 面 所 光 的 常 最 和 Rn A>0, 
>O: E, A, p, 过 三 个 常量 ,是 我 们 的 基本 常量 。 
乱 住 了 迁 事 之 后 , 需 方 便 格 ,我 们 引入 三 个 正 的 常量 K, CAs, 得 
是 三 个 辅助 的 《不 是 基本 的 常量 , 因 入 它们 可 用 基本 常量 来 表示 。 适 


| | ` ` | ， ee d 


一 一 


404 Ed E & 


SUE RME: 


CT ERI) | (253 


ERDERA o 6 RAR Leo, c POI BE ER 0x 
是 正 仇 , 不 会 超过 粽 段 的 长 度 工 。 所 以 狂 等 式 (24) 可 得 不 筹 式 


TOES d Adi, (26) 
SHERE SEPIA RE n ze ie PER 
Ate) Oste x0) 1 (27) 


TESRER ro , oo] 上 的 任何 RAMETI. PERA DRE AT s: 
EK <C Leiro] 2 
IR HERUST HR Ago: COREA 
Aa) EI ago) dt, (28) 


求 出 定 积分 德 ,不 等 式 (28) 右 入 网 篇 
KU 2 一 0 Pp. KOC {elez r"! 
$n 1 DCS 15 Li 
dt BE COD REALES Kb KC 2; Ihh A 
TERI naked ge 2**1— REER , 放 不 等 式 (28) 可 改 寓 或 简单 的 形式 
darle) L Cfe(o —29)]? 1, (29) 
ETTER are, 
OR (QD, EROE EA 2 成 站 之 德 ， odi 增加 工时 ， 


* 9 c 9 5 0 o E 9 


o£ s à C$ à& 4 — a 9 — $9 o CHE — SN 9 5 € 34 $4 c9 


eng, 于 我 们 在 牧区 m m iic e 
rte u) «o, d* dz =f Ce v)29, 


Ste RAL a RHONE | 408 


PR BUR CO, vy (2) Bii, HSC EE, EEN 


LE 9 98 +y č ès n2 è è + +% * & 8 4 bbb l b 8 * + bb 


rr Sri AG) ene fei, 
TEHBERE? o, %] 上 都 小 於 常量 C 。 


Bei 0 
De dë du usus, 也 必定 都 


和 


* 9 9 $9 + œ 


—"—— " ($9) 
IL RSR HC D MEER, 只 要 注意 : 在 称 眉 Ds, 24] 
上 我 们 有 Oso L, 又 根据 公式 (26) 我 们 有 一动 - ME: 


JORPETS (31) 


Ja RR He MEREGA PER e 4912 1e 


Voc REGE BEXIS NEE EK E RE ACBOMCRIGE HERERT VABR - 


REBT. EFRR E, GIN pas, 也 就 是 ， 
当 近 位 度 的 分 母 中 有 2" RERE, 我 们 就 事 需 已 经 过 到 很 好 的 收 做 速 
EET; URBE BE BA VELEZ HEP AC TERRE 1 1, 2, 8, n, 那 就 
TARREI He CLE Rap T DIR. BERMEK e 
Säck, EKAIA e RO e 277, SR ECHO NOCHE Hon ec e He oe 
n KAREE DE., BETA Së REH 
AETERNA ra, 

Sestak, ERR RRE 
deb PCR E HT a8 — BU DECIES, DCD RE RES. ere 
RASEDE. GURDCHORG EL RE IDSUR, EOSEUSTERS A ISES UIT 
2I P ERR IC E de RRE 
MAHE. 


wade 


